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Uas potilfimumCa- 
uflas adferriiblere 

intellexi,quare !!• 
luftres Viri , qui- 

busQue fpeftau aliqua Digoius eft , aut 

a z 



renuunt , aut mofefte ferutit Gbi libfos 
hac tcmpeftate dicari ab Audloribus, vel 
abiis^qui illos publice edendos curarunc: 
*lcera eft, harumce dedicationum oimio 
plos pefcrebrefcens copia s & librorum quo- 
que pr^icenuium argumentorums qug cocum 
rei adimic decus: altera , horribiles illas, 
deformiffim^B, nefaris vere adfentationes, 
queis icatere Oraciones Dedicacionum tx* 
piffime viden^nsj&mirum in modum ex- 
«ffuare. 0fafequiorui0fa{laciiiinofficia (o- 
los plebejos animos obleflanc: acque illos 
ad arrogantemelationem follicitanc 3 irrita- 
meoca procacitacis: Generofi autem Virt 
vilia prorfus illa habeoc^ & vulcum aver- 
cunt* Hac fecunda parce^qua fola difpU* 
cere TlBl po(fem in koc libro TiBl di- 
cando, minime quidem gravis ero, Ex- 
CELLENTISSIME BoNANNI . Cum enim 

nocam omnibus, ceftificacamque vellem 
yoluncacem meam erga optimDm Paren* 
4s6tn Toum, TEque ipfdm 9 Domumque €0* 
tam, & maieiale eciam erga Antonium 

fratrem, Ordinis noftri non exiguse fpei a* 
dolekentem ,id indicium huius animi mel 
prae ceceris coopcavi 9 uc Tuo Nominji 
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literariumhocmonumentum a me elucubra- 

tnm confecrarem» Coeoobicacio pauperc 

ceila degeoci coDvcoieatiffimtim • Pareos 

eiilf»tuo8yflfon iimltis.8b btoc anois iBljqua: 

forte nobis ereptus, mericb laodatiffimus 

Vir, humanitate verb infignis ,ad Collegi- 

um Nobilium D. Caroli, Paoormi reoeof 

exciurom , coyaeqae noftrdnim Patrumi 

deoiandatam , cujtwColIegii primuaMo^ 

deracor fs erat , ofiiciofinjma Rpiflola ^ 

qtiam adHiic ieruovjam dechnus annus eft^ 

meaccerdv^ityot Mathematicis diiiciplinis^ 

& , quod fupcmrac, (empore Grsrcis ctiamt 

literis luvemorem iilam cNobilicate Ur« 

bi5 eTimift infticuierem : prztlare tamen id 

prohibitus tum fui irapedimento collatij 

mihi iisdcm diebos muncris Philofophi- 

cas Faculrates in publica. Academia Pifa- 

oa tradendf. Muic^ni camtfoilii coofficia 

generc obftrlAum' me y devfo^himqtic ^ia* 

tis bene novi . Ad idem CoIIegium Tu 

ineunre adolefcentia adceffifti 5 ut ad Phi- 

lofopbicas mufas erudireris ab uoo ex No* 

ftris, qui Audicor Wfins TbcotogiaB in bac 

Urbc Flofcntiit fncfai^* Doillf: verd aoi- 

mum firenue ad PriBcipiornm Geometric 
, • (lii. 



fiudHim adplicuifti^ atque non parvosobti* 
jiuifti progreiTus: dein Nauticarum rerum 

fcientiis, ad quas Geometria viam iterne- 
bat , multam operam navare enifus ; cum 
illasad munera Ordinis cuiUierofol^mica- 
nijcujus Iniigne Crucis bimulnsacceperas, 
propi£is (ped^are in poQerum po0e exifii- 



Ordine dignitates Commendatorts Ba- 
/ri;/,uti Italice eas dicunt,quas etiam an« 
te artatem ab Infticutis Ordinis jufTam pri- 
vilegioadiequutuses, brevi Praefedlus QUi' 
fis Triremium Ordtnis es tenunciandus • 
Hoc in muncre hercle peramplo mariti- 
marum rerum comparar^ fcientia frueris y 
ncceflarieque ancea quxfitam eam facile 
abyeris^ Linguz Grsecx fludio non nihil 
quoque domi addiiliumTE fuifle adolefcen* 
tcm,conftat . Verillm illud profedo demi- 
rari oportet , infradlos animos indutum Te 
fiiide in literarum hifce occupationibus ad- 
versus duoiila inipfo fiatimiimineobftan- 
tia repagula(perdito hominum morene,aQ 
magis natura^dicam^nefcio^contra nem« 
pe Generis Claritatem fummam fum- 
mas Divicias;qua ucraque re, iccm poten- 
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tia ) atque audoricatefupra Opeimates tq* 
tius SicanisRegni domam Priocipis Cai- 
toUcx przcellere , jam probe eft explora- 
tum.Ipfam verb amplius Pater tims, nii- 
per, ut dixi, fato funcflus, ex Hifpania- 
rum Primi Ordinis Magnacibus, Aurei 
Velleris Eqoes j Regis titriafque Sicili» a 
"Cubiculis AureaKi^lavis, nom dignitate,or« 
natuque novo cumulavit. Fraterque Tuus 
lofephus, Familiamodb Caput, Patri qui- 
idem in Ordine Hifpaniarum Magnatum 
fufFe£kos eft. Erac vero jaoi ance obiiulii 
illius a Cabiculis Aureas Clavis ejusdem« 
. inet utriufque Sicilise Regis. Census opu- 
lentiam adjeci , ac laudi verti: &benever- 
ti^Ml BONAMNI^ Quoniam^uciPoeta fa- 
piemiflime commonuic: Et gems^ &vir* 
tus nifi cMm r9 ( opibus fcilicet ) vi/hr tf/- 
ga eft . Non qubd vere vilia 5 fed nimi- 
rtim quod ita hamani generis ferunt Lu- 
xuries, atque Cupiditates. Igitur ea om- 
nia i A.delicio£e vic«. maxima commoda 
meocem toam literaram arduis.fiodiis 
minim^ abftraxerunt. Sed contulit ad id, 
credo equidem , folida Pietas, quam cum 

.Vicas incegricace coojun(!^am ab adolefcen- 

tia 



tia ka ooluiflri ^ 4c conibdatits femper es^ 



qiie proberis. Hxc tam vera , & ab om* 
ni adfentantione remota , quam publica, 
: 'Omnibuf^^ue inanifelie cogfxica incaunafiio 
ere,ucLibrum Noiiiifii£Pc>inrcribeFe libpii* 
-titfiiiiils ipie dcceriMSCD • in ilip <<^oaio* 
trlca multa iovenies , Ltneas Citf iras med4« 
tando: quariim nobtliores ad ufum ha- 
^enus magis adhibitas .pro ei&pii^gcioo^ 
'dolegi y ceteris pr«&eritjs, illifque p^irifieir 
iDodd itt boc lOpere^qucifeneioitOi metfac»- 
-doanalytidtinfioic^ Miniaionrai (b penrft- 
-ilando indigerent i qualescurvjE funt pofte- 
Tiorum temporum Carenaria, Elatticft, Ve- 
Jaria j& id genus alicjQonnulls • Vale :^ 
-Deum O. ut vitaia Tibi diMCfffiin^ k, 
^iiiibufviiipciacBlisjo^tfiei&femr:, quo?^, 
Togoquej Te vcr6 ^iut ar^utfiencum hoc 
animi mei ergaDomum veilram totam ex 

corde veii £u£;ipias>iieoo.icolfiot4lqi|p9Q(n^ 
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AUCTORIS SERMQ : 

Ad Le^torcm. 

• _ ■ • 

Um uniwfa Thffica Stsmftia. 
natmra ^imi effeHau ^^tijf^F^ 
qite inepume ' Meat ; atf^e 
in ijf frimo loco qua motum 
corporum fpeEianf^Jin$.9io€9ii^ 
da ; dtim ttiam fententiaf » 
do^rinamqite de Anima , fett 
de CorporeAnimafo debeat ex- 
flicare; frofeElo manifeJlH eft^ 
illMm germaai fhyfiearum rerum FrAcepforit nomen 
jure fibi 'vindicare, qui parifer Geometriam ^ ^ 
Jrfem Experienfias naturaUi capiendi^ atqueillam^ 
quA Metapbyfica Scienfia communiter nunc appellari 
folef) optime noTerit . Quemadmodum enim fhilofo- 
pbia uni*verfa in quatuor partes reile diflribuifur^ 
unam.y qua definiendi^ di^videndi^ rafiocinandi pra^ 
ufta tradit', alteram^ qaa de moribut ^ .'uitaqu^ 

^ com* 




(Owwunis cfficiis iJijudicai^ tertiayn^ iv qua hu" 
'vyana tr^cfne y 'voluntate ^ deque earutn ^roprieta- 
tibus edifferitur ^ ^u& MetaphyJ,ca fcientia quam 
nufer Jixirnus^ foBremam 'vero ^ qua res a natst' 
r0 inwlmtas acMte in^vefligat ; ita hAC ultima fart^ 
qud eB fhyfitM difci^ltna , Mtia^h^Jicat littt^'* 
rat fihi dijttnBat exfofcendo^ ex illit trihnr faenl» 
tatihnt yeri tonffitmtnr% 0 « verfeflcqnc^ 
eoahfeit» Igitnr qu6 qnit magit > ae ditigentint tret 
hafee iffat fartet fihi quajttat^ eontfaratafyne ha» 
hnerit , at^ne ad illat proXe animnm intenierit 
[fi enimundy antaherdit indigeat^mnltnm eideefi 
aa*veri Pbyfica Seientia Praceptoris nomen^ digni» 
tattm , cb* fublicam exijiimationem digne promeren* 
dam , fihi^ne adfumendam eo magis dsT Phyjtcam 
Sdtntutm tenehit ^ ist idonens erit ad alios Hld in^ 
fiitmndot , ^ dtni^ne Unge alteri efl fraferendnt^ 
^ui non aque fartereasomnet retinuerit: fi tamem - 
fraur aherit^ fi imfudentiay fi favor y & gratia^ 
fro alterint cattfsa^ fi fludium partium Ad^virfa- 
riarum y fi tkceptio, fi dcnique turpijftma exquifi- 
ta captatio Auditorum . Qu^a Utinam hac noflra 
atate fapifftme non ensenirent ; & fucum 'veritati " 
fgcerenty ot *uerd multi^udiui malo fato fubline* 
rent% At lera ^irtas^ wera fapientia^ njera de^ 
iirina poffeffio rew ipfam fpe&aty ist expetit, ina^ 
net euentus adCpematur - Qu^id enim^ qua plena funt 
futUitatis y pUva fumma lcvitatis^ fruflra curare f 
-Et in eum qnoqnt Locum nen rard *veuerify ut pn^ 
deat te etiftm anitnum ad iJlorMm togitationem de*- 
*' ' ijcere» 
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ijcere , Sed quA in Thyjic£ frAceptore neceffario 
requiri oftendimus^ o uttnam tn nohis ejfent id mtt~ 
nus gerenhbus , ejfe quidem 'vehcmsnter Hudemus • 

^Quantiim antem Jimus injlrnii^ fatis hitelltgimns » 
Cjsometr/a cum Vhyjii,is neccfjariara conjunHio^tem 
demonjjrare , efuis otio iniqu)JJ:K2ttm 1'.'^ infcrcns 
auno mil/c/jmo fi^tingentejimo quadragejimo fufci^ 
^iitf V rAfia^mjJifiius omnium Veterum Fhilofopho' 
rum^ N.aturaliuw rerun: In^uejligatorum fuip 
TbaUs C§pmetraj Jottiea Seboia prince^s: tujfts pro" 
ximMS mtm^fMf.^A^riflus Sterichprs Foefd fra- 

.$f 'r im Qe9metrica aru fuhfilifftmj^. lt^Uca feSia^ 

Jfo^iea ffiixkmo, magno VjfthagQrH 4Mfit% Hkf^ojijfanf 
Keguf^ ttbi primi orPmt^ ^ imetmmkaia iHi t^xti^ 

,iermtift, fraeiartHf^ atermmmqae Jaems^Qe^mtriem 

Miam f fefihof msfigma aperta cajviTme Gea^ 
metria- eifm Zhjfica fofttiat^ a) fl^'mem% &\4f^ 

. tademicormmfore^ fajeniit{^^^pfymit.i^t^a coMmone^ 
fecit flan€jquot le<via^ ^mpf *utimmYi§Hot faiia^im^ 
^mos fer folam incalefcentem mentim txcitata com" 
mentatiovesin Phyjioicjgia ohfqae QeomeHi^fraJidiq 
fpffimt effmndi. Et anaipicmiit etiam msetltodmme^ 

.Fiato dlcitur ad Thyjlcarum rerum ferfcrutatiomm 
adflicuijfe '; qua id, de quo quaritur^ ad fua pria' 

* sifia in^verse reducit, methodorum omnium opti'- 
ma . Sed pofl Plaeonica tempora diffra^us rurfus 

. GeometriA sd Thyjicam adbthits funeflus hiatus • 
Veritm non bonam feEiabantur ijs temporihut Fhyjtca; 
ne dicam eam prwvam : neque illuffres emicucrunt 
SeiiarHm Injiitutiottes • De qttot euim fuferDaca»eis 

1 i^. 



in diahBica Stoici inqHtrebant? Qui fiJ/r argtH 
mentationHm fa/laciif , 'verhorum argutif captioni- 
bus ^ fenttntiarum ca^villis impetere amhinojiiis , 
iSC magmfce fefe )ac}ttahant, Sat ertt Zenoftisy Stoi- 
c& feBa ducis , C7' parentis argumentum in memo- 
riam redigtre 5 Achtllem ob putatam in^viciam flrc 
n/titatem nominatum , tfuo illt utebartur ad wotttm^ 
tanquam rem impoffibilem comprohandam ( ad quam 
majorem infaniam poterant per fophismata duci l ) 
quod erat^ Achillem nunquam tejludinem animali'- 
»m pmmnm' tArdifftmam adfequn^tnrnm » ttietm fi 
tentief ilU^ntththnm > fi per /fu^dvir finititm ffih 
tinm\ inm' nmkth nnwri teefrffent s ■ itt^ diBet* 
'rti* Ridicnln bac profelto 9 ^ fntilia eogitabMnr^ 
faciilimd Gtometridi five Seientin proportionnm* 
ignorntiont ; . citm fer itlam ad quot paffns ttiant^ 
'Jtebillesi ad ammal fit fermtntnrnst plant mofia^ 
taf* Egregia fhyfica funt Arebimedijt dt aqnifoa* 
dtranttnns^ & infidenttbtts bumidoy qna fer Geo^ 
metria frintifia mirifice ferdnBa fnerunt, Gali' 
leuf ' maxime omftium Gtometria doBrinam^ 
ad natHralent Fhilofopbiam % frafertim ad difci* 
flinain de motn^ accomodavit; eamque hac wid quam-^ 
inaxime pro^vexit, Cartefiana*verd fhyfice^ & New- 
tonicay feu ?hyJico - Mecbanica, quantitm , prAcipuc^ 
fecunda ^ Mathematicis rationibus inbareat , illif- 
que fefe fnhjlentet^ perfpe^ius efi ^ quam ut oratio- 
iie noffm demonjlretiir , Vrofe^o quomodo do&ri- 
fiam motuum Corporum reFIt admintflraris , e^ufque 
inJRtntione^s j motujim tffornm leges Auditorihus 

■ :. dtlti' 



dilnctJe explanaris ^ ahOfue aJjHwevto Cieowetri/i? 
In Phyjtres principijs Auditnrihur nnflris tradendisy 
pojl illa conffitHta,, grejTu hrenjijJiv>:o ingredi in ex- 
plicationem de Corporum motu dchcmus; nijt aut tn^ 
Htjioria^ autin commenticijs h\potheJihus 'vel a/ioru 
enarrandis y wel nojlris condendis Dunas terere mo- 
ras 'veltmHSy nofque calamitofe implicare , Mecba- . 
nicay inquies , fcientia tum ea erit , »0« Vhyjica • 
HaCy (3t id genns aiia quiim temere , CjST* inconju/td^ 
qukm ind^Bi i§ Ceometria cnm Fhyfica i^Jci^ltna. 
mnis qmiiem oimimciiMia efmtinntmr ; titm igno^ 
rmtiw iliimtf eiim fmhiolo artificio ai Amiitormm 
nmmermm finiij fatilitate ai fe eoneiiianimmy abfque 
altero amovenanm ! Nonne agenimm in VhyJjcis eji^ 
arte frima eiementa proponenia fmnt % ie motm 
eorformm aqmMlif atqme acceierato , ie iefeenfn 
Corfomm grantimm fer fiama ai Horizontem ere^ 
ffa^ & per piana ai Horizontem inelinataf ie mo' 
tn frojeSorum ; quadam etiam necejfand perjirii^ 
gere oportet ie rejijlentia foHdorum tam DerticaHter^ 
^nam borit^ontaliterfufpenjornm: & aiia fjnfnnii* In 
meteorit mamfefie opportmnitas Geometrid- perffi^ 
titur; maxime cum Iridis naturam ^ proprietatefque 
Auditoribus intei/igendas adferimus ; ceteraque in^ 
eodem Thyjico argumento aggredimur ii/ujlranda » 
SineQeometrid adminicu/o non nijt exi/ia^ non nijt 
contemnenda de Iride proferes ; non niji pratenuieu. 
in mirabi/i Ca/ejli Arcuy ejusque perjucunda wa- 
riesate deprebendes . Quid Jine Geometria Vhyjlceu. 
tota Cdleiiis erit 9 non tnoio Afironomia , de qutu 

ttHttC 
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vunc uon efl quidem fermo hahenJus ) nonne 'vnn/u 
ftomina y 0" perjferam colie&a j/aucarum tn Coelis nj/~ 
farum rerum cougeries ? Jllias^ lon^^e tnterioret 
Oeometricas litteras Mecbanica compleiluutur. Dum 
ijlbac dtcoy fola Elementa Geometrica necejfana^ 
Jldolefcentibnf effe ad re^lum fhyJicA JluJtum itir 
fiitnettd/tm^Jko ; non G^omp.triwt^»i'Utrfam%4iC f,tr 
cottditiorem : idfMe iw 1mm€ fnrttm M0 ^tM'^-: 
(fitodfalMm^& fMice frofite^» Std momttM.^Mti 
^tti mttllgm^ amt fomi utUltm Geometrism in ttkm 
Thyficit cxfofcunty dmcttmtqttt mectffarii^m^ Mttttr 
fhyicormm nftrd cogmitiMem' ohtimen fhyfic^ Prf» 
eeptoret dehemmt of> ea^ quA de Amim^^ fim d<^ 
Corfore Animato in phyfica dtfyutatitmt • Etemim dfi 
jAmimttimTbeologia fermoittflitmitmryfroeo^ mt di* 
'vina , (St* coeleflitt fmrt btfc corforit. eomtimere ftefl; 
in Metmfkfficit tuttem froprie^ & iottvemiemter fttf- 
fionct cjus em^trrmmtmr ad memtemy.^litmtitfemqt^e 
ftrtintntet ; veque de fenfihms fermgitmrt Mut pa- 
rum quidem ; neque de Anima cftm Corpore colliga" 
tUy unaque fiwtd agente ; fed iu Vhyfialogia in<ve- 
fiigantur proprietates anitvi arclo njinculo ( uru^ 
corpore confiri^ i ; iliiufqne vatura^ (3" conUitutio^ 
fsdes in corpore ^ ^igcndi rr.odus per fenfus y alia 
huiufmodi inquifitiorte expenduutur ; cjutint iim qui- 
dem hsc cognitione no^ra complefli nos poffumus , 
cb* dicendo expltcare . Htnc intelligis non ita qu& in 
J belogicis^^veritm fane^ ^ufin Phyficis , ib* Metaphy 
ficit de Anima qustruntur ^ multa cognatione fi- 
mui cotttimeri • Atque dua funt frttSantiores 



( vii ) 

hoc voftrn .ito [ {ed ^ ctiar)\ crerfo^ fi yrxteritM 
t€rf?pora re fpiriantur ] di(]:r>iiles , ant etia contrarix 
Metaph\>Jicart<M rerum dot^rtnx^ Cartcft] tina , alte-' 
ra LocKij^ injignium ad lauderK <virorum ; rjux. dijjt" 
dentibus jfrinci^ijt injiftunt, In arnbas plane tetjen~ 
dasy di^erentiafque probe callendas Fhyjic^ f^ftf" 
ttitor omni cura y fredttatione , dilfjfvtia in- 
cumhere fro *viribitt ^ebst , Reltqua ^ars ejl Expe- 
rientiarum natmralinm fcrtentandar»m ars > 
ixenifdHo • Daokttr moJit perjtcere id licet j at no^ 
Jtmm ttmwus , uti ofas^ frijiemus ; frimo Jiexferi'^ 
me»t4 if h M/ ifji tafiamui^ natura reteffur lati^ 
iamtet imiagaudk;fi€Mndo^Ji^ tam frofrijs dejicimur^ 
Mlima fumamnf t exfioratiffimit ^ ac eertijpmit « 
faantkm qmitmttmtrt fttuimutt ftleSity ist afui 
AaBtnt tomprtis^ citm ftlltrtii , ist aeuti fcrffi» 
tatii^ tamwratitates iein etiam nulla anticifatie*' 
09 ftatentia antea animo informata integram fJem 
rei facientet» Hat tnim tria <vel in eo , rfni trauferi^ 
ffit^ wl in eu tjpti atttfit iffe Exferimeuta , ie^ 
fuftantar^ af illi fiiere imfune fojjtmat , Moneqiu^ 
dem refragabor iiffo^ re^iores ejfe froprias^ tjtthm^ 
alienar exferieutiat* At multa funt imfedimenta§ . 
^ttihus agre quidem nifi Princifum njoluutate » 
^ Potentia profpicietur . Interea conjilium efl cO" 
fiundum : isf ex alijs excerpasy tfUte optima funt ^ 
fi tua , ist meliora non babeas, Illud tawcn i'itupe-- 
randum femfer ego judica^vi , de fuo penu nthil un- 
quam fromere y is" aliena jugiter e fublimi deride- 
re i aut €tafura notare • Quii ab aquitate alienum 

magis ^ 



( viii ) 

wUglsy quhnj Ji per ora ownium iraducantur exi' 
fniorutn F iulojo^b-)rum no^va inventa per ^verifftmay 
atque coufi antijjima exferimeHta , C9' yer ^alidtu 
YAtionum argumenta peracrit ingenij cottatu.ia »0^^ 
$ura abjlrufioribus penetralikut ivnjejiigataf Uui^. 
verfe emim ferri nequit^ uti vaUe iniquum^ ffMm* 
tidalitujut AuBorft ttom adftmtiri , refijiert ttiam^ ^ 
quamy prater imteriori weritatem, prxSamtiores im^ 
genio^ ^ doBrimdViri^quaeommmnit Aecadfmiarttm 
eoufenfufy quam eeteri ommet im doBrina ea eruditi, 
acceperuttt^ frobaruutque ; fi qui illi adverfamtur^ 
mbii baOeaut, <St frodaut^ meque babere y & pro^ 
dere pofsiut , quod 'valeat'ad eontrarios fenfut de^ 
re illa firmos reddendot . Edque maijis^ fi no -ufoL. 
iwuemtum ftterit probatum^ etiamfi no^itas obfii- 
terit , etiamfi bellum quoque in illud inlatum fue'^ 
rit a eomwuni quodam coetu^ mel ob diffimiles na» 
tiouum indoles ^ <ff illarum res contrariasy *vel alia 
quafiam de caujfa . Quot erant y qua Gallos 
New tonlcis Thyjicis decretis , atque a methodo fiatU" 
ralia perfcrntandi yorrd arcere dcbehaNt , cV Car^ 
tefiants princtpi^s fortiiis deuinBos y totofque dica^ 
tos retinere f* Attawen plerique Galli^ ubi fe^erifr 
lirrid trutinn exanjufjtm fnerint Mew tonica no^va^ 
excogitata perpenfa ^ dsfceptationi mult/i, mente 
etid, 'volufTtnteque ad^verfa^ omnia fubmijfa , in non 
faucis ad alia cajlra transfugerunt, Meritd «<r, ac ju- 
rcy ut exemplum unum adferam^ Kepleri^ df Newtoni 
uo^va Pbyfica frincijpia AttraElionumy atque NewtO" 
ni wva imvemta de eolorum geueratione tot ratio* 

uibuty 
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nibus y& apertiffmh experientijs irerumyMC fepius ten- 
tattSy rohorata^ a gente omntum Pbilofopborum proba» 
ta , fufcepta , r/taximi babita , eSf ah ijs , qtti fttorum^ 
amantiffimi , qute fua non funt , oderunt , & adfpernan^ 
tur , cerr^ qui alienis propria nunquam non anteferunt^ 
aut falfitatis argueSy aut tantillum quoqtie ekvaris ^ 
foli prqnuneiatione y & fallaci^ divulgatione y folis le- 
wkft i6£i$s^ nec rei natur^ quidem penetrata ? Nov*e 
€spf4f €Mr4»tat expeirientue publiae faciend<e funt ; & 
impfrtMnm rdtkunM Jelidt argumenta cxponenda ; 
ftuc ttfimnia funt verHMt. Non fccnico ludoy fed 
rathmm momcntis cfi dcccrtm^ . Cim JMncipionm 
Cimmrue vcr^i cognitioy qu4C vcrk^ttr^d mm pn 
vana ficiir4$,& imapncsad Pbyficas Scicntiar a nomr 
mdUt fiitit d6iic m^ungi folctj mmamc ctdrct cpfm 
fcm vdc4it\ atfuc c^ vMc m iWt fk opus ; Imcc 
Ctirv^ in primis ncctffciruc m btinc fncm hu^mtttiri 
pr^ccipni ad Mecbanicdmm etifciphnirtm Mottinm 
Corporum intelligentiam . Sist^t dc r$ tJmc4t Ctirvat. nkh 
git infigfict cimCcontctricatytum Mccbanicas balicntit 
memoratas cxflicanddt i^rcfi fnmm, nhriitt ^utdem 
bicc fcriberc volcntcsxncm ccrto non bac omnia ad Pby* 
fica fiudium , df Utcras neceffaria cffc^manifefiumcfif 
neque id propofitum nolns fuit fiatncrc; cum ElemcnHnt 

.fola Geometrta* EucIidiSy Apollonij prtcjacenda effc^ ac 
reBe adokfcentum animos pnepararc dchcrc dicamut; 
mt in Pbyffc^e Sebolam inaugurato concedant : quod jattt 

fuprapalam confeffi fumus . Lihrum in capita difperti» 
vimus , non per Lemmata , Prohlemata , Tbeoremata di^ 

,firikticndo, ^ua.iu tQjonUacittur.i Cttctl^ alioruma» 

ttant 
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ttam Geometrarum pr^ecipuc Walli ft}, & Nicolai de Mmt- 
tino , Neapolitan,e Acadi mitt R<-'1{ ) Mathemdtum PrO' 
fefsorif , Geometr^e pracelknt.^.m , qu^ MMthematkM 
fjut operM bafleattf io Ituem tdiiM mmt^e9e mScMwt : 
neque eumcred^ quMdragefimmm, eu^hc emnum' attipf^ 
fe: qut pnecffim' mtm m frhmf^GfMetri^e prwcipijs 
fuit [eeteuttmm bujm difcipim^e per »o/ ipfot^ nudc 
^kkm , aeeefmib ^euenrt cogehamur J ; eMrifi- 
mm, MC didcifimut pneceptor; vir bmieftMif^ kmmm^ 
me , fjedkMtr fkmm ; aedlM profefforkf Udt perfrfm* 
'HonmdiM rx bk^ put trMdemmy Mh jdijf ^idem ttm' 
^mnw^M ftnre & CmrvMf fimt fimmtiMtit. Vtrkm tu 
fffM Mmpilbf hiCMdMMiiMiMvrmmtmrt tfimknt produ/iM: 
id^erd tft^ tfMtd ftMtptr CtoMtttr^t ejftcimwt T 
^^tm midm fi/tguUrmm Curvarum varia gemttta^ ^ 
fpttiti variaf mfimtt ffrottMdtndi fru/Ui iargkk pertri^ 
JiatMt eft , ^ commooftratuf . Qu^dam etiampriMt^iih 
VtntM. AtqMt-dt Curvif omnibuf ita ^juidem ia uHum 
•woiitflff , cum novis Mddkif^ & metbodis tdm pieno fU' 
4o prtehitk mfiaititar protrabendi yneminemfCredoy ad" 
'-huc fcriffift . H^tc pauca de noftro Idaro in hujus fer- 
-momt pMC Mdjecimm Md folam bifioriam , & ad perbrf 
vem ejuf uotiotrem, ati par eratj iaitk pr^efgendam » 
Alia non fubncBimus . Pyrgopoiinicem a^ere /milo pafh 
laboramuf : tfuem in prafationilftf interdum referre Scri' 
ptores mibi videutur , dum de fuo L ibro tot, tantaque pr<t» 
fati ea in illo efe cflendere , perfuadereque alrif eni- 
tuntur , (fu^e in fuo Ciypeo curari gloriofus miles impe' 
rahat ; Curate, uc /plcndor nicofitXilypeo clarior, 

i^^mSolisiradu cfic 4»Uoi| -011111 Mmxa , /blcntu 
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LINEARUM CURVARUiM 

E L E M E N T A , 

Ad Scientiarum Mecbanicarumy & Motuum intelli^cnuam 

maxme neeeffkrium 

•• ■ ^ 

Incaruni curvaram contrniplatio. 
nem non tnodo Ceametris , /cd ipfis 
qooqite Ptiylids» <ft Afbmumns imv* 
iqmre vtiiem , ac necedkrhMi fbre 
omnes quidem norunt. Geometris 
enim ncceffaria eoram notio exi- 
Aimacur j ut mutua ipfarum inter* 
feftiooe probienwoi ad ^antif»- 
tem coatinuani pcrtifioDtia coaAnii rice poffint^ Pitv. 
ficis autem, & Aftronooiis; ut monis Corpornm , o: 
Artrorum cxafta curvarum , quas defcribunt, cogni- 
-cione tiitius ddiniaRtiir. Hinc mirun] nii H rc- 
•oentiores tiro CoometriMn, qoire Phyiicani^&Aflro- 
•nomiam novis» peregrioifqiie iii?flnds ndiintcrint 
x]uandoquidero mxom hanc CeometriC) qtne do 
lincis curvis agit» ionge diligcndte» fn^ni ¥eteies> 

C9BCOitieiS|IOt « 

A Ecemm 
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Ete^im Vctcrcs , uh\ in c'; c«jli ccn'K^<?ration^ 
diu fucrunt verfati , fatis novcrunr, non omnia Gcdt. 
rnetrix probUinara circuli, & rcfiae lincie interfcftid. 
Mc pniTir .iHmin •hari ; atrainen opiis ciic, alias curvas 
circuio com^^olitiorcs in Gcon.cti\;im irfVrrc ; nr ca- 
rum vel cuni circiilo, vcl nitiiua intcrftinione con-" 
ftru^o aliorum quoquc Gcometri» problemaiiiiTi,, 
obtineretur. Hinc illas curvas lirieas fibi primum con- 
tcmplandas propofuere , quar ex varia Coni per pla- 
num fc6>ione ortum trali-'i)tcs- nomine fifclionnn) Co- 
nicarum vulgo appcllanrur. I-r quan.vis non fatis 
conlict , aul primus intcr ipfos ilias comidcravcrit , 
attameny » Pappo Alexandrino fides Gt praeftand<L-. , 
(cripnt de iis quatuor libros Euclidesy quos cuin^ 
expleviifct Apollonius Pergscus, iifque quatuoralk>t 
adiunxiflct , o&o Conicorum libros confccit . 

Scd cum noverint deinccps ncque circulo , ne- 
que ipHs Conicis fctRionibus poffe omnium Gcome- 
.triK 'problematmn conftrudionem abfblvi « confidera* 
runt quidcm alias lincas curvas altioris ordinis ; 
.quales funt CifToides Dioclis, Conchoidcs Nicomedis, 
alisquc fortaffc quaniplurcs, quarum nulla ad nos 
memoria pcrvcnit. Sed tamcn lincas hafce magis coni- 
poHtas indifcriminatim pertra^arunt ; ncque ullo or- 
^ine illas diflinxerc; qainetiain> ut ex eodem Pappo 
-colligitur» credidenint eas omnes ejufdem efle indo- 
Iis,.& natun, cjusdcmque conditionis cum curvis 
illis lincis, qux varium , & niutabilem ortum ha- 
•bcntes ^ulU quidcm Geomctrica conflanti racione_# 
•poflant defcribi ^ quales proTe^ funt-fptrales ArdiW 
medtxy & quadratrices Dtnoflrati 9 acNicdraedis* 
.Quandoquidem utrumquc Curvarum gcnus in Pro- 
blcmatum iupcrioris ordiois.coiifiru^ioncm indUUoA^ 
ab jplis adhibebatur . 

Verc camen Vctcrcs tria problematum Geome- 

r :. .1 tri- 
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cricoruin genera diftlnxerunt , ut anlmadvertit Pappus 
Alexandrin. io ColleAionibus Mathcm. Et dixit Car^ 
lefins in Oeometria ; alia Tlana , alia SoliJa , & alia 
Linearia, Erant Plana y quac folvcbanrur, & conftrue- 
bantur pcr lineas ref^as, aut per circulum ; utraquc 
etiim linca in plano ortum habct . Soltda vero quz 
jgonftniebantur pcr unam » aut plures SeAionnm Co* 
nicarum. Nam tue lincx per ieAionem in (olidO f 
kieft in Cono, gcncrantur. Et tandem Linearia eaJ» 
diccbantur problemara , in quorum conftru(f^ioncnLj 
aliae lincae conjpofitioris geiierationis aflumi dcbc- 
banc. Hxc probarunt quidem Recentiorcs Geome- 
%im ; fed ulterius progrcfli problemata Unearia in^ 
varios ordines divifcTunt; & ipfas lineas Curvas, qnc 
in eorum conftruAioncm adhibcntur» non quidcm^ 
indircriminatim , fed in ccrtas quoquc claflTcs diftinAas 
confidcrarunt . Hinc, (icuti prifcis Gcomctris magnum 
fceius vidcbatur , cum problenia pianum per foli- 
^m« vel etiaro problema Iblidum per liuearia-iiive- 
aiietur ; ita apud rcccntcs Geometras- id ipfum eft 
quidem vitium : fed amplius , maximus crit crror, ii 
aliquod problema lincare cx improprio Curvaruni^ 
gencrc ibivitur. Pro variis enim probiematum linea- 
rium fpedebus varic itidero dite liim curvx com» 
pofitiores debent adhiberi* 

Ccterum Lincarum curvanim Elementa nos tra- 
dituri ad intcHigcntiam fcicntiarum motuuni , de qui- 
bus prxfertim in noftris Philofophicis inftitutionibus 
peragiturj non id quidcm nobis proponcmus« uc quz- 
cunque ad hanc materiam perttncntyafterieoelyeanus» 
acque pf«bere; neque ut libros inc^ros diAaniih li- 
nearum, ac ScAionum Conicarum pcr problemata» 
ac Theoremata exponamus ; fcd tantum , ut poft* 
quam dc natura lincarum curvaruui in gcncrc egcri- 
inus> iimulque vuigatam illam dUtinAionera in lincas 

A 2 curvas 
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curvas Geomecrlcas, & Mechanicas paulo: cl«fti^ 

eKplicaverimiis , dcbcamus per varia capita propriam 
carum Curvaruna naturam declarare, quas ha(*^enu« 
^eclatini Gcometrx funt contcmpJari j quae ad /lu- 
pm itStum propofitttm iiiftitutuiu fpeAare- wdentiirM 



cales pro Curvarum Geomctricarum proprietatibui 
«Jere^endis adinventas, idclt , ad ipfam analvticain_« 
Algebram poftrcmo cxeogitaram » utriquc curva- 
ruui generi conin>UJiem « in paucis loch. ea no% 
nteiiiiir in his exponeiidis ; ubi ibluni ncceflitas a«i \4 
nos adiget. Cuni ver6» uti modo dlxinsus» ScioKifl 
h«c linearuni Curvarum ad intellj^entjam niurtorum, 
quae in Phyficis traduntur, maxinie ad do(5irinani-. 
motuum fpci^aDt.uin fit unice ncceilar a; quod neniQ 
hanofnm Fhtlorophorain haruin tempttftatnm nott^- 
novit; explicavimus illam noOris Auditoribus in Scho*» 
lis auidem prtvacis domi paullo conftriAiorem 9 anoo 



Majum ; dum eo tcmporc Privficam generalem , feu 
Principiai & Inftitutioncs l^hyncasoubiice cradcbamusy 
aan» anMOiw» in< mngnit fnriit «ftivis Paftnan nrbefli 
poikihidKuaip 4b jplttsm aono» itcaamiQvilanDiui» 





Romano, a Menfe Novembri ad 
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CAPUT 1. 



Natura Ltaearunl Curvaramt 
geaeratim apericur. 

UT LiiTearum Curvartim natura gcncratim fiat no- 
ta, praeltat reiii paiilo ahius' repctcre ; ac noii- 
ouiia przmictcre de nucura probleaiatum gcometri-' 
corum* Nam 9 cuid Unor Clurva^ ut iiiferii^s conftabit, 
aKud •mniiio non (inf « qu4n» loca , (ive ferics pun- 
^lorttin 9 qus alicujus problentatis Geoniemci inUc-^ 
temiifUlCe propofiti fcluticni fati^Facne pnHunt ; uti- 
qtie carum natura nulla niclius rationc ficri porerio 
pcifpeda» atquc cognita^ quam ii inceilci^ia fit pr ua 
oanira; proUematum Geometriconim* .Problematj^ 
Ceometrica ad duas fpecies revocantur» Alta cUcuatttf 
Determinata, quod detcrminatum numeruni habenl 
folutionum ; alia dicuntur Indctcrminata , quod infi- 
aitis uiodis foivi pofsunt. Exemplum efto. i>i re<?^a-. 

2uxdam linea dividcnda prQponacur> ut re^anguluni 
tb fegmentis comile itt qoadrato lioartef^air; palani 
cfty ptoblema else detcrminatum ; quia duofbla pun^ 
in propofita rcBz linea invcniri pollunc quzf^iont 
(atisfacientia. At vcro, fi dumtaxat qu3E!r:.tur rcdan- 
gulum ) quod dato- quadrato fit aequale; probiem<L^ 
erit indcterminatum i cuni infinita re<5langula poliint 
- infcniri» qaormm nmimqaodqiie acbequct quadratum 
datum re&B lii»rf atque idcirco onnia veftajqpdjL*» 
■ fibi niutuo crunt apquafia. 

Rurfus iiv quoiibct problemate geomctrico duo 
nccefsario contincnturt Hotumy iivc hatum.j & laco*' 
gMitumy^ /ive Qu^um : iicuti ia omal Xheosemat^ 

dub 
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dud induduntvr fhpotbcjtr ^ & CoBcltf/Fom Etenlm»(i 

quod proponitur, nihil aliud contineat priefer Notum; 
id utique non erit Problenia , fed Ax/oma y ideft pro- 
poHtio notiliinia; at fi nihil aliud comple^atur , qu^m 
vd aliquod obfcurum) five novum^ fadllimum per- 
feAu ; & fiet pofIul.it um^ quod adhuc non eft proba- 
tum ; licet facile poifit admitti ; vel aliquod incosnl* 
runi ; crit problematis folutio plane impoffibiTis , 
five non erit problema . Cum enim mentis noftrar li- 
mitatio id quidem ferat, ut ex cognitis polTit tantiim 
aliouid eruere ; profe^» 6 nulbe adliint condjtiones, 
Rullum nobis fappeditabicur medium > quo 9 id» quod 
quscritur, dcregcre valcamus: & per confequens pro- 
blematis foiutio fit nobis importibilis . Jam vero, 
queniadmodum pkrumque prxter conditioncs necef- 
rarias,alix etiam adiunguntur fuperflux, ac.reiicitndz, 
' ut problematis (blutio poflic obtineri ; ita aliquandQ 
non omnes adponuiitur conditiones , quae ad lolutio- 
nem probiematis funt nccclfanac: & tum problen^.i ^ 
fit indetcrminatum , inftaitas nimirum admittcns fo- 
lutiones. 

Etenim problema decefmioantm hac parte differt 
a problenuite iiideterminato » quod fiatim reddetur 
Hideterminatum , certifque mociis folubile , (i adiun- 
|;antur,quae dcficiunt, conditione^ ad dctcrminatani 
folutioncm necctfariae. Sit A B re^a linea , quae ita 
. I • debeat dividi 9 ut red^anguium fub fcgmentis arqualc 
iit .quadrato datc rete lineae In hoc probleroar 
te du» infunt conditiones ; una , qu6d latera reAaii* 
gnli fimul fumpta acqualia fint datae re^lae lineje : 
altera , qu6d ipfum re<5taiigulum acquale fit dato 

3uadrato. Hac conditiones Tatis funt ad problematis 
eterminati determinatam folutionera. Nani fi iupcr 
data leda linea AB Semicirciilus:delcribaruc ACOfi; 
acqne ex exCremicate una ere^ perpendicalari A£| 

' quae 
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/JU3B fit 3K]iiaHs datx rc^ac H, agatur pcr punf^um E 
jefla linca E C D parallela ip(i A fi , & ex pun^tisCy 
& D» lo qttibas duAa parsillela reoucirculiiin ftcati • 
•denilttantvr C E^ & DG eidem A E perpendicuiareSv 
erit quarfirum rc(^an<?iilum tam id quod fit cx A F in 
t B, quani id , citod cx A G in G B. Et quidem^ 
utrtufquc re(5^unguli iaccraau.cquant dacain iincam A fi; 
&: utrumque eft «quale. quadnto rcte linese dat« H ; 
quod quxrchatur,' ' * . 

Scd nihiloniinus, fi eidcm problcmati.pnrattcr duas 
illas conditiones tertia ad 'onatur, fcilicct quod fcg- 
nienta rc6^x linea: dat« A B, tive etiam iatera rec^an- 

Suli inveniendi dct eant eirc in data ratione, nianife- 
uni eft hanc ccnditionem ad probleniatis refolutio- 
•acin efle plane roperfiuani, imaio ipfum pei^Uiauu 
reddi imprflibiie; cum problcnia pcr duas priorQS 
.conditioncs fatis aptc dctcniiinciur. Quau)ub»cm_, , 
cum probiema tribus iis x.onditjooibu]> propui>itu.r^ 
.Qoiinift doe fbbe oonfideffindv; & invcntendum «tl 
vel reAanpuIuni dato quadrato aequalei & cujus la- 
tera. (imor fiiinpta datam rec^am lineam adarquiriK;^ 
▼el re^an^ulum; qiiod dato quadrato acquale habeat 
latcra in data proportionc; vel dcniquc rc<^Kingulum> 
.cujus Utcra iiiic niutuo iii data propor.cione^ ^ i\nm\ 
fumpfa datain icAam Itneamadiequene. Nan^querii- 
adniodum biijltfoodi rcAangolum in primo calu per 
folas illas diras, condicioncs.optiuie dctermitmur ; ita 
etiam in rciiquis duobus cafibus per cuaiucioaes in iis 
adpoHcas fatis aptc dciinitur* i. 

At Ycro .fi tox eodem.. problemate aufcratur una 
coodklo» fciiicet qnod iatera reAaoguIi ioVeoicndi 
«qualia eiTc debenr datae re^s lineae;^ dunitaxlt 
. proponatur invcnicnduni rc^^angulum, quod fitsequalc 
quadrato datac rcdac linca: H, pcrfpicuum crt » pro- 
pcer defedum aUecius iiuius condicioms..pi:obieiuft iQ» 

deter- 



detsnniaatain evadere » & intinitas recipcre folucio- 
J10S • £tenha B CiiBultis «lailjfaee iebiwaim A BC> 

• «mnque contingat in jjunf^o A , seAa A D, ^juc ipH 
H fit spquaiis, & ex pundo D ducantur infinitae rc^ae 
ilincac DC, qua: circulo in duobus puniflis B, & G 
.occurrant^ob notinimam ciiojli proprictatem paiarn^ 
.di 9 iwiumquocique feftanguionim £ D C aequale clle 
.qaadiaao, «juod iic <cx tangente A D^ iive eriaiii cx 
data rc(5la linea H, cui ipia AD ex coniiruAloflO 
«ft «qualis . Quocirca , ut problema tali pa6lo pro- 
•pontum dcterminatum Hat, ccrtumque numerum Ib- 
-iutioqum diverrarum admkcat, fuppicnda ci\ ci con- 
•liitio 4e6cicns, ex arbiCTio^ & quflerendam eft vd ve> 
^angttlinni» 'qttod daco «quaie quadraxo habeac latere 
in data proportionc, vd etiam oejos Isccra iimill 
^mpta datam rc6iam lineani adapqircnt.. 

Fx- didis obfcrvandum) q^uod queraadmodonL. 
problemata indetemiinata) detenninata «eddi ppfTunOy 
•quofies -oonditiooes iit deficSentBs adpoimnMr ; ita^ 
-vicHlun problenata detarmiinu nddt podfiua; indtf- 
-t<>rniinata , cum nliqiirp cx inis condrtioncs auferan- 



•que problemata deterroinauxedda^Dttr perabiacioiiei^i 
.eondiliQnim Indfnesnumita; fieitti :cfliam.:i^Emcr«iidL. 
^r '<lfftadi «de- problematis indeiemBnatis qapoMi- 

documque re^ditis detciniinatis per conditionum^ 
adic^iionem . Nam, ficuti cum ^ii»rit«irreAang«lum, 

• quod fimpUcitcr dato auadrato lit cqoale , tnvenm 
polfunt inlinita cjufmodi rodaogula), ck ^quibus camen 

' nonnifi mkiim inferuit qnBfieo^cam ilatenr ipfius te. 

-^^aiiguli iiraal iinipta arquailia eSk dcbdiak dace mte 

"lineae; fivc cum problcma cft dctermjnatum ; ftac ra-- 
tione cum quxritur re(5}angulura, quod dato quadra- 
to fkt xqualCf & cu^ns iaceca^^nuil iiuopu «iacancL. 

-wSksLtn liQqam' adgqiwnt^ «nam oacwamodci 




quod 
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^od quxdto fatisracir - cum tamen infinira ponint 
invemri rcftangula, (i vel iaterl leAanguii inve» 
niendi ne<)uaquaiD oporteac, ut datam re^am Ihieain 
limul rumpta adsquent; vcl etiam fi ipfuni rc^^angulum 
javenlenduni miuime ellcdebcat dato quadrato zequalci 
Advcrtcndum fccundo, c|u6d problema detcrnii- 
natuni reddicum indeterminatum , dcmpta aliqua con* 
ditione» ut dlAttm eil^ non (blnm adieAa conditione 
ablata ad prinMini problcma revocari potcf^ , fcd in^ 
finitis quoque njodis diverfls poteit detcrminari ; ut 
non prjftinum, fcd novum t-rFiciatur probSnia detcr- 
niinatuni . Ita , cum quxritur rc<fiangulum dato qua- 
drato aequaie» & htcr^ haiTcns datx reAae linex xquz^ 
lia ; ana^ aut altcra conditione.dcmpta9 'reddimrin- 
dctcrminatum problema; & itcrum adpofita una » vel 
altcra ablata conditionc, cflicitur idcm problema de» 
tcrniinatum. Scd taincn , fj, uti antca , quaeratur rc- 
^angulum dato quadrato xqual^> cutus latera linc 
zqualia datae stBm Kfieaa; tum dem[M« illa condltioiie ^ 
quddlatera.ftnt arquaiiafei^aBlincc^dltadieAahacllova» 
qu6d latera Hnt in data ratione» CK indeterroiiiatO' lict 
novum problcma dctcrniinatum, non quod erat antea^ 
Vcriim tamcn cft, mininic cx arbitrio noftro plerum* 
que pcndcre^ quod problcniata deterniinata reddan- 
tttr indecermlnatalioc^ vel illffmodo ; & qu6d indeter<' 
nioata reddantur quoque dcterminata hoc, vel illo 
niodo, qualibct adpodta conditione. Nam ab aliif 
folvcnda nobis ftata, ccrtaquc ratione problemata plu- 
riroum foicnt proponi. Hsec di6isL funt ; ut probe no- 
(catur a Tyronibus probicmatum indeterniinatorum > 
&*deccripttoatoKuni natara» ac difierentia'* Q^od vero 
diAum eft de problciilate determinato reddito inde* 
terminato vicinim eft dicendum de problemate jude<* 
tcrmjnato rcddito dcterminaro . 

His pojitis j qucaiaduioaum .Retborcs..ioca fibi 
' . i B con- 
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cenfKtuimtt tt mnihm Aa deiBcept acT perfbaclenditai 

afgunienu faciii n^otio cducuiit; ica criam Geom(H 
trs tnfinitos illos cafirs pi-obiciiutuui indctcrmiiutou* 
rum in ordinatas fcries difporrunt, qu? lou Gcnnw^ 
tricd conftituant, ita di^la : & qu.c in feric ptin^^o- 
fum linearuni vcl refhe» vel Curvarum , dc quibus 
modo agimu5, profcAo cdiiifhint: atque^Bd twc kaaL 

* ' Geomerrica confugieoduin eft y cum proUenia eft eno* 
dandum . Id fatis ▼etcribus Gromctirls perrpc^^um 
hoc codcm ordine fuit. Qiiarc hanc dc locis Geo- 
aietricis ('* drinam multo prccio habucrunt, uri tci^is 
cft Pappus Alexandirinast qui inirio Libsi feptinii 
co lle fl i onMiit.' Mathciaaticani»» fasibeorad flKoau 
Hcmiodofnm t.Xam».ln|liit» qt^i vocattar mfi^tM^ 
ut Jlri6ltm dicam y. profria qttxkaiti efl materia fofl 
communtum cltfmtntortim cwiflituttoatrnt y itr parata % 
fU9 tM OcomctriciT Jtii coniftararr volunt <ijini ^ ac fa^ 
Mtdtawm imnindi fttirlmtMa^ qutc ipjtr profoumiUar • 
0tfKe huymr fantwifiaaitt ittilitmir grmhi itt9ttttM -ttfi* 
Quod at clanus excmplis innotefcat» qanracttr 
te5(angttiitm» cujus iatcra (int in 4ata proponion^ » 
Ponatur quaevis rctfta linca Afi^ & et adhatrcat ad 

\ » qttemvis angttlnm aiia. rcda B C ; & iit A fi ad £ C 
io data dids aatioae» Morfo iuiigaEitur p»ida A , 9c 
CneaAlineiAC; pohiBtell^ in lim A C efle ordw 
oatam fcriem infinitcTBm 'vaforum qaariiti problcw 
macis ; ad quam, adcundmTt, cum re^^angulnm qujr- 
rittxr» csrjus tatora ^mt indata dj<^ racionc; idek in 
iinca <AC adeft Mtfaicai ieries pinHfh) mai firtisfiNneii* 
timir^nMinaci^Naiii dodlis «fvibadilitt Kneif M tT 
in trisng» A B C parailelis bafi S "«tir ibRper 
A fi^ ad B C , Dt A M > ad iM N . Qnaxe roftattgula 
onmia » quoruni uouni iirtus (it A M> altcrum M 
fatisfacicnt pcoblcmati ^adeteanniBato^ itabebiiat cuiM 
kteca.^ jtt jdaca di^ jcoaioBe» 

Eoden 
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Eod«n modo fi quacratur rccuiignlum quod in- 
cognito quadTHto stquale habeac latm, qux Gmnl I^j/y 

«occd line^^ f) fupcr ca tamquaui diaiDCtco 4kr(cnba. 
tur circiilus A N B; feries difpoflta punctorum N in 
pcripheria crit locus Ceonietriciis , feu fedcs puncto- 
jum inHnitoruni, qux problcmati indeteraiinaco Csk- 
tisfaciunrfCOiitincntia iniinitosqu«(itos falofcs* Nani) 
4iiGtit «c punctit N .normalibus «d A recaatibin 
ipfiuii In M9 erit femper reCtaiigiiU AMBxquaio 
quadrato M-N, ob circuli nnturam, Atque hac qui- 
dcm ratione per difpontioncni in ordinatas feries» 
fcu in infinita linearum puncca 9 contcmplatio infini- 
toniiii cafiniiii pffobleiiiafm' indetflniiiiatoniin , A 
«omemplatio niaxiai^ Uncaraai Citrmwti Iffit Qa^ 
«letris labaatGebatoff* 



C A P U T l K 
DISTINCTIO CURVARUM 
InGeometricas,&c Mecfaanicas 



Nlhil frequcntius apud Gcomcrras occurrir, quaia 
vox OtottHtricHm^ quz ex ipfo Geometrix vo» 
cabuloproaianaTft: fcilcxaitera parte niliii apadeofil^ 
magis w «bdito Aiit pefitMny^ftnilNifW vocis fignU 
^catio. Qnidam cn|m ado» aicte illani accipiunt^ 
w fd dumta-rat GeometricHm vocent , quod C rculo^ 
d^ tecta iiaca <iOiito poteft . Alii auccai tam Iatc_^ 




exponitur . 
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tit omne id pro Geotnetrico intdligatK, quod oinni* 
Do parfcctunifatqueexaccuni elU <i/e ciiculoy fivc 
qualibet .aUa fiat ratione • Hinc di(linctio curvanim 
Jn Geometricas» & Mecbanicas pirodere xiici IkoQ^ 
ipoteil • , , ' " 

- • ' Vcteres» qui res Geometricas femper ad pravim^ 
- tradicebant ; ipfanique Geomerrlam veluti difcipi». 
.nam.contemplabanturt qux non tam rationeni» ideft 
nientcm, pertcerer» qiiani .id vit» ufus tbret acconio- 
.data ; id fotuhi Gconictricc Uctiim dicebanr , qUod 
-Circulo, & rccta linea tonficiebatur ; & quod 000-- 
/equenter fo!o Circino» & Kegula poCerat adpraxini 
.revotari* Ratioeft,.<}uia tn problcmatuni rerolutic^ 
ne non alius eiat Veterun lcopus prxcipuus, quanv^ 
-tacilitas , fivc eyptdita ratio operandi in quarfito in- 
veniciido : ita ut Circiiio non niirius utercntur 
in coruai problcmatum rcfolutione» quorum iocus » 
(ive fedes eft^ in^pfb €ncuio, five in linds ei adgna- 
tis» led etiam ' i»i refblvendis iis proUematity quae 
cum (int plane fimpliciora » pcr folam rectam tineam 
pofTbnt adminiftrari. Urvde, quta aliaruni Caivaium 
defcriptio non tan> faciic obtineri polfe ab ij>fis cu- 
gnofcebatur) queniadnioduni Circuli circumfcrcntia» 
qus finlus jdrcin^ ^uctu in planou defcribitur bizic 
Vi^y' ut id folum dixerinr Geometric^ fieri » quod 
Circuli circumfcrentia abfblve' atur . 

Atque hanc unice fuiflc VcttTum mentem pluri- 
bus quidcin rationibus ol^cridi potell . Nam prinio fi 
non ad facilrcateui op-.randi , led *ad folam tu.tur£ 
iiippliicitateniyiWe.fui fimplices nodtae menHs rnotio- 
jies in problemacum lefblutione amraiim adplkare it 
Aroluillent) mcriro rc^rebennone dignus eHet Fucll.. _ 
des ; qui poiVquani inirio libri piimi fuoiuni Eieiiicru 
toium libi concedi pc ftuiavitt ut quovis ccntro, & 
^uovis inicivaiio. Citcuins dKfcrjbatur ; deiiide pro.. 
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.pofitton^ (^cttncTa refblutioneiu aggrctHtirc frjus prc- 
.blematis, in quo ad datuni punfium o[)ortcat reajmi 
Jrnesni applicare datse rc6\x iincx scqualcinr £t pro- 
pofirioncr rcrtia rubjungit folutic^^wvn altcrius problc- 
,matis, iii quo datis duabus redis Uncis inxqualibus 
4(x majori portio . zc^udis atihort debet abfcindi • 
.<^andoqufdemy n reni intiiniustonfideremus, majoreuiy 
aut (altem aequ-alem difficultatcm mens noftra cxpc- 
ritur in intelli^endo circa darum centrum dcfcriptuni 
Circuluro cuiusvis intcrvaiii , quam in coficipienda ad 
datuna punduro applicata data' re^a Bneay qucaU 
teri datat (it aequalis ; aut etiam ex maiors icAa li« 
nea MciWt^ portione» in coodpiendo» qote minorem 
•adcq|iet* 

Nec profc^o alia ratione nb hac nej^^ii^entla? nota 
vindicabitur fnco judicio, &. fcntcntia EuclidcsT quaa« 
•dicendoy Vetere» Gcoroetras non tam ad fiinplices 
noftrse mentis-.concepcus ^ quam ad facUiorero ope- 
xandi rationein in< probleniatum refolutionc in/pe« 
ft*onem accomodafte ; ita cnini facilc ratio intelligctur, 
quamobrciw circuli dcfcriptioncni dato cerirro , & 
intervaiio m poftuiatorum numcro rcpofucrit EucU- 
dcs; & tamen fpeciali (bliitione digna exiftimaverit 
duo illa problemata, quse in (eciind»y & tcrtia pro<- 
pofitione primi libri conrinentur. Nan>, ut Circuius 
dato centro , & intcrvaiio dcfcribatur , fatif; q,\ iiw 
tervallum illud circa datutn cennun; co ufquc rc- 
tare,donec ipfiim ad locum redeat, undeccrperat nio- 
>Teri; id qood ibUtts Circini ope r»tis apte ob.tine* 
tur» Sed tanien» ut ad datum pundum recta linea^ 
adplicetur, quse alteri datx Gt arquatis ; aut etiam , 
nt ex majori rccta linea portio ablclndatur , quje 
datam rectam lineam adaequet, dcfcribciidus ellct ex 
dftto illo puncto>-aatetiam ex una.extrenutatelinear 
naiprjfr.Qiculus babens pre intervallo ipfam rectan» 

iineam. 



lineain datim : qood teitld Wudidk poftutato 
cvl cft at ficri pofiit» nifi prius data rccn linca^ 
^ dato punctot ant etiain aicmiitati iinoe majoris 

adplicetur. 

Qurppe notandunit tectiuoi £uclidis ponulatum 
non ita qufdeni fooil deberei« «t «entn), 6c intcr» 
vallOf utcum^ue in plano po(itic« polTit femperCir*' 
. culus defcribi ; fed xanti^iii cum ccntruni datonk* 
c(\ m una ciufdem inrcrvaili cxtremirate; five cnni^ 
cciuruin, & intcjrvallum in una ipflus intervatli cx- 
tremitateconlunguntur* UndCf auotiefcuniqucdatum 
ccntran mintme ctim nna intcr vatU extrcniitaee conivi». 
ctum ex.fiit» quemadmodum coiitin^Ic in (eamdoid^ 
terrio problcniate, prlmi libri Elenietitorum ; ChrctK» 
^ li dcfcriptio, vi cjus poftulati, nequaqoam poterit 
obtineri, nifi priu5 ad datum cenrrum applicctur rc- 
Aa linea , qua^ dato intcrvallo fit aeqaalis. Hanc eife 
veram illHif poftelati inteiligcotiaiii piobanir, tum 
^uia hac (cmper ratlone co ucitiir EucUdct , nec alio 
cafu Vercres cjus intcrprcrc«; doo iila probleniata^ 
foliu^ circuli du61u relblvunt, nifl cum in primo da* 
^ tum pun(^um fuerit in extiemitate rt^izUnes, dc in ^ 
fecundo cum dmc rete In uao cxttemo eoninn^on^ 
tur; tttm ctiamquon!am,£tertittm itlttd poft«1ac«m 
fuam quoque vim haberct« cuni ccntnim» intev- 
vallum minime in una ipfius intcrvalli extremitaro 
coniuiida cxiltunt, fecundum Eiiclidis problema tertio 
poiiulatonon niodo iutellcdu, fcd ctiam fa^u faciliut 
loret ; qoandoqoldem tum ^ tertio po#ulato prl» 
mo qutdem debcret adplicaii ud datom centnu» 
^a linea dato intcrvallo atqnalis ; ac de.nde t««. 
•■^ . ' (f^a illa linea co ufque circa datura pun^um dcbcrxrt 

rotAri,donec ad cum locum rcdiret undc ccrj>erat 
niovcri i cum tamen io fccundo problemate id tan* 
ttim qucratur, ut ad datum puawim dat» icA» 
nm «qualis refta liuea ponatur • Am- 

I 
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AmpIiiW» Vetcrts in problcBiatum refolutiono 
veth (bUm Hiciiitzreinr confiderarunc « id Geome* 
trice foium fnBnm jdimtmt, quod circulo \ & rcc^i^ 
Iin ?n conf^wirur h .c ratlone , n.im hTllturunr O n-cas 
fc<^jones in proble^nrirM-n >c!l>!itt!cri^ actiiiCfe ; qu a 
tunc remporis d.iiiciic '.rat eas in ^jlano xjcfcricjcrt: ; 
atque ita, quod opc ipftrttm oHineretirr* ad pr<»viui^ 
ceotioere. ApoUonii enini coiiatus in Elemcjitis Cot>.. 
cb ulNcriu»* & ufriverfulius eUbonnd.Sf quani ab 
omnfbo^ aliis fa6^oni fircrit, qui ea dc re rcrj;)fenrrrr, 
non fine mayima laude a vetcr btrs Geomtffris evcc- 
ptus fuit , quin id ipfum magni Gco i.ctrx nouicn ei 
peperit » quod ' hanc- niateiiam omntbi» nniieris 
ablbhltam« pcifef^ainque tradicierit. Sed tanierr fcnu 
pulus ets iD^(^us in Conicis fc(5^iombus adiiibe')dis ex- 
indc ifrfis olortus tft, qu6d proprictatcs Conicarum 
fedionuni nou quidcm vidcrcntur ipfjs ncc certae , 
nec evkientes» quemadmodum ill:t, qux Circulo coo* 
veBivtiC ; 64 q«ia «ddcrrptio Ceaiictntiii ftAioaaoL» 
non tan fadle pefiet baiberi y f\cut\ Oivcirii tpfius 
defcriptio <, quar iaiiiis «iccini du^u perquaiul»* 
ciie obcinctur • 

Nam^ quemadmodum cx Fappo Operum Vcceruni 
GeQmetfanmi 'egregio colieAcire ^edvcitur» primiitf 
iretemin conaCiMi iii oebaf 'Geamatricis fuit illorutnLt 
piobiiematum refolncioy qua? plauM ^beisdii^af Cir- 
culo, & refta linea cfficium«r ; fcd dcinceps eo- 
ruro probtematun» foh'endorum provinciara aggrelli, 
Qiut foUdoram jiomen i^nd i^Ibfmot Icurcira £ranc« cum 
danim angulnm geocilineinn •.ceifanam iccase prano 
voluiifcnt y onmino lis(itantes fubfticerunc • Nuni cum 
oondum ipfis cognitaJ' ellent CofTicoc fa^llones, pro- 
blenia illud natura folidirm pcr piana inqairentc» 
Rullo paAo invenicbanc , Poftha^c vero * .dcieiAis .Co« 
ni iedliombus* quaodo ULsuti cfiepcu$nc iii 4idoruai 

foli. 
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• fuiidcrum probleniatum rerolurioncy non inodo an» 
guluffl tripartit6 fecarQnt» veriiin etiam probleniatis 
Deliaci fblutionem profpcro fucceilu adfequuti funt^' 

in qiio cnbus cuhi fluplus quaLTcbatur . Eiufmodi ta- 
mcn folutioncs deinccps neoleverunt , non qitod cas 
iion probc dcprchcndcrint j lcd quia non tam facile 

" videbantnr iplts Conl fcAiones in piano pofledeiignari 
Pappus enira caufTa m q uaerm in Sdiolio Propofi-- 
ttonis XXX. lib. iv. verCus Anem, cur antiqui Ge^mio- 
trac angulum reflilincum in tres partcs xquales fcca- 
re volentes in maxinias ditiicultates incidjrint ; indc 
icpccit iilami qu6d problematum Gcomctricorum^ 
tria dnt genera; alia plana^-alia (btida* alia iinea-; 
ria fupra a nobis definita • Cunibuiufni9diJti{mii\vAt% 
froblematHm dijjerentia; itntiqui Gtometr^c prnhlema jant 
diCium in angulo^ quod ( prc blenia ) natura Jaltdum efi^ 
per pUna inquirentes^ tHvemre nou potttcrtmt ; ttondum 
ettim ipjis togtttta erant Cmti fe&ttmet 9 & oh eattt^ 
caiilfam lui/itarunt ; pottea vero angtdtm tripartito di" 
vijeruHi ex Conicis . Hacc Pappus de angnU triledHo- 
lie« Qu6d vcr6 ipfi Veteres Coni feAioncs dein nc- 
glcxcrint ob diflicultatem dclignationls illarum ctfc- 
{{x in planO) discrce idem Scripcor indicat in Scholio 
propofitionis iv. lib* iii* ttbi« traditis iifilero proble- 
matumdifCerentiis, hcc fnbneftit : Cum igitmr tmlet^ 
proh!emattau dijf eretttia ^ antiqut Geometne proh/ema^ 
de duithuf mcdtts prnporttofultbur^ quod natura /lyltdum 

. cjitt-, Geometrica rattonc tnntji ( jdcft conftrudionc_> 
obcciua per Curvam in pUno (iefcriptam ) conjirttt'- 
te nou potuerttnt; quoniam nequeConi fe^ioues jacilt^ 
eji itt plano deji^uare . Item .eadem htbet in propo* 
(itione xi. libri 8. Probltma^ quod Deliacum appeliatur^ 
(ir natttra foltdum Jtt ^ J'eri non pote/ty ut Geonietrtcts 
ratJontbtts inniji conjiruamtts , quoniam neque Cons ^r- 
htones faciie eji iu Plauo defcribere • . 



• Hcec Vctcrum Arntentia ad teniinira uh]ije Car- 
tefii luultuin a^)ud Geon.ttias invuluit j <Ii:, fcr^ 
Qinnes id dumuxat problema .Ceometice fieri dice- 
bant » quod per . reAam Itneam * 6c CircuU .circuniftf-> 
lentiam iblvi pocuilfer, hac moti latione ; c;ii6d reAa 
linca citra laborcm (impliciliima rornja ducatur ; & 
Circuli circunifcicntia folo circini cuc^u pcrquaiu-. 
faciic dcfcribatur. bcd dcinccps cum novcrlat .'Gco- 
metnr, .afttplifliniK':' Geometriir lcenti» itines iJioo 
paAo pradciibi mult6 anguiUusj feveraro(|uei illaiir le- 
geni abfque ullo fundamcnto Vetcre&Geometras pro-> 
inulgaffe ; ut Gcometriani fimul promoverent ad fu- 
am , qua par eii, amplitudincm addu<Bam , non ruo, 
do Coni fcAiones, fcd alias quoquc Curvas ici5iio« 
oibuB GDittcit compofitiores.lin. GeQfnetriamiinvesie* 
fiiat • . •• T , • . . • ' 

Quod eniro Coni fc<5^ioncs , alicque Curvar non 
tam facile in plano ddigncntur, etiani fi illud con- 
cedamus ; niliii tanicn obiiat, quo uiinus cx in^ 
Ceometriam tecipiantur.* Siquidenvt cum Gconictria 
fit Scienria « quc Corpotuin inenruras decct ^ nonlM 
qnlden inftctimcntas Mechanicis,' tfed ntione, & con- 
teniplatione ; utique Geomctria? muwus non erit li- 
jicas , & tiouras defcribcre , fed tantum moduiii tra- 
dere, quo ae concipi poliint dcfcriptar ; ipfafquc jain 
defcriptas mente conteniplari • Unde » qnotiefcumqua 
is Geqmettia oonAruendum probienw. aliquod pio» 
ponituty aon (ic iUud ufurpandum, ^uafi atiquo ex 
Mechanicis inftrunientis, five id Circinu«; fit , fivc_y 
quidpiaiu aliud, uti dcbeamus, fcd tantum, ut rationem 
«eKponamuSyquacoucipicAduai (it probicnu iilud hcri 
fodBCe* Kaia ceteioqQidHi Oocunetrica cdd(hu<^ionc6 
«s Mecluufidi iallrumentis pendefent « iMiUli fbtec 
GeometrilB certitiida;- cum nulla dkir» pofiint inftru- 
meou adeo atouatc ^Lbrcfada» ut nuUii ciroribus 
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lint obnoyia ; fcd tsntiim ca mfione ccrcipi faf^ia^ 
polianc. Qiiibus cmnibus addi poteO, falfum eiie, Co- 
ni feAfOMs 'iu>n jtam facile poife in plano dedgnari i 
cuni, quenYadmedumCircitlas cirdiio, ita cttam GonS 
fef^iones aliis inftrtinientis Circino non longe magis 
compodcis , ad praxim fotis expeditis pciiinc pro- 
bc dcfcribi . 

. H is jjxjfitis ; penes rcccntiorcs Geomctras vocc_^ 
Gettmetria cmnc id dicitur, quodtvmhinp perfe^um, 

exaAuro.eft, five Circulo , (?ve (|ualibet alia ra« 
tione fiat ; modo ramen id tali ranonc 6eri pollo 
mente concipiatur, & ad opcraticnem Mcchanicam 
animus nullo pado intentatur. Nam non alio pa(5)o 
Gcomctricum a Mechanico di(iinguitur ; nili ut Geo- 
metricum vocetur» tjuod «xaAnm cfty & accoratumi 
Meclianicum vero , quod efi minus exa^um , Sc ac- 
curatum, at in(}rumentis^& artibus Mechanicis abfo- 
lutum ; fubinde ut problcma aliqucd Gcometric^ 
lieri dicatur , quod exafle fit, & accurale ; fivc.^ 
cum ejus, quod quxritur, exadius valor reperitur ; 
MechaDioe.vero^ -cum id fit mim» aecurace,. five cum 
Qii«fiti valornon nifi per appfoxamadonem didcor 
opc inftrumentorum . 

Hac ratione Cartcfius initio lib. primi fiix Geom. 
animadvcrtit, omnia probicmata, ouar iii Gcomctria-. 
connderantur, factle pofll; ad ktiimmodf ^termtnos tai» 
•ducif .ut ad iUorum conftru^ionem tantdm opuifit» 
jreAaruni quarunidcm lincarum longitudineni cogno- 
fccre. Excniplum cfto ; fuper data re(5la linea A B 
conftitucndum proponatur triangulum omnia iatcro^ 
xqualia habens: (i illud jam fa<5^uni fupponan us , 
iit fit A*C & ex ang. G demittamus pcrpendi- 
cularem CD; quia haec -perpendicularis bifariaro di^ 
vidit in pun^Io O datam ref^ani A B, palam cO c6 
ccoi addufii».:ut cogoofcatur valor.liujus pcrpendi. 

cuiaris 
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cnlaris C D* Eo* enim 'co^nito^ facilrs ijuidcm dl 
Bfobleniaris conitruAio. Quonu fzth erit data re^ani 
Fincam A B dividcre bifariam in pun^^o D, & cx 
pun<f^o fc^^ionis erigcrc pcrpcndiailarem D C iongi- 
tudinis inventx. Nam jli iicinccps iungantur rcdl^ 
C CA« erit A CB triang. quarfitam; & prcpo*- ' 
ittiim problema ad valorem -alicujus tc6^x Uocx co- 
gnofcendum foluni cft revocatum . Fvg(i hac conHdc- 
raticne problemata Geouictrica a Mcvhaiiicis diftin»- 
gucre facilc.eiitt 6c pronuro. Nanu cum unumquod- 
que problcma e6 quideni rcduccturv nt ad ip(iu» 
.conftniAionero tantOm c^s llt cognolcete mtortm 
alicttius teAie linex ; utiquc illail.problcma cUcetnr 
Geometricum , fi hujus rc^^x lincae val©r cxaAc pof- 
f\t reperiri ; & viciliim problcma crit , diccturqucy 
Mechanicum > cum valor cjuf«iew rc^a; linese noiiL. 
tlia <|tt}dem n^xfnB dctcgi potectt , qiiam per ap- 

Coximationcm 9 ftre ftatnendo Iknites ^ qQibns v»* 
r ille continetur .. 

Sed hic notetur vcliro, qudd pro cxafto alicujus 
icSx lineae valorc non roodo hic intcHigi dcbcat, qut 
liiumcriscxprimlpotcftyac proindc invpnirl- pcr propor-- 
.tionem mionalcm». ^am habec ctt<fer aHa reAa 
ma fifniliter numeiis expiefla^ciH» Id fermc idcm firy 



ma Arithmeticum dixcrc, cujufiDodi func omnia pro- 

blcmata , qux in libris Diopiiantl Akxandrini pcr 
. felof ntttticro» ab eodcn» iiibtiliter. rcrolnta ;Continen- 

tttr; fcd inteiliscndus eft exa^c cognitus vador alicv- 
- fU8 leiitt iiaeaT 9 lempcfac fcitur rclatio y quam ha- 

bct cum atia re^ia Litica 9, ctiani£ iiUuic .sciatio na- 

mcris exprimi nequeat » 

Qm6 CKa ttt omais oqttivocatio tpllaturr dTccrc 

poDaatts probltniata oflmiaad.dttas patclpnaf • fpecle» 

iev«caxl » & «lU ttSt pioblemata Ejia^lay ii» quibtia 
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f^lloet exa^ fcpcnti pofTunt valores KneaniRi m« 
Ctanun^ qu« problcmata illa detern)inant ; alia pro* 
blcmata Approvimationis, inquibus nempe valcrc? ca. 
rum lifiearuin nonnifi pcr approxiir.ationcin pollunt.. 
comperiri . Scd problemata prioris fpcciei alla mvpet 
«tife iiinplicia, five Arirhinetica ; cwa valofet dict»ram 
linearam utpiDte mionales nmneris estprimt potfunt 9 
«tia componta , five Gcomctrica ; cum ii valore» 
flullis numeris dcfipjiari qucunt. Sed ne in defignaru 
<ii§ duabus praxipuis problcmatujii fpecibus a voci- 
bus Gcometrtch Sc Mictgmei ffoedamasy palamdl, noQ 
aliam efle diflarentiam iater prolliema Geon>etricum » 
^ probiema Medianicam ; nifi qu6d in illo valar 
I.ineje DetermiiiatTicis exafte femper inveniatur ; cum 
tamcn in problematc Mechanico ideni ille valor non- 
nifi per approximatioiiera poflit invcniri» 
• • lEx koic problematQm liiAiiitMMe ifli Geomttri- 
«ca ySc' Mechaaica orta eft 'tfiftint^^ie Curvarum Geo- 
mctricarumt & Mechanicarum . Cum en«n cx dt^is 
Capite fuperiori Vincx Curvae aliud non fint,' ouam_, 
loca , five ftrics pundorum , quac alicui problcmaiti. 
indeterminato (atisfacere ppCant ; ntiqae fl-piobleina 
•tlittd Ceometricuro ■erit.t dicetur ipTa Carva CM- 
.mefetidi;'^toi8 vero fi probleina Mechanicum errrs 
quia Curva, qu3C ad iplam refertur, per approxiraa- 
tionem invenitur, Mechanica itidcni ea noniinabitur • 
Quarc Curv« GcomctricKpoterunt iei»per Owaa«ii- 
CB , & conftanti ratione Jdeferibi , non ita quidesL. 

CufV» >tecbanic«. 

Hano ^iftintftionem primu«? omnium conndcravit 
-Cartefiu^, Tiam onine? alii Geon^etrse , qui ipfimL. 
prrptclfcre, has duas Curvaru4W Ipecies valdc coni- 
niifccbani . Atquc e6 quia Cufvit Ocoaiecriar poifint 
femper ^Geomttrioa » ^ •oci«4la»ci ratione 9 
ftctt «•i».Oorw^MtchaRl«|e^.ft>te«tOHrv9s Geonc 
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nicas in Geometiiam adniittendas efle putavit, nU 
tfCTO Mcchanicas, ca qnidem ratione, quod & fi Geo- 
metraB niuinis non fit, iineas, & figuras dcfcnlere , 
& in piano dclignare«quippc qui iiUs tantu dcfcriptas 
fupponit ; atcamen maximc ad Geometram pertioeat, 
tationeoh tradcrc , qoa liaearnm 9 & fiettratum ortus» 
^ve delcriptto Geomctricfe » & coD&nlcr intelligi 

Sed alii poft Cartefium non obfcuri nominis Geo- 
nmxx tanietii noverint Curvas^ quas Qircenus vo- 
C49ic Medianica^ iraldc dll&rre a Gcoaietricifl » di^is 
•rationibus; nihilominus minime^iaffi funt, Mechani- 
<:as Curvas ab albo Gcomctriae cxpunj^i . Nam, qu6d 
Geomctrica, & conHanti rationc dcfcribi minimo 
ponint, id in caufa efle nequiC', ut a Geonietna^ 
non confidercntur ; cum ad 'id (atis ilt, uciivmente 
ibpponafitar jiefcriptaB, inbeant^ i»ud fecrn ac Car- 
Ocometrics* certas, 6c coiiftacites proprietates» 
qude ad omnia ipfarum Curvarum pun6^a pertineant: 
& proinde Curvas illas non quidcin Mcchani- 
<as, (cd Tjralcendcntes.^ fivc etiani Geometrke Ir- 
TaxiDaalcs dkcniiBS pot^ cife dteemunt* 

Idoecnt •emoiy tripiex efTe genus quantitatum ; 
earum, qtinc numeris perindc, ac lincis rcAis cxprirai 
pqCunt ; iiiarum, qu;e nuliif quidem numeris, fed por 
iblas iineas xeAas dcnFnantur; & tertium dcniquo 
gemis earum> qux 'miilis quidem nomerist fed nec 
cdam reftis ^liticiB |M>flaM ieMti^ Nam ii quseraiitr 
ex. gu radix quadtfata naaieri ^^.aa^noB modo ck- 
primi poteft pcr longitudinem alicujus Uneje rcAc ^ 
vcrum etian] per mimcruni 7^, fed /i quaeratur qua- 
«drata radix nunieri 8. ca nuiio pado ddignari po- 
, tdk tutmeio iDtegro, five frado 4 led tantom per nii- 
f^tudnem HocaB-icifise ; quarrendo fcilicet ope Circuli ' 
(mediam .ipnipoiaiaifUemiataf ^ 4ti .9» vei etiam« 
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intcr 2. & 4. F.t dcniu. fl quxratur valor ctrciHnfeu 
rcntix Circuli, livc fi quacratur proportio quanu» 
habet illa ad fuam diamctrum , non modo hacc pro- 
portio nullis numeris > fcd nc per rcdas iincas quidcin 
poteft defintri • 

Hinc priroo^ cum Geometrta Ctt Scicnria» ^« 
circa quaiititatcni vcrfatur, pro triplici ilia quantira<- 
tis fpecic triplex diltiiiguunt problcnjatuin Geonictri- 
corum gcnus , ununi liquidcni Aatuunr corum pro- 
bleinatum » in qutbus qoantitates qusUtBc nunieris f 
• perinde ac lincis rcAis , defignanuir 9 quaUft' faM t 
quae vulgo liniplicia» five Arithmetica dicnntur: (e- 
cundum ea problemata continct, in quibus quantita- 
tcs quarfitx non quidem namcris , fed jx-r folas ii- 
ncas rcdas cxprimuntur, atquc ciariiiodi fuQt , quc 
panlo ante Ckometriek «omimivirous* Re^inouitttr 
tertiuin genus» quod ct pfoblemm compteAjcur » 
}n quibus quantitates quxfitx neque nunicris , ncquo 
lincis rc6^Is poflTunt dcflgnari ; cujus gcncris ruoc pro- 
blemata, quse Mcchanica nuncupavimus* 

Hiuc 2* nulla «rttara fa^a inter hxc probleniata 
dlftin^ionc» fed orotiibus perinde .confiderat.t» ac fi 
quantitates tn iis qucte udis lineis pofTent deiiniri» 
triplcx ftatuitur Lincarum getMis ; nanr co modo-, 
quen» fuperiori capite dc.cuimus, probicmatis indctcr- 
tiiinatc vconlideratls, crit quidcm primum gcnus H- 
nearaiiit ad quas pcrtinaunt rcftae linext quar»!* Ofdi- 
natas fcries difpofitse deiigisant quantitatei in* problc- 
matis prinii gcnecis qusciitas. Sccundirm gcjius crit 
liijcarum, quar fusnt liniites, quibus ftrrics problcnia- 
tum fccundi gcncris ccntincntur; & tcitium dcni- 



iernro . ptoblcroatum 'trrcU ^cisetts.. Quare» 
.'qren adn cdum in primo gcnere folae- tcBx lineac con- 
. tinentut»& ieries ptpbiffmarnm .prkai gcnq{is (uoc (cm* 
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pcr in triangulis ; ita in fccundo C ^rvse illae li- 
necE erunt , quas Gcomctricas Cartefiiis vocavit ; 
atque ita in tertio linex Curvs contincbuntur, quas 
idem Cartefius Mechanleas dicendas efle decrevit . 

Hinc tertio; quemadniodum quantttates » qine 
nullis nunieris, fcci per fobs lineas reflas dcfionan- 
tur, dicuntur ArirhmericE irrationale?, ad differentiani 
ca|:uni quantitatuni > qux, cum nun.cris perinde) ac 
lincis re^is exprinianrnr) Arithmetic« rationales dicun- 
tur; ita etiam quantitates illas , quae non modo nuU 
]is nunicris, fed nec ertam ullis reAis lineis poffunt 
dcfiniri, qiiantitntes Gcometricc irrationalcs noniina- 
runt Recentlurcs ; & dillinxerunr ab iis quaccum fc lis 
Jineis rc^is delignencur, dici polVunt Geonictrice ra« 
tioiuiles.- qiiar .nirjone Curvas Ulas qnas Cartefius 
Mechanicas 4)uncupavit» Geomecricae irrationales -ipfi 
dixerunc ; & qux a Gartefio Geometricae dicebantur 9 
Curvas etiam Geonietrice rationales nuncuparunt. 
Atquc hac etiam de caufa fadum eft , ut eakiem il- 
ias Curvas Trarcenueiues nominaverint j nan), queni- 
«dniodum' prjmtini lineatum genus -Aib fecundo .etiam 
coBtinetur ^ cunii-qiif^d per folam lineam re^am cfli» 
citur , fieri qucque poflit per Circuli circumferentiay 
aut per quanivis aliam Curvam lineam Geometricfe 
rationaieni ita ctiam, quia quod primo> aut fecundo 
geoert. Ikiearum: obtinetur « poreft ranto niagis per 
Jinew tertii gencris obrineri» ipTum tertiiim genus It^ 
Dcatlinf. fub.re comprehendet tam genus prinnm» 
quam gcnus fccundum : & proinde, cum per utrum» 
que tranfcendat, non abs re ipfe lineae tertii generis, 
quas Mechanicas Cartenus nominavit, lincs Tiaofccn- 
ilentes pocienint nooiinari • • 
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C APUT III, 

. • - 

De Katura Sedionum Coni- 

carum .. , 

Earumdemque in iniioitum i 
Proceflu. 

JAm illuc, quA animus propcrabat, <& in quo re- 
pofita ci\ hujus tradatus dodrina, pedem iminit- 
tiinM» Huc tifqiieiitrttBHn UncinMti Curvarum genew 
ffatim contenipiati fumus ; nunc propridi ad tem ac^ 
cedentes ipfas Curvas lineas baAenus a Geoiiiecrii 
con/ideratas enunicrandas rufcipimus; & propriam_, 
lineae Curvae cujufque naturam fiiigillatim expofitione 
profequemur. Prirac line^Cnrve,queVct€ribus poft Cir- 
ettldin innotiienRfc» fiior GoniaereAiones, ut jani fub 
stHtiom dixiflitts; 'qvsre hanim natotuin primd oo»» 
«uebknur; quas cum tres efle conflet , Parabolani^ 
Hllipduh Hyperbolem, (itquc Parabola aliii doabos 
lon^e fmiplicior, ab ea initium duccmus. 

: tA Paiabola Ourva linea, In qua quadraca^ 
ordi«tttj|nnn «MideHi ioeer liabenr tationem^ ■€ 
abftvfte icotftcrpoodentet: ot fi reax lints A B ad 
quemvis datum an^. ordifiatim adplicentur piures 
rt^Ss: linca? M N libi invicem parallelse, fed talis 
quidctu natunes & iongicadini6 , ut ipfaruoi M N 
quadrata iiabainc inter ie oamdcm lotioneii^ ac 
abfciflae A M iis ordinatis correfpondentes» linea Cur- 
va A N N , qu£ per extremitates .caruffl ordinat»» 
rum tranfibic. i'araioU dicetur* 

Undc 
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Undc,n cx vcrticc cjus A dufla rc^^^a A C ipfis 
M N parallela talis longicudiiis , utquudracuni unius . 
ordinatae D E cquale (it reAangulo C A D, quod fit 
cx ip(a foAa AC in abrciirani correrpondcntem AB ; 
crit quadratum cnjufvis altcrius ordinatx MN aequa- 
lc rcrtanguio CAM, quod fit cx A C in abftiHaiTL. 
corrcfpondcntem AM. Nam, pcr Parabolac naiuran», 
ut D £ quadracum ad M N quadracum, ita abcilfa ^ ... 
A D ad abfciflam A M ; fcdt fumpca coniuni aUttiidU ^ i 

nc AC, abfcilfa A D eft ad abfciirani A M , ut ri^> ^"^ 
(^angiilum CAD, ad rc(^angu!um CAM; qu.arC/- 
crir cx xqua ration?, ut DE quadratuni ad M N qua- 
dratum , ita rccHanguiuni C A D , ad rcdang. C A M ; 
& proindc, quia rmangulo CA D frauale fupponitur 
D £ quadraruni^ erttetiaoi veAangufip. C AH sqiia» 
le M N quadratuni . 

Flliplis cl\ Curva linca , in q"ua ordinatarunu. 
quadrara camdeni fcrvant rationcm, quam habcnt rc-« 
dangula comprchensa fub portionibus cx cadcm re- 

linei per ordinatas lllas . abfciOis « Ut (i eidenL« p • 
teSkx liocae A B ad quemvis datum ane. ordinatiin^ t^^S* 7* 
adplicenrur plures re^^ae linca? M N fibi inviccm^ 
paralleije in quovis angulo, fed cjus tamen longi- 
tudinis , t|t ipfaruni M N . quadrata fint vcluti rc 
Stanptl». AMB, qux fiunt a Corrcfpondentibus por- 
tionibus A M, M B, cx cadem rc<f)a linca A B per 
ordinatas di^as abfciiiis, linca Curva A N B cpnne- 
ftcns harum ordinatarun) extrcniitates EUipJis nomi« 
nabitur. Undc fi cx vcrticc A ducatur rc&a A C, 

3U2e ipfis MN paraJIcla taiis fic lon^itudinis, ut qua« * 
ratum unius ordinats D E fit ad lautn reAaneulum 
A D B , veluti duAa rcAa A C ad ipfam A B erit 
quadratun) cujufvis altcrius ordinat» M N ad fuum^ 
rcdang. AMB, etian» uti AC, ad A B. Nam cum i 
pcr Eiiipfis naturam quadracum D £ fit ad M N . * - ' 
i D qna* . ^ . " : .. 
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quadratum « uii re^languluin A D B ad rcflang. 
A M %y erit, permutAiido » nt D E quadramt» ad 
re^ang. A D B y fts M-N quadratum ad leteig* 
AMB; unde quia ex hypothdi D£ quadratofll cSt 
ad rt:(^ no. A D B, uti A C ad AB i erit exseqtra ra«» 
tione ttiam ut M N quadratuni ad re^ang» AM fi > 
ita A C> ad A B • 
Q Ex quo p.itet qua<iranini ciifvsliber ordttwt» 
^ O» M N minus efle rcAang. C A M quod fit tx. lefta AC 
in atfcilTam correfporKicnrem A M alio re^ang. ff-^ 
inili> fimtlirerque poliro ci, quod fit ex A C in A B» 
Eteii m j.un<^a BC> du^aque ex pundo in qua 
ipfa M N httle occurrit , fcAa O R ipft A B paraU 
letft ; propcer fimlKtudiiieiii triangnlonm» A C B > 
MOB, ent iitl A C« ad A B, ita MO» ad M B ; 
fed, per anteccdcntcm Ellipfis proprietatem, AC cft 
ad A B, ut M N quadratum ad rcflanjE;. AM B; 
fiiinptaque coflmiuni altitudine AM,eii ]V O ad N. B^ 
ttt' red^angulm» A MO ad f«6tanguIiHR A M B ; qua* 
foeritex a?qua raAionc, ut MN quadratum ad re» 
.; ^ • llangulun» A M B , ira rc^tan^ulum AMO ad idcoi 
re^fangulum A M B; & promde M N quadratuni^ 
xquaie erit rc6angulo A M O : jam vcro re6^ai^u>> 
him AMO ^iiM» eft re^neuU> CAM reAangolo 

CPO qtiotf eftaiaile» imiiiie» policm 
Aangulo CA B, cuni fint drca ouudiem diagonalem^ 
B C . Ergo M N quadratum roinus crit re^^angulo 
C A M , aiio re<5)angulo (imili , iimiliterque poiSto ei» 
^uod fit cx AC in AB. Q. D. 

Hyperbotft dl NbtA Garwi» iiv qqa oriiiMManiiiL* 
quadnitft «01» iMer ib (ervant ptoportionem «. quan» 
nabcnt rcAan^ufia> qu» fiunt ex portionibus fumptis 
CJi utroqne alicujus rc^^ac linese- tcrinino, & corrcf» 
pondcntibus ordirtatis ad ip(am illam redam lineam 
_ veifus unufu ceriuiQum pioda^ai& adpiicaui^..Si AQ 
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4tt aifqm feAs ttites tcrrtiinata , & ad eain verrus 

tcrminum unum A produ(*^am adpliccntiir in quoli- 
bet dato anoulo plures rcSx Wnex M N parallclsB ; 
ied ita tatncn ut ipfarum M N quadrata in ea inter 
1e ifnt ntioncii qaani habent reAangiila A M B « qiue 
ihiiit ex correfpomientibaB portlonibus A M » B M 
funiptis cx utroquc tcrmino tc£\x lincae A B ; linci^ 
Curva A N R , quie pcr earum nrdiaacaixuB «Mremi* 
tatcs traQf(ibit9 Hjperhola dicctur. 

Si ex ' vertioe A ducatur re^a A C perallela or- 
dinatis M N ejus lonEitiidinis « at quadrafiam aniiif 
or^linarx D E fit ad tuum xeAaoguiiim A D B > ut 
A C ad A B ; crit ctiam quadratum cufufvis alte- 
xtas ordinntsc M N ad re<5)angulum ipfi C( rrcfpondcns 
A M fimiliter ut AC ad AB» KaBi»cum pcr hy- 
.Iperbofae naturare D £ qnadniliisi fit ad M N qua* 
advstum , nc jnAaogiiktni A D B ad reccnngnlunu 
AMfi, orit^ permutando, ut N Equadratum, ad rew 
^^argulum ADB, ita MN quadratum ad rectangu- 
ium AMB. Undc quia,.ey bypochcfi, DE quadratu^i 
«ft iad rcaanguLum A>I B ut AC ad A B ; erk» ax 
-Mni xitione* uti MN quadratiiii td neAanyUniiu 
AM£» jta ACiid AB. 

Ex quo patct quadratum cujuslibet ordinatc MN C Jf- • ^ 
majus cfle rcfiangulo CAM, quod fit ex refta AC in T Ig» I O» 
abrciflani corrcfpondcocero A^ ce^languiQ aUp (inii- 
• 4i «'finiilheraue pofito ei« quod ficex ACjnA9* 
Stenim finm AC« pmduAaque jpfa M N, donec 
cum ea protra^a convcniat in pun^io O ; quia fi- 
miiia funt Triangula A C B, M O B, erit ut AC 
md A B , ita M O Ad M B • Scd pcr antcccdentcnu 
iiyperbolst pKjprietKtem., AC e(t id A B , ut M N 
•quadfninn ad jroAanguluni .A>M B; 6c ifuMifjca com* 
muni laicttudine AM, 'dl iMO ad M B» ut «eAan» . 
•gpilm tAiMO «d.notangulum AHUi «iunre erit 
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ex xqua ratiooeft nC.MN quadratum acf ^jrcttafigA^ 
*lura A M B, ita rectan«^ulurti AMQ ad klcfm rcctaiv 
-gulum A M B ; & proindL* M N quadratum a*qaalc 
crit rectangulo A M O . Jam vcro acnjilia C P ipli 
y\ M paraliela , rectangulum A M O majus c(k re- 
ctangtiio C A M9 alio rectan^ulo C P Oy quod eft 
^fimilc, (imiliterquc poutum rcctans;ulo BAC, cum., 
(int circa canidem Dia^^onaicm BO; igtur M N 
quadratum majus ctiain ciit rectangulo CAM rc- 
ctangulo alio (imiii, nmiiicerque polito eiy ^uod fic 
cx A C ln A B. 

' £x his omnibns facilc colligirur qncnam ftt ba- 
nim omnium Curvarom differentia. Iiy Parabo!A_« 
quadratum cujusvis ordinSra apqualc cft rectangulo 
ex abfciira in rectam lineam conftantem , quae fara- 
meter i fiVQ Latuf re^um noniinatur. In Eilipfi ideni^ 
-fluadratf^m minosdH^ ifi brperbola majt» rectangulo 
'Slb abrciira , & lattTC rccto comprelienfo , alio re- 
ctingulo limili , fimiiiterque pofiro ei> qnod fit cx eo- 
'dem latere recto in aliam rectam linefm, quac La- 
ttrtr tranfver/i noiuinc api>ellatur . Inde ejusmodi 
Curvx nomiiieParaboIx, £Iiiplis,(& HyperlMlae ap- 
pellantur; quandoquidem Pdrabola comfarationcm 
fivc ttquatitatCQU Ellipris defectom» d^ Hyperbola^ 
excclTum Cnpce notant . 

Sed ad liarum Curvarum fimilltudincm alias fi- 
niiles Curvas in ii)finituni promotas recentiores Geo- 
•metne-e^cogltarant* Has nmiKtcr infinitas Parabolas» 
•iofinitas EHipfcs, & infiniras hvperbolas oominarunt» 
•Etj Ot »b infinitis ParaL»oIis ordlamur, quen^adniodum 
•paraboiic Conic^e VeteFUUi ea cft pra:cipua proprie- 
tas, ut quadratum cujufque ordinatx adaequct rc- 
ctanguium fub iatcre recto, correfpondente abfdfla. 
• eomprchensiii ita allas Curvas in infinttnm efiioxeTaot» 
•ouatttm geoeraiiter ea Ktc proprietaSf. ncnao quadra* 

cuoi 
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tum dumfaxat, fcd qirclibct cujurqnc ordinatae pofc- 
ftas adaoiict lu iitGgejJcum protluctum , qucd tir cx 
alia niMiori. potdUte Utcris rccti, in poteiUtein.» 
reliquan} abfcillae conrcfpondcntis. Et ex vajriis pote- 
ftatibtis , ad quas aicendere pocell ordinata « diver(e 
Curvas illas nominarunt* Siquidem d cmtur Para* 
bolac Qiiafiratfcce, fivc priini gcneris, fi ordinatae potc- 
rtas fit quadi iituni , Cubica? , Jivc fccundi generis , fi 
ordinata ad cubuni afcendat, atquc ita in infin'tunw 

Cujuscumque vero generis Parabols, 0 quadra- 
ticae» live cxy qux primi generis fiint , urpotc unius 
dunitaxat fpccici , cycipianrur ; in pluic<; alia<; ('^ccics 
dillribui pol^unt ; idque pro variis niodis, quibus pa- 
ramcier, five latus rectuni cqmponi potelt cuni ab- 
fcifla , ut productum obttneatur homogeneum poteC* 
tatiyad quam afcendic ordinata. Hoc pacto : Parabo- 
ht Cubicz , five fecundt generis doplicis eire polTunt 
fpeciei, Erenim vel in iis Cubus cujuslibct ordmatje 
adaequat Sdiidum , quod fit cx qu-^drato lateris rc- 
cti in abfc liani correfpondentcni , &: tales Parabo- 
Ise primani fpecjcm conmtaenr ^ vel eius funt natur«» 
ut Cubus cujosque ordinatx «qualis fit Solido, quod 
fit ex latere rccto in quadratum abfcilfar corefpon- 
dentis ; & hoc quidem cafn ejustnodi Paraboia: fpe- 
ciem alteram component . 

Eadem ratione duplicis quoque fpecid cflfepofl 
fant Panbolae tertii |eneris qu« atio vocabvloQjia- 
dfato - quadrattcs ctiam dicuntor* Siquidem vel qua- 
drato - quadratum unius cujnsque ordinatar aequale 
eft Plano - plano, quod fit ex Cubo lateris recri in 
abfciliam correfpondcntcm ; & cum hoc contingit, Ta- 
labol» primam fpeciem e8Mrum« quf tertit Aiur gcne- - 
ris conitituent: vei eam habent oaturam» ut quadra* 
to > quadratum cufuslibet ordinatse aequale fic plano» 
plaoo» quod fttb Utere cecto» (Si Cubo abfcinx cor» 

i\;rpott» 
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refpondeRtls contlnetinr ; Bt tales qnlde» Pmbol* 
rpecteiD aiteram ctforniabunt* Sed' notandam eft<9 

quod tamen C\ in hujurniodi tertii gencns paraboHs 
poilit quoque quadrato - qu idratuin unius cu- 
)usque ordinatx pcr xquationeni coniparari cum pia- 
no - pljino , quod ^ub quadrato latens recti 9 6c qaa- 
drato absctlfx correrpondentis compreheiidltur; 
tnen npn hinc parabolx, qux hac natura poltent,fpe- 
•ciem altcrani parabolarum terrii j^cncris conftituenc; 
quandoquidcm rcipfa nc tcrtii generis quidem funt; 
cum, extracta ex utraque parte ra«iicc quadrata, ad 
parabolas .prlml generis deprimantur • Id quod etUun 
1n fimilibus cafibus eft obfcrvandum • 

Tta . Si in hifce Parabolis Isrus re<5>uni f\t 2. dlc 
ordinata dicatur a abicifla vcro (it 3. jam quadra- 

•turo eft aa feu dlc quadrato - quadtatum ipfi- 

lifmet «9 live quadracom eft : efl «evo 4 

quadratum 2 lateris te^i ; & 9 eft .quadratum ^ 

abfcifrx; quarc plano - planum ex quadrato lateris 
xe6ii in quadratum abfciiVx, eric 36. £rgo hxc Fa- 

raboU eam babebit prqprieutem « ut Sk^"^ «qua- 

le ^6, Verftm radhc -quadrata i^t/k a^ ; & Jradix aqn»- 

^rata ergo fiet proprletast ut fit ut^ sequa- 

fc 6. Tcu zx^ .; ideft Parabola «ric > jcujus 

ordinatx quadratum eft ftquaie redan^ 'ex ktere^ 
itAo z in Mbicjfniiii eorrdpoMdemem Std Panra- 
bola, cujus ordinatx quadratmn eft «quale 'Niiftaniia* 

lo ex latere reif^o in abfcTiram correfpoijdenrem , efl 
Tarabola prmia communis ApoUooiaoa « K^uare pa- 
tct propofitunj • 
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Ex infiiritis Parabolts ad tnfinitas EnipTe» tran« 
fohtes dtdiiMt»* qttdd»queiii«clnx>duiii Conicae Vete^ 
rvm Hripfis ca ett iiatQra, ut quadratom cuiufque^- 
ordimtae defkiat a rectangulo mb laterc recro , <Sc 
corrcTpondentc abfcifFa comprchcnfa rectang. alio fl- 
mili > fimiiitcrque poiito ci, quod 6c codciw recto 
latere in latus tnMitverfttin ; ita leccncioies Geomew 
tne ElIipTcs alias ki infimtnfl» c«3ngit<ninr« quarmi 
ea dl natirra» ut non quadrafunT tantummodo, fcd 
quzvis cujufqac ordinatae potcftas deficiat ab horao- 
gcnco producto> quod fit ex alia mixiori potcflatc^ 
Utcris rcctt in potcftatem rcliquam abfciflk corrcfl.. 
pondencisf deten fimHI^ fiiniktefque pofito atteri. 
boinogeneo pnnbtcto » qitfod fit cx cadcni latcris rc 
Cti potcftatc in potcftatem reliquam lateris tranfverfi. 
Et, perindc ac in parabolis dictuni cfl, diversi: Elli- 
nfc-s hafcc nomioaiunt cx variis potcllatibus » ad quas 
afcendere poteft oiidiitca.» Dicnntur enint Ellipfefl 
qnadraciatvfivepriflii genetis» fi ordinatac potcftas fic 
qoadraCum, Cubicar* five lccundl gcncrisy C\ ordinacacpo» 
Ceftas ad Cubum afccndat , atquc ita deinceps • 

Hinc ctiam unumquodquc geiius Eilipfiua>, dum- 
Hiodo quadraticie > fivc eae, qua primi ^oeris funt, 
«tcipiantnr» ii> varias aiias fpccicc divicfi potcft; 
idque pro diverfis racioiribus>qoibus latus re^um cum 
abiciira complicari potcfl ; ut produ^^om habeaiur 
homogcncum poteflati , ad quam afcendit ordinata • 
Qua ratione EHipfes Cubicac, feu fccujidi generis du- 
plicis efTc pofiitnt fpeciei^ vcifi Cnbus cujofqu^ror* 
dinatKdefidr a fi>lido» quod fit ex. qundrato lateric 
rcAi in idilafiam correlpondcnteni» defc<?^u fmiiii , 
fimilitcrque pofito d. folido , quod fit cx codcm la- 
teris rdfti quadrato. in latus tranfverfum ; & EU 
4ip(es primam fpecien» coDflicuent vd fi Giibiis cu* 
jttfiEnmqtie osdinntar deficiat. X iblldo».quodfia ex 1*» 



terc rc<5lo in quadiatum lateris tranfverfi j quo ca» 
fn ejofmodi Elltpres rpeciem altertm conftituent* 

Et duplicis quoque rpeciei elfe poflunt EUipfes- 
tertii gcDcris alio vocabulo Qiiadrato - quadraticx 
etiam d.ctae; nam , vcl quadrato - quadratum unius. 
cujufquc ordinatz dcficit a plano - piano quod fit 
cx Cubo latcris recti -in abrcilTam corrcfpondcntem». 
defectu fimitif (imiliterquc pofito ei plano - plano , 
Good tit ex Cubo lateris rccti in latus tranfvcrfum ; 
oc tum prima fpecies fiet Ellipfium tertii gcncris ; (i 
vcro quadrato - quadratum cuiuslibct ordinat.T dcfi- 
cit a plano - plano, quod fub latere recco lit, dc 
Cubo ablcitlk correfpondentis, defectir fiumili , (iniHt^- 
terque pofito ei plano > planov quod ex eodem lat^. 
re recto in Cubum latcris tranfverfi ; & hujufmodi 
F.Hipfcs fpeciem altcram tertii generis conflcicar . 
Non funt vcro cnunieranda.* in hoc tertio gcncre_/ 
EUipleSy in quo auadrato - quadratum ordinacx fiac 
«qualc plano - plano , quod fub quadratis lateris re- 
cti , Sc abrciffs corrcfpondentis continetur ; dempto 
defe<ftu fimili, fimilircrquc pofito ei plano - plano , 
quod fit cx quadrato larcris rc<5ii , in quadratum !a- 
tcris tranfverfi • Nam, haud fccus ac in Parabolis ^ 
hujufmodi EUipfes, extraAa radice quadrtti i qutn. 
titatibus oni comparatis , feu motuo cquatis td EU 
liples primi generis deprimuntuc. 

Sed hic calculo Alpehrico ad naturam harunL. 
Curvarum ultra produdarum, & ad quaruani caruni 
proprietates fatius cxponendas accomodato utcndum 
necefTarld nobis eft« ut te&h ec' inteUtgantur ; quod 
neque mirumt ac novum, ncquc importunum debct 
vidcri ; tum quia, hoc ducc Calculo, Gccinc. ria uni- 
vcrfa, & mayiiuc hacc difciplina Curvarum niirili- 
cc provc(51a cil , uti bcnc notum Gcontetris ; quarc 
tliquo jure ipfuiQ hiincce caicuiuui Cconwtrit e^uimodi 

Curvt* 
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Ciimrum fibi depofcere vtdetur ; ctkm etfam qtio- 
niam ope hajus calcult multa -in nova Geomerria , 
inimo fere omnia, & poriiiinium hxc, quse pertraiHa- 
mus , long^ evpeditids ft ac darius & e»ponuntur, 6c 

intcili^untur . 

Igitur pofiris litteris w & « pro inrficils potefta- 
tom, quas habent quantitates utriufque membri AU 
gcbricx xquationis; & di<5^a x abfcif^ia nollrae Ellipfis 

[ F/^. -r. J (\i6\a vcro 7 orclinara correrponvientc ; atque 

latere recf^o nuncupato rf, & laterc tranrverfo nun- 

cupato i; ; efTormo pro on.nibus Elliplibus cujusvis 

^cneris , Sc fpeciei generalinimam xquacionein.. 
' fff 

j ^M. — axXx. 

T 

Ex hac T]'iaticne clarilTlme cognordtur primd, 
in Eliipllbus liis omnibus intinite produdiS, reipfo-* 
iatus re^fcum ita complicari cum abfciifa , ut produ- 
Aum habeatiir feiyper homogeneum poteftati ordina« 
ta;: quales Ctirvae elfe debent : & ita efTorniatx eflfo 
debcnt etiam SBquationes dcfignanrcs illas, Nam hoc 
modo collocata funr poteftatum indicia ut id 

fcniper nccellario fiat. Secundd cognofcituri ordinata: 
ipliufmet poteftatem deficere.iemper in EUipHbus his 
onmibus ab homogeneo produAo ex alia oiinori po- 
tcftare Inteiis rcm in poteftatem rcliquam abfcilfaj 
ccrrcfpondcntis, defe(^u fimili , fimiiiterque pofito al- 
lerl hpmogeneo produc^o ex eadem lateris redi pq- 
teiUte in poteftatem reliquam lateris tranifverfi • Sicuti 
id cft ]fk EUipfi communi ApoUoniana, ; & quc no» 
ta e{^ prima, ac praecipua Curvarum linearum Elli- 
pticarum. Nam xquatio efl gcneralis ; quare fi in ea 
id ollcndetur, fa^um idem erit pro omnibus aequa- 
cionibus Ellipduoi omnium> feu pro cun(^js Eilifi. 

E bus. 



bui • Igitur oftendam» prcduAoiQ 4-^4 xXx eflc td 

iprum produ(5}um ; quod profe^o c'} , quod quae- 
ricur. Jani a •-^ u x eli quaru proportionalis ad la- 

tus tranArerAiin ad laius rcftum & ad diffe. 
rentiam ipfius lattriB CraDfvedi» & abfciHx ideft 

ad ^ — ^ • 

Statuatur A B latus tranr.erruni , A C larus rc- 

. I 1 . 6^um ; & A M abfcilVa quxvis , junda B & du- 
aa MO parallela AC, crit MO valor ipfius n-^ax^ 

7 

Oh (iroilitudincm Trianguloruni B A C , B M O . Jam 

ver6 omnes quantitates habentes m pro indicio po- 
^ teftatis funt honiogeneae , <& omneS) qu« hibent n 
pro codcni indicio funt quoque homogenes» Ergo, 

gui^. {\rodu<3mu cx M O*" in A M'* deficit k produ- 

ao , quod fit OK A C^' in AM" defeau nmili , 0. 

f|[ilUterque'ppfito ei prodilifto» quod ex AC in^ 

. A : cum [atcra producentia fint juxn^diagonalenl 
BC ; cft voro AM (x) zhkiffa , & A C (a) latus 
re^um; atquc AR [h] latus tranfvcrrum ; & in hoc 
ioCry produ<5lO dcficiente, latus rc<5lum habet minorem 
pbtcftatem, quam ordinata ; habet eniin m ; ordinata 
vero w -H- « , abfcilfa autemhabet rcliquam; alfcrom*» 
que homogeneum produAttm conftitucns defdAum fii 
niilcm» Sc (imiliter pofihim cosflat ex eadem lateris 
re6(r poteOate du<$hi in poteftatem feliquatt laterii 
tranfVerfi, patet projx) fit mn . 

Adplicctur niodo aequatio gcncralis ad defiznari- 
da5Ellipfcsquaslibet;fitws «=s i crit ERipfi* 
^ com- 
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commimis ; s ax^afcx* Sie ws$ tsnv, 

crU Bllipiis. Cubica prioris rpecici zfaax «->* 
1 a a a 



a s^^ . Sit « s± » erit 



EUipfis Cabica alterius /Tpedei S 4*: — ^Jf^ • Sit 

7 

MS & i; erit £lljpli$ ^ii«lrato*quadratica 
prioris (pidcljjf^ =: aaax^^^aaaxx-^iaaas^ — 

aaax^ . Skais; i)& « c: 3 j prodibit Bllipfis quai. 

d«ato-«uadratica altcrius fpeciei ts ax^ — ^*[^ 
Sit niodo m:s '2« & M s 2; «rit Ellipfis quadrato - qua* 

hac «quatio reducitur ad j s « >f X jt ; qu« A* 

polloniana eft Ellipns. Ergo patet hoc gcnus Elli- 
pfiuni, quod nicdd fupra dicebamus in tcrtio genere 
no» clle cnumeraDduni „ leveca in illo nequaquaau . 
pofle reccQferK 

Ec deniqne<». ut ad infinitas hyperbolas gradum 
faciamus ; quemadniodum Conicac Veterura hypcrbo- 

ea cd proprietas, ut quadratuni cujuslibec or- * 
dioatx cxcedat reAan^ulum ex latere re^ in ablci^» 
(km correrpondentem reaangulo itio limili» fimiii- 

Ea ter. 
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terque pofito ei , quod fit ex eodein laterc r^^o in^ , 
latns tranrveiTum , ita rccentiorcs GconiL*trrc iiyper- 
bolas alias inliaite conliderarunt , in quibus non qua- 
xiratum daniruxat , fed qiix/is cujufque ordinatse po- 
trftas excedat hpniogencum produ^um , quod fit ex 
alia ininori poteftate Utcris rcAi in porcitatem rdi- 
quam abfciire corrcfpondcntis' cxccllU liiiiili, fimili- 
terquc pofito altcri produc^^o nomogc ico , quod fit cx 
cadem rcdi lateris poteiiate in potcitatcui rciiquani 
lateris tranfverii* Et ex divcrns ix>teftatibos , ad qaas 
afcendere potcft Ordinatas diverfo niodo hyperboias 
hafce Rccentiores nominarunt , ctcnini dicuntur hvper- 
ho\x quadraticae, fcu primi gcneris ; fi ordinatx po- 
tellas iit quadratun) • Cubicae, fivc fecundi generis, Ci 
ordinata ad Cubum afccndat, atque ita deinceps • 

Ununiquodquc ver6 genus hyperbotaruffl 9 veluti 
in Parabolis, & Elhpnbus; modb quadraticz, five 
hvperbolxprimi ^eneris excip.aatur, utpoteunius duni- 
taxat fpcciei ; in varias alias fpccics dividi potcft pro 
divertis modis , quibus latus rcdum cuni abrciila.^ 
complicari poteft, ut produdlum habeatur lioraoge* 
jieum potcltati , ad quam afcendit ordinata • Quare 
hyperbolae Cubicr, five fccundi gencris duplicis eire 
pollunt fpeciei . Ktenim vel in iis Cubus cujuslibet 
ordinara; excedit folidum, quod fit ex quadrato late- 
ris refli in apfcitfam correfpondentem , cxceUu fimili, 
iimittterquc pofito e! » quod 'fit ex eodem' lateris le- 
fti quadrato hi latus tranfverfum ; & tales hyperbo- 
i:e primam fpcciem conftituunt ; vcl ejus funt natu- 
KE , ut Cubus cujufque ordinatx excedat folidum., , 
quod fit cx latcrc rcdo in quadratum abfciifae cor- 
refpohdentis excefsu (imlli , finiiliterque poifito ci , 
quod fit ex eodcm latcrc tcAo in ^uadratum lateris 
tranfverli ; & hoc quidem cafu ciufmodi hypcrbole 
fpcciem aitcram compoacat • - 

- - ' Eadcm 
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Eiidcm ratione oaplids quoque fpeciei elfe pofl 
funt byperboltt tertti geiieris « qux alio vocabulo 
qilatlrato"- quadraticie eriani (i"ctin(iu- . Siquidcm, vcl -i 
quadrato - quadratuiii iinius cujufquo crdinatar cxce- 
dlt piano- planuni, qucd tit ex Cui o latcris rcc^i in^ 
abfciflant eorrefpoodenreai exceflir fiinili ^ (tniiliterque 
pofito e1, quod lic ex Cubo ejufbem btciis rc&i in 
latus ■tranf/crfa.n ; & cun» hot cont ngit , hypcrbola 
priniam rpecichi earum , quae rcrrii funt gcncris , 
conftituunt i vel eani ipfa: habent naturam , ut qua- 
draco - quadratuin cujufquae ordinatx exccdat pla- 
lo - planom, quod fit ex' latere reAo in Cubam ab- 
fciflc conefpondehtis excelfuh- (imili , fimilirerquc po- 
fito ci , quod fub codcm laterc rc<5io , & Cul o late- 
ris tranfverli continetur ; & tales quidem liypcrbolac 
fpeciem alccrani etformabunt. Etenim hic quoquci 
perinde ac in parabolis» & Ellipfibus , notanduin oc» 
currit^ qu6d» tametfi in qufmocli ter^ii generis hyper- 
bolis poHit quoque quadrato - quadratum unius cu- 
jufque ordinatac lequari cu"m plano - piano, quod 
fub quadratis latcris ic6{\ , & absciUk correfponden- 
tis concinecur > addico exceifu fimili , limiiiterquti^ 
pofito ei 9 qood fit ex qoadrato lateris reAi in qua- 
dratum lateris tranfverii ; tanien iion hinc hyperbo-> 
lae, quarum ea efl natura, fpeciem alteram hyperbo- 
larunr tcrtii generis coiiltituunt : quaiidoquidcm ncc 
tertii generis dici debent^ cuni, fi cx utraque parco 
.qaadrau radix exttahatur^^ad hyperbotas primi ge-* 
neris deprimantur. 

Porro aequatio ( indicantibus iifdem litteris ca* 
dcm > qux fupra in £llip(i ) gjsiieralis pro omoibus 

byperboiis, cft jf*" a h- <ixX qu« oftendicur 

wSkk cfforinau eodcm prorfas modo» qao id demoa« 

ftra- 



Fi 



ftrncuin fult fupra iti xquacioae gmerall poHta pro 
ommbus Eilipnbus* £t oianifeftuni etiatn eft piockix 

aom jf HKi" X x" continere produAuin ex in 
auftoni exceQii ilmiC> fimiliterque pofito ei , quod ex 

a ia ^ • Namtf-h-«Ar eft quarta proporcionalis ad 

T 

_ . latas tranrverfum , ad Iat;u$ reAnm ^ ad > «4- x 

* 2r . fumniam abfciirx , & latcris tranfvern. Sratuatur 
modo A B latus tranfvcrfutn , A C latus rcduni ; pro- 
du^aquc AB, iic AM abrcifsa quxvis^ <Sc, duc^a MO 
paralleia AC9 protrahatut A C donec oocurrat in^ .O 
" ipfi MO» Erit MOs;,4 • Idprcoqucy^qiiia^ 

• • • - . 

produAnra ex M 0* in A M* "exeedlfi^rccfoATrtn • e« • 

A C*" in A M" cxcefsu fimili, (imilitcrquc pofito ei 9 

quod cx A C in A B , cnin latera produccncfa finc 

• ■ . I 

juxta eandem diagonalem fiO; dis reliqua fintf.uU ri|« . 
pra inEllipfi, patct propofitiinj . AdpKcc^ur modo« ; 
uci fupra in Ellipfi^ xquatio gcQcr^iis ad Curvas de«>; 
iignaudas hyperboilcas cajurwis gener s : & demon» 
ilrabituc codiem etiam mmto reieAai bemf40cc(iCiirvdi 
byperbolica qtiadrato» ^«aidcatica. a fwiif) fftamn ea?.': 

niin, quam modo juiTimus efse iode removendam. ,J 

Hac rationc rcccntiorcs Gconjctr» Conicas Ve- 
tcrum rc(5lioncs in infinitum extcfvderuoc ^ <!k infinttas . 
, Parabola*:, Ellipfes, & Hypcrbolas a^ ipTarft tetlirndi»: 
nem confidcrarunt* Sed priutli}Mam a4 earum ficrienmf 
dc defciipiionem deveniamus, non a le alieii^fn^. 
erir brevitcr alias nonnullas proprictatcs memorare» 
qux cx ipfa Curvarun» natura iinnicdiare dependeBt • 
Probe camcn adverce hic nicdo a nobis dici, aut 
poat de hacina Ciuvariiiii /igurayficuy dcTcrjptlo». 

ney 
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he, neqite htin^ locum horum efse; de qulbus non-^ 
nulfs <nceiTtur'iR cap:te inlcquenri . Sed iMni natu- 
'Wni».i& pnroprierutcs pracc-pu.is iilarur»» niod6 cntin- 
clamirs. D.amerrorque dtcimus li;ica«, ad quas duf^l.t 
e Curva linear ordinatim pofira; ixl itionein habcnf 
cuni abfciflis illarum : & itlcivco lincas cjufmodi no- • • 
minarc Unear ub fct^arum (blemus . 

fi^nct unamqiramquc ex para^oli^^ it^finit:'^ , ur pote- ^ f^* 3* 
ftas qusevh cuiufque ordinatx M N xquet produftum 
homogencum, quod fit cx inferiori potcltatc larcris 
refti AC in potcftatem reliquam abrcilVx AM ; qu6d 
inqvam « duarum > ant ploriuni ordinacarum M N 
poteftates fint ut potcftates abfciHarum correfpon- 
dcntium AM. Etenim funr poteflatc; illa? ut prodii- 
homogcnea, quru fiunr ex inferiori potcltate latc- 
ris rc^i AC in potcnatem rcliquam abfciiVaruni cor- 
rerpondcnttvnr AM: andc icarmf efnriliodi ptodoAa^ 
homogenea,fintutpotefbces ab/cirsaruih AMf propttr 
comniunem potcftatcm latcris re^li A C ; etuljt jpf»- 
rum M N poteftates aC ppcpfAatefr abf^^IkrQtp, cof- 
lefpondcntium A M . " ' '* •" 

Hinc fi ANN fit Parabola Cubica prioris Ipe- 
def» \tk nempe.y utf H^oboff cujufque <>rdinatse M M 
(ttaequalis folido, qttod fit ex quadrato' fateris reAi 
AC in abfcifsam Correfpondcntem, liquet Cubos dua- 
rum, aut piurium ordinatarum M N efse mutuo uti 
abfcilsae correfpondentes N M ; quandoquidcm foiida_» 
Us Cubis zqualia propter commune quadratu laterls 
ttSA A C; eanrinteir re h^bent rationein; kfiae dl tif- 
tcr abfciflas , & correfpondenres A M. Scd, f» eadenV 
Curva A NN lit Parabola Cubica fccundar fpeciei ; 
ita fcilicet ut Cubus cujufque ordinata? M N xqua- 
lis fit folido y quod fit cx latcre redd A C in qua- 
* dratuiD abiciflk correfpondcntis AM ; paknn efly Ctt'- 

bo» 
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bos (iii.Tr!im , atit plurliim orJ:narnrum MN clTe ut 
qM.uirati c( rrcr.n-.iJciititini dMcillaruin A M , fiqui- 
dcui ro;ida ii<i^,Luiis a.*quali.i, propter con^muncm^ltir 
tudinem late^is reftt Ac» funt utt diAa' ab(ciJlaruii^ 
quaclrara. , ' . 

Secund^, qu6cl, fi Curva A NN deiignet qu^m- 
lil et cx Ellipfibus infinitis, ita nempe ut exirtcnto 
AC iarcrc re<5^o , potcftas quarvis cujufque ordinat.-c 
MN au.cquct homooenum produdumt quod fit cx 
inferiori .poteftate reAae M O irt poteftitem reliquam 
abrc.fsae correfpondentis AM ; qii5d».inquani , c.idem 
ordinatrc MN poteftas fit ad homooenum produt^um, 
quod fit ex eadcm potclUte ablirsic A M in potelb- 
tem rcliquam alterius portionis M B, uc ca latcris 
refli AC poteftas,. ad quaip afcendit ipfa MB, aut 
MO ad honiogeiieam '.poteftatem lateris tranfvcrfi 
AB. Quan10.bKn1.i4 cuf.v4'ANB fit Ellipfis Cubici_. 
prioris Tpcciei iri qua nempe Cubus ordlnatar M N 
adxquet folidum , quod fit cx abfizifsa AM in qna- 
dratum rcda^ M O, palam cl}, Cubum eiufdcni ordi- 
natae M N eflTe .'ad .roliduip A M in M B quadratum» 
Uti' AC quadratuni*ad AB quadratum : &,confcqi)cn- ' 
ter Cubos duarum, aut plurium ordinatarum M N 
cflfe inrer fe , uri corrcfpondentia produc^a, qu;c 
fiunt ex abfciliis AM in quadrata„reliquarunj pc i tio- 
num M B . Ac vero ii eadem Curva A N B fit EHiplis 
Cttbica alterius fpeciei 9 in qua nempe Cubus ordi^ 
natac M N adsequat folidum cx quadrato abfcifsac 
AM in re5iani MO, liquet, Cubum ejufden ordlna* 
ta! M N elVc ad roliduni ex A M quadraro in rcli- 
quam portioncm M B, uc Utus rcdium A C ad ia- 
tus tfanfverrum Afi, proindeque Ciibos duarum >' aut 
plurium ordinataruni MN cJTc inter ut foiida cor- 
refpondentia , ■ uac fiunt ex quadratis abiciilarura. AM . 
in portiones »:iiquas MB« ..' • 
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Er denique fi Curva A NN dcfignct quamlibet p? r T C 
€x hyperbo4is inBnltis^ ita (cilicet, at exiftente A B rx^* I 
latere tranrverfo « & AC latere reAo« poteftas qusvis 
cttittfvis ordinatx MN adxquet honiogciicnni produ. 
Aiim, quod fit cx infcriori potcftatc rc^x MO io-. 
potcllatem rcliquam abrciflae correfpoiidentis A M ^ 
quod 9 inquanif eadcni ordinatx M N potcRas fit ad 
homo|enettm produ^m, quod fit ex eadem potefta* 
tc abfciiiae A M in potcdateoi rcUquam altcrius por- 
tionis M K , cx alio iarcris tranfvcrfi tcrniino fum- 
prar, uti clV ca latcris rcfW AC potcftas , ad quam^ 
a^ccndit ipfa Mfi, aut MO> ad homoEcneam pote. 
Aatem laterit franfverii A B: ^uaie li Cum A N fit 
hyperbola Cobica prioris fpeciei « quisL, ex difliSf bu- 
)(is hyperboI?[r ca eft proprietasy ot-Cubus cujufquo 
crdinatae M N adaequct foliduni, quod fit cx ablciira 
corrcfponricnte A M in quadratum rc^oe MO, crit 
Cubus cjufdcm ordinatx MN ad fcliduni, quod htex 
abicifla: AM in quadratum portionis M B « Ht eft AC 
qnadiattim ad AB quadratvm: confequenter Cubi dua- 
runi , aut pluriun) ordinatarum M N rrunt intcr fe 
uti folida, quae liunt ex abfciflis corrcfpondcntibus 
AM in quadrata portionuni MB: &, fi cadcm Cur- 
va A K ut hyperbola Cnbtct alterius fpcciei , quia^ • 
aitcrius hujus hyperbolv ea eft proprietas» ur Cubut 
cu^ufqae ordinatx M N aidKquet rolidumf quod fit ex 
quadrato abfciH» A M in re^am MO, crit Cubus 
ejufdeni ordinatae MN ad foliduin« quod fit cx qua- 
drato abfciUiB AM in portionem Mfi, ut efl ACad 
A B ; conAqiienier Gubi duarum , aut pluriunu 
Ofdinatarum MN erunt inter fe uti foiida, qux littnc 
ex quadratis corMijpiMleiltittJII.«bictl&UUlll AM ill^ . 
portiooesMB* 
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C APUX IV. 

CONICARUM SECTIQNUM 

■ CujuTvis generis; ..• 
Pefcriptio , 

ANalytice pzocedlnius - Poftquam natutam Cur-« 
vaiiUDi GoBicasttm MnUk prodvAarum expo-. 
fiiaur ». eann» piiebeie Mbaam delEmptleiieoM • 

Sola enunciatro natuiar, propriietaHtqiir €mmt (mt> 
defcriptione^ inane fcrc continct mcntis conimentum». 
]>r(c(iptio cujufvis Ci»vse ad dues roodbs gencratimi 
sevocari pote(i . Alter cft modus Org^iricus feu^ Mc^ 
casiicus;, quf a^ cffefliiBneiir» vef^ ael-ajiltit» adpra«'' 
xiflft Mracyrl potdl*. Aicer cff Geometricus f qui ad^ 
curate pravjm nequtt pcrduci. Deftrriptiones onines' 
CuTvarum confe(^x fupra. cocpora; foUaa ;, & defcrw 
ptiones ei£e^x- rn> plkna per in(!rumema- Mechanica » 
aitt Ugoea» aut mctaUica^ five pcs fila> Hve per rc«- 
gnfar* adiiibiitOf.'lliiit defcriptiDiie» piimi gene^ 
ns. DefcripCMine» yer6 dedute exr propffiNata- aii* 
qua Curvae^ f expeditior femper^ clVieierqtte' proptrcta» 
ert deli^enda), funt defcFiptioncs gene»is pofteribfis» 
IkCcribitur feries pun^orunr). lctr ddcMbttntuc pun^ 
Ba. oofitiQuacai locataquc fuxt» lioocptopeiiaaM» ; d^ 
frpat illi» Corva detihcacar,. qo» ad ioieitom> qux» 
titnDifr proKim^ quiden» aceedir» fioiii tamcor «aail^*. 
- Sic fi dcrcribantur pun6fa conrinuat» A A A f n extrek 
• * ^ m'tatibus lincarum A N , quat A K finr fcmpec mediz 
pro|NOicionaIcs^ incct £N», 6^ ND fcgfQenta. datx-ioQ«' 
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j»itudinc rc^^x lineT BD, /intqitc ex B D normalitcr * 
•excitatae; ducatur vero fttpra A A A Curva £AD i 
imiB '«rkHftiiid¥ciifosi «jodd H IdeAl t* rnVA partb iiat 
:M«teiA^6do, Circulus antcgerdefcrrhetiln Oeometiica 
'¥tr6 erit Orculi dcfcripTio ; tion «yacte, uti vidc;, 
a^ prayin» doducend^: & •nianifcftuni efl, organicas 
Curvaruni dcfcriptiofics <]uovis hkkIo acceptas iongc 
l^rxfcrcndas cllc Geoaietrtcis • 
^ Veitares Oeomem Msbobei SllijMtS) & Hypor- 
^kfc gcneratiohem traiiiail taita tt varia Coni pbr 
j>Iaftum fe<Jiioue dcd«vcrunt: iltdi^uc f*a^am ^ nt 
Curvas illa^ nominarint Cdnicis (e^Viones. Etcnim_, r^* 
-^ncipiebant ex.gr. Conum A BC) prinid re^uin pia- tlS* ^ 
Mo pcraxem pdrtranfcuhte, Qt iiCTet triangoltim ffilu' 
'kiiiwni BAGjfyni euMdetti CdHtllft^eilfbant «liopln. 
Mr ,^uod ad b&(im G^i inditiatum re^litti •flet ad 
Ba/im triang. per iiyen) feai BC. Eft Vcrb C6nica_- 
fupcrficics ea, <]Uam dcfcribit Te<ftj linca cx puncto 
aliquo fubiimi ad cirCuii circuinferentiam duAa ; ii» 
«KO iiiMleM« tU» iHifi^ Mm\ 9 SfVMI ^KfMtit ckw 
«iitt eiftflmfftifeiif iain V ^onet ad ««itideni ttddil fe- 
tfifli , unde coepetataioVcH • Eft attteni Cdttlis tbrpiis 
falidum Conica fupelfitk^ d^ circuto iple timmuaBi 
-4sKi contcntum • • > 

• Hinc, £ (ccundufli planum diftum ita fit ^d baflm 
iGbtti ineiiiimfflvtttttili lftcetiim i[^nu«trlafi^tl «^i- 
^miitt., gencrabit4ir fi;Aio Onu Parsiboiica 11 Vtto 
taliter inclinetur, ut utriquc latcri in ipfb Cono ot- 
currat, produccrur fcftioConi Elliptica ; qu« porerit 
-^tiani eflc ciKUii circUmferentia, fi fcilicet planuni fe- 
< «KM liilfMiitfafrie doeiimt iilAilo bdi» ; itii wmpo 
' «t Ifk iHsiDg, peraiieM aliact triaii|f« fpR (imile ab- 
Kf^lidalr i t&ri dcnique pfamim Aoim ita fuerit ad 
-'btfnnrConi ificlinatum , ut unum lattis in Cono , 
- Klittram cxtra Comim produAum ^iftndat » feAio 
... i 2 orie- 
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orietur bypcrbolka . In hrs omiiibus caH&us diame- 

rcr cxortat ff^ionis erit linca illa, qua: ci\ comunis 
fe6\io plani fccariti*; cum plano trian^. pcr axcni fc- 
■ ^^i : ordinat:ie erunt onmcs ilLc rv6\£ linca*, quic du- 
cuntur a:quidi(lantcs ci , in qua planum fccans oc- 
^rrit plano bafis» ^ quz pcrpcudicttlaris cft b^fi 
triang. per axeiu fc^i B G . 

Harc oninia exinde dcducuntur, au6d Ci Convs 
plano fccetUT aequidiilante plano bans; fi-^lio in^ 
Coni fupcrficic orta,aequc ac ipfa balis, eft CircuJi 
circuniferentia : id quod ex ipfa Coni geneH niodo 
eypoiita promaiiat ; & in Conicis deroonftratur. Et 
. auidem palani ci) , Conum aliud non eire , quam^ 
. Krricm plurium circulorum ita quidem intcr fc ordi- 
„ natoium , ut coruni dianictri minorcs niajoribus 
^ordin^ inlillcntcs, in Arithmetica proportionc.exi- 
..ftant;. ande cum omnes ii Circuli fint plano bafis 
. cquidtstaiites ; patet uriqtte« Mo Cdpo per planum 
xquidiftan» bau» fe^^ionetn in .Coni fupcrficie con- 
. fc6tam, pcrinde ac ipfius bafis pcrlmetrum, elfc circuii 
, . circwnifcrcntiam • Et, cum eonjrm omnium c rcu oruu» 
; ceiitra fmt in axe Cotii» fcilicet in iiia rcda linea , 
( quae eK vertice Coni ad ccntnim bafis dqciittr ; pa< 
tct etiam dianietrum circuli confcAi per planuJVL» 
• bati xquidOans , & fecans* clTe reAam lllam tineam» 
quae clt ccniunis fc6{ o plani fecantis, cuni plano tri- 
. an^uli pcr axem fc^i».quippe quae per i|:^ius cenuupi 
. tranfiicituv. - , •. ... - . . ■ ■ r 

Sccetur prin}6 .Comis ABC pltfio» qood in(U^ 
rens ad angulcs reAos Bafi BC triang. per axem*fe* 
^i R A C, tal tcr (it ad planum bnfis Coni inclinatum> 
ur communiscjus fc6^ o cum plano triang. E G fit pa- 
railcU lareri uni ^ B eiufdem triang. & /a^^ tit.jn 
Coni fuperficie redio-DEi:«i Sumatttr in EG pun» 
^ufbqModvisaiiud I».per 1 «g^tur leAa HI.LDax^ 
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Icla BC: & a^atur planuni HML ^uidiihins pia- 
no baJis, lirqucMN comniunis rc(5tio alteiius hujus pla- 
« ni cum plano U£l'« £rit M N p^rpciul.cularis ipA 
. IH U cum DF aid rcAos anj;. ifi(t(|at ip(i BC ; A (int 

Smllcla? MN, DF» quia funt paraliclx BCf H L. 
Itqucniam BC, H L funt diametri circulorum BDC» 
HML, atquc iis funt pcr,)rndiculare> rc«5lx* D F , 
MNf erit pcr circuli naturani tum DG quadratum 
«^^le re^ang. B O C » quum.M I quficijratMn) fequal/e 
redMg* H 1 • £rgo ur.OG quadratum ad M I qua- ^ 
dvatum, ita rc^^angulum BG6« Ad fcAangulum HILf 
fcu uti GC> ad 1 L , vcl ctiani uti EG ad EI, cum ^ 
fimilia flnt triang. EGC, EIL; quarc crit ex aequa 
ratione, DG quadracum ad M [ quadratum y uti 
£Gad EI; proindeqNis rca>if4^a..DEF;eiit.ma ' 
. eadem CuEYa iinfa qw^. ^attatoli appellatur* . t7* 

i Secund6 fccctur idem Conus A BC plano» quod r]g»ip«- 
jn(iftens etiam ad rcflos angulos bafi triino. pcr axeni ^ 
fe^i BC talircr fit ad planum bafjsConi inclinatum» 
ut re^a EG communis fcAio plani fccantis cuni pU- 
no trttiif . ^lterius produ^a . oc^urat laceri .altrd A B . 
in ipfo Cono in pun6io P«:Et (it fa<5^a in.fuper/ido 
Coni (c^\o DEl-. Sumarur quodvis aliud puncflunu, 
I in ipfa EG, uti antca, pcr quod agatur prim6 rcfia 
H I L paralleU bafi trianeuli BC; tum Planum HML 

Slanuin .bafit BDC cquidi(lans; eritque (imifiterre- 
ta M H commuois (ffctio^al^inri^s buitts plani fe^ 
: cumplaoo DEFy ipH HL perpendicularis ; ' perittde 
ac D F perpcndicularis eft ipfi BC . Hi? pofitis: quo- 
niam rc^ae BC, H L funt Diamctri c rculorum BDC, 
HML» atque iis ad redos angulos infitiunt xU\x 
Df^ M N ; erit pcr Circuli oattftam tum DG qua- , 
dratum zquale reaang*%BQC»,qui^m M J quadratiim 
«qualc rc(5tang. H IL : proindeque erit ut DG qua- 
. dtacujn j|d M i .quadfacttfliy zc^t|g...fi G C ad re^. 
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aaiig. H T L. Sed fe^ilf ; B )0 G «#td ^caahr. Hlt 
an rar oAc comporita tx E^G ad H f & t% uCm4. 

I L , iivc rriani jn rationb xtoinpbdra ct P G ad P T , 
(St cx EG ad Ef , cum liniilia fiiw rrtafijguU PBC» 
P H 1 , & triang. CG E, L I E; aut cicniqMC, compo- 
ficndo has rationcs , iiti rc6)ang. PCE« ad rcdarte» 
Pl£, crgo crit, ex cqua raciotie» iit DG «fuadlraeitilit 
«dMI qtfadratum, ita rdetahgilium P G E «d fis. 
ictan||ulum P I E; idcrcoquc ftxrtio DEl" facta t|U 
lUa Cddem Oirva linca qu.c Ellifjrr ■ nominflrdr- 

Pi.tc(t autem cadeai fcctio UEE cilecircari clr- 
cunfcrcotia , ft fcilicet plamitn (tcatis DE^ iit Tub- 
contnule poiScum pUitiolnfiatift»iM»npe^t BGI^ 001*- 
ttiiiait lectio plau facantil cum phho trianguli 
-pct axcm abfcmdat t^iai^«ul«fti PAH fxnnlc ttak' 
gulo CAB; fed cidem fubcontraric pwitum , ita^ 
ut ang. A P E, arquali« fit anguld ACBi & ang. AEP 
xqualisang. ABC. Nkm tum triang» BGP^ EOiC 
crunt /ifnma* Unde» e«m 6b liftnc adfllMdiinim HG 
iit ad G P, uti C E ad GCcWt tt^iti^. HQCnSqkk'. 
ic rectang. PGE; A c6hftqUieffttiet, <jii?a tectaAgulo 
BGC iqualc eft DG ^nadtatam» erit idcm DG. qua- 
drato xqualc ctiam rcctang. PG€. O^cttfbtri tH aU- 
tem D G qttadmum eflfe iKl MT-odjWfafum* ut i^c-. 
ctane. PGE; td f«dtahg» PrE| Ighfftir «rtl driardL. 
jectangulum PIE aqoafe WI t^uadbt^* Q^ifevfi 
J)r, MN, ipfi GE (int perpeiidiculares; quod U«n: 
dem contingit cum planum D E !• ad it'^, fe«t>s 
occurrit ipfi BGC; quia Curva D Ei* cft cjui nn- 
tur«, ut, dcmiffa ad fdftate ? E' qiaWs pt*f ^crtdicU- 
• lari Ml.fftretop* MI jtiaiiratuii) teqijale ir«^ab- 
eulo P I E ; liquet e*m tfk CiituR cheuOift^tiidi t 
ciafquc diamcfrum dfc re<?^aiii PE. 

Sccctur dcniqiie idem Conus A BC pI*<rio^ qtf()d 
.20* occurrens plano bafis in rcfta iitica Di* > pcrpcndU 

' cuia^ 



cuJariter ad bafun trrairguB ln(S(kx\tfT^ fatTrc-Y I.l ad 
ipfun» planum balls inclinaruin ur latcri alccii ejuf- 
dem triang. AB occurrat, fcd evrra CQmini produ- 
<5to Hi puiido P; re^ia GE conriiun s kciio plani. 
kujus fccant» cum plano. firtau^ pcr atenv icAi iic 
qttidem lUqar fit ConMa io €onii (tirperficie (ectiQ 
D E F » Sim»tttr fiodo hic etiam iiv IpT» £ G quodvis 
aliud punctuni I- per cjuod aj^atur tiim recra HL ipfi 
BC parallela, quum Planum HML ar^uldlltans pla- 
no baiis> HOQi itraue MN conimunis CoGtiq alterius. 
Iiujus planH tnm {ifano I>E F ; qu« erlr pw yteiw Lr. 
ipfi H L perpNcndfcuraTif r £t quoniam rect»' BCyH L 
fuae diaroetzi Circirlonini EDC HML* atque iis- 
ad recros ang.^ itHiftunr rccfse DF, MN; crit pM 
Circuli naturani tunv DG quadratum sequaLe rcctang., 
BG£ t quum M l quadratum. arquaie rcccang. H I L: 
adeb^ioeFtt ut DG quadfacroni aJ Mf qpf^dtUtm-p 
te itccangutum BG C ad rectan^.' H 1 L . Jam Ytfdt 
fcctang.^ BGC cft ad rectang* HIL in rationeconw 
pofita cx B G ad H r ^ & cx G C ad I L ; fiv.c etiam 
in ratlone coBtpodtz ex PGy ad PI, & cx 0£ ad 
I£; cuov nmilia. Cmt t&ra triang» P BG> PHl; 
qmAn» cmnfpitft EGCf ElLy ajic.iemjuey oooh' 
ponendo ha» irailoB»». ur nctau^n» PG6 a4 rc^ 
ccang» P I E ; igitur erir cx an^ua ratfone^ ut qua^ 
dratum ad Mf quadratuni;. ita^ rectangutlum PGfi 
adi Kcctangk. P l £<•• Pxoiiideqtie liquec y fccrioi^pa^ 
SIEB heo.f««lo> iu GiMil (nperficic seleciBuik- efl^ 
camckiir liMm. IhmM^ .Cntst^ 

Hac Igitur ratione ex varfa Corri lcctionr per 
i^anum Vcte»es Gcometr^ Pkrabol^ > Eltipfis, Hypcr^ 
Dolqr gcne&u tndidere*. ScdV cum |(^i>cior«s intkoi^ 
tM^.Mallpllit^ WWM Ellipresy. ia6qitae.d«nM 
liyyottlUi^adftiUtaH» fiwilitudhicw. .xiipptftavcgintV 

opu« 



•pus ipds fnit Conos alios Aiper*oris «ener^ effbr- 
niarc , ut cx varia corum fectione oninium il.faru.n^ 
Curvarum gcndis obtincrctur • Ad hoc Circuios 
ctlamaKosin infinituni «xco|;ttarunt ; in qnibus non^ 
quadratom dumtaxar demiHtr perpeiidicularis ad dia- 
mctruni , fcd qiiarlibct cjus potcftas «qualis fit homo^ 

. gcnco pro^lucro cx aliis minoribus potcftatibus por- 
tionum diamccri, ut fatis fupra diximus ; undc, qucm. 
admodom Vecerum Cbnus pro bafi Circulum vul£a> 
reni habebat« tta & apud Reccntkirts^aUn Cont Gir* 
culos hos inBnitos habcnt pro bafibos. 

Et quidcm qucmadmodoni Vctcrum Ellipfis incir- 
culum mutatnr, cum, ordinaris ad rcctos ang. inrt- 
i^cntibus abfciilis, iatus rectum xqnat latus tranfvcr- 
fttm ; tta & recentiorum Ellipfes in(init« in Circulos 
infinitos tranfibunt, f\ nmilitcr ordinatx Sc ^rpendi— 
culariter infiftant abfcillis,& ipfarum latus rcctunL* 
adapquet iatus tranfverfum . Ratiocft. Nam ficuri in 
£llip(i Vctcrum quadratum cujufvis ordinatx ci\ ad 
rcctang. fub lateris tranTvcrfi portionibus contcn- 
tum » ttti latus rectunv ad' kmis ipfum trarverfmit '; 
Adeoquc, ruppofita aequalitate lateris:-recti^ ■iatesia 
tranfverfi, quarlratum cjufdem crdinatac adaequat rc- 
ctang. fub diccis portionibus contentum ;qu3e eft pro- 
prictas prima Circuii ; nicdo tamcn ordinata ad re- 
ctos angttlos tranfverfo laterioccurrat : • its. eriam in 
BlUpfibtis infinitis Rtrcentiorttntt poteliaii cufufvis or* 
dinat£ ell ad productum homogcncum , quod Ht ex 
potcftatc infcriori abfcilfae corrcfpondcntis in poterta- 

.teni rcliquam altcrius portionis lateris tranfv^crfi, ut 
eft ca lateris recti poteAas,ad quam afcendit altera^ 
illa portioy ad* homogeneam poteftatera laterli ^tnnlf^ 
verfi. Hinc, fuppofita aequalitate lateris iccti 4 ' dt 
tranfvcrfl , potcftas cjufdcm ordinatae fit arqualis pro^ 
ducto honiogcnco cx.inferioii potciiate abiciira; cor« 
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iteffXNiteitis iv poftiAatein Teiicymini altenaf poitio»* 
niSi^ qtnt eft proprreras circalormn irrfimtrrttin . Dum- 
mcKlo taincii lOidinatar a<i a.-u^, rccxos tiinfvcrrfo la- 
icri occunraivt. Quarc ea^lero orunia, qaatr dc infi- 
nitis £llip{ihus.» & eciam dc variis carum ger.eriblli 
fupva liioLmm^ ilooHni «ilam Mxht in .CiictfUa Jta^: 

^CirctiiTis CtibkuK, uti cetew oroitcs Cnrvsrnumero 
IfBpanam dimeTifiomiin, in fe redire oequaquani poteU; 
jecf pergiL tn intitmuin* ^uaie iii duobus pnBctis 6;care 
iBiniiac^valetliiHMnvnataiit datainy iletrtfl)ifiataiiMffle 
Ian^tlldtlie«t(VfUfiai1>fi3fie«elatiof>en} habeur cum<n-di- 
iiatis>.qineradIoes rantzquationis Curvx. Ita, (i ADB f? f rr ^ * 
Gnbica Curva, & Aftrtcta^iiacx^lpngitMdinis ; iSc Jjot ^ ^t>* * ' 

M^l 5» .MjI^ .vdf :s Al^ mN iioit 

feoAir A DB inl dStotioa pw Ktli AB ; (esw aoce^ 
NO 'Cx«lMsif«rte «qtiBiibaf fCMyi& 9i etfnileiB 

angulum fapra A^B^lta ut fianf quoquc KO^ S5 

A N* inNB, vel =r ANinNB^ ; Cutva AO per 

contiinutta paaSn O penluAa pennearet qaoqneiptt 

B* iccaretqae AR» AD6 io B i & Curva eOct 

in fe rcdieas: quod abfiirdujn. His pofitiSr Conci- T^Zgy ^ ^ 

piator priiiio Curva CDE Clrcali» quUibet numcro rig^^Z* 

ii^pajriutn ^imcnfieiuim io fe non rediens ; cujus iim 

nci abrciflaruiD CB» Sit pan^uu» A fublinie itr alio 

flaiMS £t.1im' AC "itnm^e Mdinitr poodnfia^t 

pei^ue CDfi pcripheriam circiimdtaAa <fiqpei6cisnu 

Co Picam imperfbdani ACD E utnnique ^nesabif ^ 

quK- ooncludaturtiiiiiatiirque triairgulo A^A ^nfti* 

t oto a 4tinAi> A E -y E gy AB ; & Solidvm hac ^ 

piiMi >ciuMBnN» cvit "SeniiaomK ^nipe^fe^lus^ «iJ 

nixtilineus C E A £ cenflnm •ar ngne •Otcva^ 

G Con» 
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Cono planb pnr vertlccm A oflfefidcnte baiiiii Ht;*.' 
CB» fc^ionem A B C eUc triansuiiim maxMiJOHL* 
Scccnar modo haec figura plano alio H N M L para'- 
lelo plano bafis U E D C ; erit H N M L fedio, 
fitiims, finiiliterque pofica btfr BEDC ; & A H N: 
Tmnfiiilumf ac NML Ctfcutus ejufclaii mtiuaeV 
cum lubieAa bafi . Nam cft quideni HN,cofnmumr 
(Mo plani fecantis, & trianguti ABE, linea re^i-. 
par-aUela R E ex conftru<^ione ; ( & i6. ,v/. F.lewefti.) 
Quarc AHN trianguiuni erit limilc tiiang. A B E. 
Modo erit H L9 comnmiiis ib6Ho ptani lecatitiS} i&. 
triang* ABC» paratlela eadem ratione ipfi BC. Ac*. 
Cipiatur M pun<5ium quodvis in fe^iione genira ; jun- 
gatur A M , qus protrahacur occurrens plano bafis 
in D. Agatur AG ex A ad JC, & /it G pun- 
auni in ipfamet finea' B C . Jungantur D G , 
M I ; qu« funt communes leAioiics ' trianjgnli- 
A D G cum planis parallelis ; idcirooque paral-i 
lel«* Igicur crit DG.MI:: GC.IL:: GB. IH. 

Quare D gV . M I? ; : G-C* in G B . I L* in iHi. 

Sive c^m D . M ' : : CC in G B^ .ILtniHi * 

Eft vcro D G^ =: G C* in G B ; feu = G C in G 

ErgO erit quoque M = I L^ in I H ; five =3 

ILjnlH^ • Sumptum vero fuit M pundum-in :<e; 

Aione qnodvi». Quare k&io N M L erit Circulat Cu<« 
bicuseiufdem naturccuni Circulo bafis, (iniilifque ei,& 
pofitus fimiliter E. D. Ha-c fpef^ant ad cafum^ , 
quo Circulus Cubicus, aut alius ex infinitis non oc- 
currit cunnl linea abfciliarMni nifi in uno pun^» 
Quod fi in duobus » aut plmribus punAit noailmllt 
^culiex his infinitis , de qiribns agimus, ctimHla 
Mcnnic^ facilis laqe eric cx his» quc nip^ diximusi 

(pc- 



( netcffaria quidem- ebfervanr pro ea caftt Circulcv 
lunif) & ex us, quz vulgo traduntur in ConicM , 
MtclUgeQria Copiicr figune, quae potcrit fupra illos 

fcnecari t>ro fafiionibus in 'npU Con ca figura facien» 
is, auc mfinitgs noflras Curvas dcfcribant. 

Nf vie» ali<}«icl ddideietttr ; sequatio generalif 
CfaciikNnmi ooiiiiHiii i» infiainim produAoru» esit 

V"** sr x* Xa— X* j cadem uc «quarfo genera-' 

lis Ell pfium^ diffcrcntiae vcro fvnry quas nupcc fu- 
'pm docoTiinis-. Nftr ii' mt k & it = 2 . Erit Ctf* 

cu!us Cubicus prioris rpccrei rfrfx— i^xx^x^ > 

Si vcro OT=: 2 & « i • Erit Cub.cus Circulus al- - 

eerius (pccici = <»xx— . Er ira de rcliquis •• 
• ' His pofitisj concipiater Conus A BC cujus ba^ 
iHi RIXC rQpnB(cMecaliqaeiii> quemvn ex eircalfarint' FiGr 2 7 
-llniti» modo Cflrplioatif>« nr porcftas quxvi» cujurvii o 

erdinatse DC adzquer produ6^um honiogencum cx 
aliis duabus inferioribus potcftaribus porrionura cor- 
rcfpondcntiu BG, GG lincaeabfciiraru BCi fi modo, fcfto 
lioc Cono planorquod per verticem^trannens ofTcndaC 
pUmiin* baiif' iit- ipfa; lineat^BTGr ic»' uv fiar eti- 
•an^iiMniimum'ftAC-;--& dein^recccurrdcm Conus BAC 
:pIano aHovquod occurrar piano ba(is In re^a Dh ipfi 
BC- pcrpcndiculari, & fiat fc^io; juxta varias alterius- 
iftiuiplani pofiriones hab::buntur om>ies illx Curvx' 
irtfinibr 4' Heceiifioribuf «xoDglcataB:; Nkm iiqiitdsnL» 
koc planum talitep fit incUoatum« itt reAa.EG com- 
niunis fcAio plani fecantiscum plaiio trianguli, fit la- , 
tcri AB para lela ; gencrabuntur infinitx Parabolrc ; 
& varii generis , juxra varia gcncrca circuloruin, qui- , 
^nt bafcs^ Coni l ii vero raliter inclinetur , ut eadem- 
fofiia SG oflCfsrM l^f ed aitqri AB* inipfo Cono, orien- 
tux iafiiiiics. EUipfts ud iiipra j quc pbteruhr quoque-- 

. G t; dfe 
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cfTc Circuli inflniti juxta di6ka, Et varia EHipfiumgc* 
nera. procrcabutu:ur )uxta varja genera. cicculorum^ 
qui fimt bafiss Ohh • - Ac Miq^e S:.ita.fucHfe hioliiMi* 
tatu« aCt-caileai refl^ £Q i;;teri ahetl AB occiirrat 
extra Conum uti fupra ; produccntur 'mfinittB hvper. 
bolx ; di varia earum penera juxta varia gmera-« 
Ciccukiruni, qui funt hafcs Coni •. Atqiio in^ cmMDbus 
his cafibus ortae. (eftionis diaacfer» nvt iine» Msi^ 
laram crlt ipfa reAa £ G ;*ordituM verd tfmnes ie- 
ip>i DOF parallel*^ dooinirQr.* 
Et quiticm fit primo re(5^a EG paradleU latcri 
AB, <&, fun)pto in ea quovis alio punc^o agatur 
4* F^'^ illud xc&si HIL parallcla BC, tum planuou 
■ KML plano bafis BDC agatur seqiiidlllani» ift<|OB 
M I comnnmif fc^o alttim^ liuiu» pfMt ctkb ifwm 
DE ; qirae cam iic ipfi DG paraHcf», erk qubquo 
irtfhc HL pcrpendicularis, Et quDnfaro ex gindi 
Coni» & ex iisy quie di^ Aipra 9antj cum ageb»> 
ttr iie Circttlia mimevo irapinrittra ^Umaifioitanii, qm 
fiiit Im&t Gofiiy i]»5 GMCitii BDCfillrM;! fitm «jii^ 
4fem non modo |;eiiciii9, M ttism a«iunr>. ^ (j^ 
moir ^ dicatur expcmert» poteilath» ad: quAiti 
afccndif portio una BG lineac abfciffarum BC ipiiws 
Circuli 9 qui eii baiis Cofti ^ & n dicatuc cxponeiiis 
poteft^atiot td qMm nftOKfitfOffeio altocatOCv tea 

ut in baC ipfa fcmpcr fTt,Dti dixiraus, DG"^''^: 

^©"'iMC C" i erit tiun DG**^*'s: IG**' iftOiM! 

q^em^ M f^^ A H I^inH". Erf a ^fl dtj* 

in I L'' . Sed proptcr parallelo^am . C H, 
EO* 38 H l*" . Jgiaii ciifc BO- in G. arf U f 

• * inXl' 
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intl*.r vdni^QCT «4 It" j. ac idarcp, ^nMa • 

^^tet fimllia fiiang. BOG» E ILi^ft tJC"- M . 

IL"' titi E G'' at! E ; errt , cx xquaVt , uri 

DG'""*'" ad M l'""*"" jfa E G'^ aci E l" ergoic- 
^lio DE erit iiU Curva lin«a, qof* qii^iiibflt wt 
infinitis ParaboU* potcft rcpraerciitarp • & Wlf Co^ 
•BOiC flt C«tolii$«0*l>k«s prxjfw rpeeicl, ^rit D E 
4tSk\». 9MM\€» CuWca prtoris ft>cejci;^ fi ^r. G«- 
cuks.Cub'oii!i-:itciius fpccici; erit ParaboJica 
Cubica' ahcrTu^ f|Jecitri ; li fit CTrcuIus Cubicus qua- 
drato - quadratiaif , crit M q .FzTpiboVi^ 4|uadf»' 
to - quadxatica. atque itg dc feUquis^ . . 

Sit ft<»rid« p\zMm fadir fedkm D E talitet ad P|g^ ^ < 
platitfl» Wtifi^DC ijiic!mattt|» , «r »caa E G com- O ✓ 
Jnunis o plaiM fccantis cum triangulo pcr vcrti- 
'^eirt <Kcurrat latcri A B ift ipfo Cono in pmvfto' F • 

Et pofta fitit omnlt-i "quie ^iipril . Erit etiam dC*^ 

'lationc €<>wporjta -ex hG^ ^ Ji tf & cx C (f / 
ad f L*^ pttjJeflo' ^lajljropter fmiiritudinem tiip 

PC* ad M'* ^ati^ifii-^ttflWrt jm)pt^ ffafll* 

g«U CG&vLJ B, cft CC" ad 1 L'' ati GE? act 

Ifi* ctit B G'^iil <^G" ad H T in IL" in ratio- ' * ' 
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in lE" . Quare crit C3t *atq»a ratiohev uci 00** "^^ " 

ad M f'"'^" ita PG'* m G »P l"* in fE*. 

fe^io D E crit illa cadciu Curva , cui infinitarum^» 
Ellipnum convenit oatura^ Et eodein niodo, (i Circu- 
lus balis Coni lit Cubicm altcrutriu^ fpcciei > vel qaai* 
drato - duadraricug [& ita de reli^ujs^caiiirvii (pe- 
dei] feftk) DB EUipcica erit qtrfdem fpedei » 

Fiet vtrO figcrray (cu feaio^Elliptica D E ali«|t& 
t% CrcuIjS in&nlCtSf ii planiiiii^'DE infifbr ad an. 

4hIos caEiqs.ptj^io bafis RDC>,dc fiO'" ad PC'" fit 

« GE* ad GC* • Nam turteritPG^ fB GE:* ta 

B G*" in G C" . Uinie qula etiara jpfi B G^^^inGC* 
' -«qualis eft poteflas ipfiusDG, cujus index cft'"'*"*^ 

^ii6ttHDC*^* elft 9d M 1*'*"* ntt eft PG*' k CJH* 

.,a.4 F I^^in-IE^ ; (juare erir etiam Ml'"'*"'*?^ P jL*^ 

,m l E" : • at pro nde quia Curva D E cft talis 
, natune, ut dcmilla MI qualibct normali ad PE> qiia.'- 
libet potellas B/M k(|uct pFo<^^in bomogencmn , 
^quo^-ex .aUt^,.4tta^us f^inori|)ps potellari^us-oprrei^ 
ponde^^ium poctionitm PI* TE; liquer eam rcprae- 
fentare ununiquen q^c' cx Orculis iflfinitF^ ; eifc^ 
eiufdea) tuni gencrls^ fj^ fpecief ^cun» Cjfcuk) fipC^ 
<}ui ,Jt>afis cft Cjoni * " . * < - ♦ * 

f ^ 'Stciienk|ur i^jn>plahtfhff fttaiis b<ff tilker -ii^ 
jcl]natpni ad^lantiB} t^afis BpC^rut-^em comoMois 
•2^^*.(e&ih EO' occurrat aiteri latcri A fi cxtra' C^numLf 
prcdu^o iii pundoc P ; i& fa^i» nniirKer omnibttS4fti 

'anttay «rii^^abqiBe. jDC^^a*--!*»!?*"*'^*!!*!.' JIC"* 
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jfi GC" ad H r in IL" . Jam vero BG^^inGC''- ' 

cft ad H I*^ iir I L* 'in raiioue cbinpofitt txEG^ ■ 

adwi* r&«xt?<!/' W tt" . tgitUr,'qu5a propter 
iifbiiitucrmein triangulpnini PBG» PHI9 ^ 

S adHI*" iiti P ad Pl? : & proptcr fi- 

Biiiitudincm triangulorum EGC , EIL, cft CC .'; 

ad r JL" Uti EC" adEl" ; crit BCf^ in CC" 

ad H I*" inlL" in rattone compofita ex PG'" «4 • 

Pl'" , & ex E G* ad 1 E* . Sive, componcndb 

has rjitioncs, uti .Pg'" in G E" ad P l"* in lE»" 

Bgo crit, cx «qyii. ratipne, DG ;^"ad Ul*"T" 'it^ 

mcn" adPl'" in I£* . Qux proprictas jee- 
neratim Tpe^ans ad onines hyperbola^. Quare 
DME<^rit illa eadcni Curva linea , quiae unainquam- 
quc cx infmitjs hyperbolis poteft rcprxfentare. Et d 
baiis Cqni fit, Circuius CubiciJsaiterutrius fpeciei , vel 
ouadrafo - qua^dratiCuf, itii 'db itUduis'' Cdjdnri^ 
IJjeciei, erit fcAio DME .CiirvB liypacboliqi nmilift 
omnino fpeciei. 

Seftiones Conicas qoaslibet in ConO dcfcnptas 
cpntcmplati furnus, nuila tanien ratione habita pa- 
ramctri , feu lateris re^i in ejuflnodi defcritionibus 
iBventi. Dt^ftae Ye*'iionAullii adiicienius. (^ntdm 
ad (cAiones Conicas ApolJoDianas, vulg6 id traditur 
in Conicls. I|itur dicemus de his Curvis infinitfe 
produ^^is, imtjuni a ParaboHs funlentes . Sit Contjs 
BAC, & fiat fcd^io pcr vcrticcm iriangularis BAC. I7|q* 
Etfic CooiCiiculus Cubicus; fiatquemocecoa; ^o* 

' ^ fiiclo 



0 

m CirciilQ Cubico b^ifi Coni (it DG,^. =2CQ^ inPC^i^ 

inque alio parallelo ca ratione fit K N L 

kiLM : fuiit ]dm DG, KL ordinatx horum Ciccu- 
loruiti • Modo quzratur Parabola C ubica prioris Cpc- 
dei: «reHtL oc :pttiiAo F 'nornsiir l^H^ (S jfiifc 

BCi B In AC : -. HJt^ . i ; fada fc- 
IK0M moce^iinicto Paribokirum» ^rit FD ?ara- 
bot&' Ciibic»* prioris fpeciei jn Cono de(tripfti» 
G^ts pafftmeter iL^fa h H . Oportrt autenA, ut planunt; 

^ans, communiique fc<3io F G k)cctur in ca parteyi 
in qua eft BG» fea M L ad niinorem , vel fimplicem^^ 

poteflbitenfe^^ inToli^ac^ in GB D G^l vel 
MtinLM* «KLi 'fiteiflm irFi.^'^^^^^ :: BC^ 

BA^ InAC. «Qiiarcerit HF^adFA^ in rationo 

ecrropofita gx MC ad AC> & ex BC^ ad £ A? Sive 
m lationc conBpoiita cx M N ad N A» vel M L ad 

& cjt Wl* ad M , vel M JUf M 
m^itei tfiH^ td ^ fki «rit HF! FA^ :i 

MLin-LJ^lXJ^ioFAl Nunc cft Hfi FA* ::HF* 
in-FL. FA^* iti^Ft.^rgoMllnLl^. LFinFA^ 
1{.F^ U\MA^ ki^l^ iioKmqf^MtiaJiiiJU. 
IriFl; «bS NIX lnTQ vstxX Quare «tiaiiu 

KL^ i=jHF^ inF>L. Hgitor H¥<rrt tpaaaoietBr Pih- 
sabbfte IhiiiB» t<}«bsDr psiori& %ocsei im Oooa lA^ 

5i vcvo 
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Si ver6 9 pneflitis omnibus qus antea , fiat 

[ eadcm Figura ] B . B A m A C^ : : P F. I A. 
£ric Hf paraniercr Parabolx Ctibicx fccundx fpe« 
Oci* Oportet antem 9 uf (cAio fiat ex parte» in qua 

cft BG^ f five M 9 idcft fcgmcntum majoris po- 

ceftatis in. folido B in G C s D G^ » vtl 

M in L N s K L^ : quod fiac B • BA' 

in A (^: : HF^ '-. FA^ 9 & fianr omniii « qu« opoiw 
tet ln Cono defcriptOf uti opus; erit HF parame^ 
ter' qtiadrato - quadntics Parabolc. primae. fpe^ei • 

Si B C^ • B A in A C^ : : H F. F A. ^rit ea- 

dcm A F paramctcr quadrato - quadraticae Para- 
bolc (ecnndw fpecie} • Semper ver6 oportet) ut, cum 
in CuTvis hifce paramcter liabct majorem potelhrtem» 
flu^m abfciffa ; fcAio locetur ex partC) in qua unum 
fcgmentum lincse abfciflarum bafi? Coni, ficuti & a!- 
terius Circuli paraiieli, habet minorcm potcftatemf 
qu&ni altcrum, vel etiain (implicem • Contra vcr6 
cuni in Curvis liifce patametcr liaber mlnorem po- 
teftatemt quikm abftifla ; fe^io locanda e(l ex parte^ 



^tcm, quam aitcrum fcgmentum ejufdeniniet line« 
ab(2i/Iarum« ■ " 

Demonftraint aufem ca(as Paraboltf Goblcat ro» 

cundx fpeciei cum fua adpo/ita conditione, hoc ptAo^ 

Nam f)t ( eadem Figura) Conus BAC : & omnia_^ 
ponantur uti antea ; at , ob conditionem, debct clie 



P G^ sa BG^ ia GC ^unde KL^ sMt^ inLNji 
iiacnia «ft locata io Figun feaia FDK, ^ 





■ 



jpfa etiuiii i G comuiunis lc^flio plani fccantis cura 
trlangulo per vmrticem « feb liitea ablciiraroniy iit Ht 
ca ex partc fi C > fcu M L ad poteftatem edu^lc ma- 

jorem. Modo eft H F . F A : : fi B A tn A C • 
Quare H F ad F A rationem habebit compontam cx 

rationc B C ad B A , & BC* ad A i five coni- 
pontani ex MN ad MA, vel M L ad MF> Ctv^ 

ctiani LN ad FA, & cx M ad NA* , vci 

M L^ ad L . Igitur KI-. FA : : LN In LM* • 

F A in LF^ . Sed HF. FA:: HF in IF^ • FA 

in L F* . Hinc LN in LM* .FA in LF* ;: HF 

in L . FA in LF^. Atque Jddrco LN in LM^ =3 

H F in L F^ ; five HF in LF^. =: K . Quarc 
Curva erit Parabo^ica fecundae fpeciei. £t faciies 
funt demonftrationes eodem modo inftituendx pro 
reliquis cafibus. £t ita eriam d« reliduis CurvisPa- 
rabolis ; 6t dc conditionc adpofita locationis » ieti 
fitus plani fecantis , & fc^lionis cfus cum triangulo 
pcr axem eft dicendum ; quorum intelligcntin? kimcfi 
latis adferent , quar niodo diximus» expofitxquc de- 
monftrationes* 

Pofro » ficttti defMbetnr in dato Cbno Parabola 
quadratica datam habens parametrum ^ fi ( eademFig,} 
abfcindatur in A B latcrc rrianguli pcr verticem Co- 
ni p>ortio FA> quac (jt quarta proportionalis ad 

BC^ , ad B A in A C .(.fun( quidcm BC> CA> A B 

latera trianguli didi per verticem Coni ) & ad H F 

datam paranictrisni ; 'iiti in Conicis; ita quoquc de- 
fcribetar in dato Cono Parabola Cubica primje fpe- 
cici dat^. parAmetri. Hi* ( eadtm i^i^. ) Si cx A ft 



latore cjitrdeni trian|>ttli B A C abfeindatur AF cujus 

quadraftim -fit quarta 'pibportionatis a<i BC^ , ad 

BA^ in A C, & ad HF^ Ell cnini in ca Parabola 
parametcr dara H F ; (i ca fiat proportio. Qiiaro 
problcma planum erit dnarum dimenfionum ; fi tamen 

trlangulum per verticcm Coni non fit arquilatcrum* 

Et ita dcfcribctur Parabola Cubica fccunda datrc 
paranietri H F ; li ipfa cadcm portio F A fit quarta 

proportionalisadBC^ » ad BA in AC^ & adHF* 

Ht defcribetitr in dato Cono Parabolaquadrato - qua» 
dratica prioris fpeciet datae parametti H F, (i Cubus 

ipfius FA fit quarta proportionalis ad BG^ » ad 

BA* in A , & ad H F^. Problcma cft folidum: fi 
tameti triangulum per verttcem non fit arauilatenim. 
Invenietur autem hoc paAo. In triangulo roaximo 
pcr vcrticcm dati Coni ( F/^.) dicantur laccra 

B C == <^ . B A — b . Ft C A ~ £• ; dicatur vcrd para- 
{iicter data p ; ¥ A quxlica £ric cx conditjone 

Hacc cquatio continet duas medias proportiona« 
les inter & cc, Nam refolvitur io k» > v. 

€ c continue proportionalcs* Hinc fi inveniatar 



*4 

ifalor X primae medis- proportionalis duarum , no- 
fcctur FA quaefita. Igitur linc ciuae lincae I-O, DQ^ 

anguios reAos in in DQ fic BD = ^. Pa- TAtcr 

zametro BD> axi BO deferibatur Farabola ApoUo- ^ ^Q*^0% 

H a maaa 
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niana BEN; aoccpts ftw in FO porHon BF ^ 
ty^U 4le(crilntttr slia Eanbola Apollooii BNG 

JMtamerro BF» axi vero B Q^: & (iqnldein ca^ 
ccat aliam Parabolam in N , problemate cxiOento 
pofiibtli 9 ex pun^lo interfe^ionis N ordincntur NP, 
NM fttas Parabolas^ erit BM valor quvfitusk 
Namcft BM prio» diiaruin sicdi«riiiii proportiona^ 

Jim BM» & MN inter D B («)> & B F iAjO^ 

«4 

quarc erlr = v := FA. Etenira cft DB» PN (fivt^ 
BM);:aM»BF(rivcMN): dcBM, MN: : 
MN»BF* Ob Parabolaa» Br^ lieiit b.x. xx. 



C C 
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coDtlnnepioportroiialet* EtMcirco a ihfc* 

^ Hinc fi abfcindatiir Tn A B portio A F := BM» criC 
'2 /• ca linea quziita. £t ita de aliis Parabolis • 

De Eulpfibttt eft modo dioenditRi defcriptFs in^ 
dato Cono cam Hia pararaerro data EQ^* [Fig. 25.] 
Fiar fc^io B A C rriangull prr vcrticcm Coni, 
ex A ducutui A K occarres cuni BCprodu^a in K» 
' Xt efficiatur lcAio Eltiptlca in Gdqo more confueto; 
ita ut cuniroonis Tc^iio E P plani ftcantis cum dido 
iriangQlo fit parallefa A K i occurren» latcri AB iii:. 
ipfo Cono in pan6{o P. & fmt DG, M I ordinatae 
>nfis.CiNil« d^ %V¥i paraUdi • £4«catnr ex I vim^ 
BQLBwmatt» DG^fit Hxffudm Oibicu» Cil€»kit 

btfif Conl hfit^t'«t^0G^ cttCOinG^ } qnm 

ctlMi in aUo Cixcnlo para|l«lo fic MI^ s LI in IH^ i 

fi fiar 
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lifotAK^ .CKlnKB* :: P E*. EQ* ; erit EQ^ 

parametcr re(5}ioni$ Eliipticx Cubic» prinia? fpcciei • 
Cpcrtec autcnif. uc planuni fccans, haud fccus ac in 
Fmboiftt tocetitr ex parte G d vel LI ad lim- 
plicero 9 vcl mlnorciD poteftatcm eduAit in diAo fo- 

lido in G , vel LI in I , Deuipnffra- 
tur* As>fUf. i iinca lO parallcla £(^(«cant jao- 

atm PQ^fn O: cft P «d EQf ut! A ad 

CK in KE^ . £rgo P£^ ad EQ^ erit in racione 

compolica cx AK^ ad BK^ » d^cs AK ad CK* 
Atqui AK. C K EC» GC £1. 11». Et 

A K* • « K* : : P . C B* ;: PI* . IH* - 

I^itur PE^ • £ q5 in nttonc compo0ta.eric ex £1 

ad IL* &exPI^ ad TH^ • Compooamur Iit ira- 

tiones; crit PE^ . E Qf : : EI in PI^ . ILinlH^ • 

Verum P E^ , QE^ :: PI^ . lO^ :: PI^ inlE. lO* 

in lE. Quare erit El in P i^. IL in IH^ : ; P I* 

in lE. lO^ in lE. Idcircocjue IL in IH^ =Io' 
in lE. Undc, cum fit per feaionero circularcni pa- 

rallelam bafi, IL in IH^ =: Mll Erit quoquc MlL, 

1 E in rO* Qux cfl Eiilpfis Cubic» primar ri>«:iei , 
cujus ell £ Q^ pararoetcr . Nam Cubus ordinats efk 
cqualis Ibfido* qnod cx qiradrato lafois icAi in:. 
abfciffam corrcfpomfenfcm , nifnis fbiido flnirli, (r- 
miiiterque pofito ci» (^uod e* codtm iacere rr<f^o 

qntdraco in latuf fcraovcfftn* ^tenim lE in lO 

deficit ' 
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dchclt: a folido cx IK in F.QJ , alio foHdo (imilif 

(Imilitcrquc pofito illi > quod cx EQJ" in E P i cuhl. 
fint ciTca* candem diagonalem PQ^. Q.F.O. 

; Qiiod fi efficiatur AkI C in KH : : EP. 
"EQj [ediemFii^, 25.] crit, praeftitis oninibus uti fu- 
pra, EUipfi? Cir rca feciindT fpccici, cujus parame^ 
ter E Q^. Oportct autem, ut fedio fiat cx parto 
CG, vcl II, ad niajorcm potcftatcm dii6he in foH- 

do C in G B = D ; vcl in folido LI^ in 

I H := M . Nam : EP. EQ^crit in rationc conipo- 

fitt AK ad K B, & A ad C , fivc PG ad 

iDB, vd PI «1 IH; & A ad C K^ ,vcl 

EG* ad C C* , foi E I* ad ttV Et compofitis 

rationilHis; erltEP. VQj : Plin EI* . 1 H in. 

IL^ . Scd etiam PE. EQ^ ::'p*I. 16:: Plin 

lE^. lOinlE^ IgiturPIinEI^ . IQ^m 1 L* :: PI in 

J.E* . 10 in I , & idcirco I H in I L^ = 

10 in lE^. Quarcerit MI^ =: lO in lE^ . Et 
crit Eilipfis Cubica fccundae fpfcici in qua.EQ.pa- 
fameter. Cubus enim Ordinacc cft cqualis folido, 
qood cx . quadrato abfciflae correTpondentis in latus 
rc^lum, minus folido fimili, fimilitcrquc pc fito ci , 
quod cx eodeni latcre rcAo in quadratum latcris 
tranfveHr* £t fi fiiat, praeft^tis pmnibus, defcripto 
pMio, .«ti opnt,. pio .EUipfi quadrato - quadratici, 

AK*. CK^ inKB:: PE* . EQJ ivdArfCJC 



in K ;: PE . EQ^. Erit primo cafu ciefcripta^. 
Ellipfis quadraro - quadratica prlnix fpeci^; kcvuu- 
do vero cafu dclciipta Elliplis qiiadr.ito - quadrati- 
tk aiterius fpeciei. Oportec autem, ftcuti in Paraw 
boliS) uc , cuni paniPieter haber majorciu pio(eftatein# 
quim abfcifla» feAio locecur in Curvis hifcc ex parte, 
cx qua unum fc^nienrum iineae abfcinarum ba(i> Co- 
ni ) vcl alterius Circuli paralleii liabcc minorem po« 
teftatem,quam atteriitn (egmentom, vel fimplicem. 
Goiltraver6» cum parameter habet minorem potefta* 
tem, quam abfcifla, fc^lio locata fit oportet ea par- 
te^ ex qua dlAum fegntentum habcc niajoreni uoce. 
ibteiiH^u&m alterum. Id enkn colligitur ex diAify 
& pofitis: & ita de ceteris Ellipnbus; Sc demon^ 
firationes faciles funt, fimili modo infVituenda: . 

Hinc fi Elliptls Cubrca prioris fpeciei fit in dato 
Cono delcribenda datx parametri EQ. Sitit omniay 
uti fupra [ irt Figtir.t 25. ] Et pcnatur fa^um efliU 
quod quzritur. Verum in AC abfciira ponatur por- 
tio AE xqualis notx linex; atque cx £ agatur £ F 
paiallela CBK» Tum dicantur AC c:'tf» BC s r*' 
parameter data = f, Sinus anguli ^TAC, quem finuni 

Sro ignota accipio, := x. Simis rciflus, fcu radius =: //. 
nus anguli in O :^ b, crit ftnus anguli \n K ^ 
2 d ^h*^ X , Cum nora fit, ac data A £, cogni- 
tique anguli AEF, EAF ab triangulum per ver- 
ticcm.BAC datum Coni dati> babebtCttr quoqu^ 
Spfit E F nota , quar dicatnr j^* £ft IT A » ad A C vc- 
luti finus ang. in C , ad Hnum anguli in K, Quaro 
K A g a h, Dijcatm facilitatis» ^ brevitatis gnu 

tia^ 2.4^ — ^ i= / i eric K A := ^ • £A cciafn^ 

• - ■ ■ ■ ji;^ - 

■ . . AfC. 



AK • KC i: Sin. ang. in C. Siiu ane. K\C> Qua- 
le KC g & BiC s JCC— BC «s ex-^fc^ 

diAa quantitate g-t-c :r:e» Item eft quoquc A . 
ICB:: PJB. Ef ,Igitur FE ti zMhg. Modo » ob 

ex-^fc 

parametraiDteftndiAisTTn . <ix in 

^uod eftj. =3 tf^ X • 

quarc tandcm fiet x s= Accipiatttr hlc 

i 

lor pro finu anguli KAC, fubftituta iam !oci /♦ 
ipsi irf^*; loco#, H>»^ ii-+f ; & in ACCM 
«inao A ducatur A K in angulo, cujus illc fit finus» 
quar A occurret B C in K . Tum, abfcUsi A B 
«quali diaa: data linca, ex E agatur planiim lecsnc« 
itft at oommttnis feaio EGP cttm rrianfilo pcr a»cm 
Goni fit parallela A K ■ occurret ea cum larcTC A B 
eiufdcm trianguli nccclfario in Gono in aliquo pon- 
«o P. Et fiet Scaio Elliptia Cablca pnorw fpccici « 
cttim data parainctcr E Q. Q.F.O. Si circici fit 
Bllipfis Cobica aleeriuf . ^eciei , ctftsai* ommL us , 

ab(r , p. Quarc xx f » Bt ita 



itt 



-2 



ex—fc : : 

f ■ X — 'J '^ 

dc rcliquis Ellipfibus cft dkciiduiR< 
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Poftremo loco fit defccibeoda in rono.hvpcr- 
bota Cobfct prima curfi fiio ra'cre re6*o EH, Sir Pj^j q 
faaa fcAio trian^ular s per vcrticem A RC. Sitba>> ^©•'^y» 
fis Coni cubicus Circulus BD C; & DG ordinau^ . 

ac DG^ s3 CGinGB^ • Circulus parallelus in^ 

Cono iit QM & M I cjus ordioaa ; ac M l' 

Ll in IQ5 • Fiat r.-L^io hyperbonca in Cono nior«_^ 
confueto. Quare EG linca abfciirarum fcflionis, <& 
comniunis fe^io piani fccantis cum dido triangulo 
/occurrat lateri trianraU extra Conitm in P. £x A 
duAa fit A K xqu idiftans E G fecans B G in K. 
Sit EH reAa Itnea eduf^a ex £ ooriDal» ; & 

junaa fit P H. I^itur effidator AK^ . C K in^ 

K ; ; PE* . EH^ . Ita tamen ut fcaio flt cx 
parte CG, vel LI ad niinorem poteftatem educ^a*, 
vel ad fimpliccm, quim altcrum fcgn^cnruni in foli- 

do CG in GB^ =s DG^ ; vcl in folido I L vn^ 

I Q^^ — MI^ : & erit dcfcriptae in Cono hyperbo- 
Is parameter EH. D^monftratur codcm modo , ac ^ 
faauffi eft in Eltipn ; duAa ex I linea I O paralleU 
£H» occunrence PA in O. Q^dd fi fiat, iifdenu 

IKifitis, AK^.CK^inKB::EP.EH.& 
onmia przftentur, uti opus; hvperboles erir Cubica 
fecundae (pecici cum. fua parainetro £ H defcripta.^ 
in Gono* Oportec auten» oc icAio fiat ex parto 
CG| vel IL ad majoFem poteflatem edn^ io foli- 

do GG^ in GB sDG^ ; vel in foUdo LI^ in IQ^ 

ss 'M I^ • Et fi fiat [defaipto Gooo pro hyperbolis 
qyadrato» qoadiaflciti.icliQMfQaeconfeAis» uti opus]'> 

I AK4 
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AK^». CKJ in KB PE^ • EH*'; vd AIC^ • CK, 

in K :: PE* EH. Erit primo cafa delcrlpta^ 
hyperboles quadrato - quadratica prima: fpcciei, fe-. 
cundo vcr^ dcfcripra hvperbolcs quadrato - quadra- 
dca /ecuBd« ^pcciei. Seniper autrm <)porcet, daitl' 
in allis xiuabus Curvis ; ut, cum paramerer bat>ct 
niajorcm potcf^ateni, quam abrcilfMt fe^io locctur iiv 
^vff:^ Curvis cx parte, ex qua iiiNini fegnientuni li- 
ncse abfcilfafum bafis Gohit vel altcriu» Circuli pa- 
iralleli habet niinorcm poteftatem , qu^m alrerum». 
fegoieatuin» vel fuiiplicem« Contra vcr6^ cujn pa- 
rameeer habet minorem pQteftatemy qu^ at>ftfiU9> 
fcAio locata fit oportet ex partc , cx qua di^m^ 
feracntum habet majorem potdlatem, quam aiitcnim'«i 
Idenim coUigltur exdidtisy & poiiJtis^ d< ica d«^r 
cetah Curvis hyperbollcls eft efficiMHiAc dbm 
monftrationcs faciles funt, nmili modo inOItUcndc* 
Manifeftum ver6 eft ex di^is quid fit faclendum» 
ii> defcribcndap finc hypcrboke in Cenoidatoi datae>pa»i' 
rametri • Nam « liaua fecus ac pflfeAum^eft in EUtp^^ 
ppfitis omnibus , & manentibus, uti fupra hi Conor 
{'eadem Figp 29.) atoue ipsa cadcm au^uaicntatione, 
inftituca» ac in Ellipu » iifdemque (Vmboljs» fcu lit. 
tffis pro ln<diciis quantitatum retentis , du<Sfi cmo- 
qye ex pan6io E linei EF paralldaCB'; fola mSo" 
rcncia cric, qD6d fiet in iiypefboiis }^E^s^BGl»^JIiCit 
ubi in Ellipfi (f/;^. ly ) crac JCBixd. C:|l-««aC«i 

Qjuucerir iniiypcibolit jlfta> > »*' ■■■■ ■ ■ s ■ ■ ■ 

/—X. /•■^J*- 
liirc ( acccpta f x^Mifti fxyz^ fc^eie,' Efrelli 

(|tpit pstoit : fioc: » to: -f^i: JiiiJiofiuour '^n^ 

^id 
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quid Gt prcftandum in pcdblemafc pro aliis hyper- 
telis in dato Cono datsc paramelfrr defcribendis . 

Mc non nionenteyjam nofc'tur , iltve etiam ado- 
kfiseites jiniflitdvcnereiic veikmir cuor iimis ang. po- 
nitutt aut prodit aequalis quantitati conrtinus» len- 
fum efle, de quantitate relata ad nuiuerum, ncn ad 
cxtennonero ; feu iinus angulorum eile aequaics «luan- 
titucibas cotitiauis-ifelatiTCt & icaindnm propoftio- 
Mi» Qon^itilblttic^dtlemmdumiiumicicftccmabibladi 

lca:ii4r[iin*ang.Jsi<-^S&i'/ iitJDajor qn^m^t 

(enrus eft« tot vicibus ;c continerc unitatem, Teu ad 
JUam jBitidnem habetQ ^not viGibns^ / contlnet 

quantitatem x » fivc qu«nu<cft mio • Si vc- 

s6 g major fit quim bf^ ; renfus eft, tot vicibus 
iioitatem idationem habierc' ad xr quoc vieibu» ha* 

• • • 



rum, pedum r.r.^quor eft quantftas; non ejus cx- 
fenfio» Ita cum dicitur^ rmus.rcAus^feu ladius, fen* 



numero divifirm' partesr quor / iadicair af&imtur*' 
Jd reniel commonitirm firfficiat,^ 

ExpoHtis quzftionibus- tie deferiptione (eAionunx 
C^nifiatnii iff4oliifo GoovaiUiiiia-fQnr nommlla pro' 





I » 



ble- 
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Mcniata trnL^.iri fotira ad ejiifmodi defcripTlonffs fpe- 
<?laiuiiii qua: neccUe eft in noUris auoque rcc^ionibui 
Fip* 5 0 contemplari. Data {>ofttione linea rcaa-i 

^*0*J ^ O terminata adF;& data paranietro H, Para-^ 
bol.uu primam in plano dcfcribcre fubj^if^o dato, pcr 
iiulidun) Conicum» qux nabeac t D diamefrum, F 
verdcem, parametrum & ordinatas ad angulmn 
d.iTum ; qui prim6 fit re(5)us. Di<5^uni eft, feftioneiii 
i-n p!nno defcribendam elfe pcr Ihlttium Conhum, Na-ni 
hujufmcdi quaBitiones & pcr modos Mechanicos alius 

fenerisynon in Iblido Cono effeAos, & faetHinfc pec 
icomcrricas defcripriones confici bene ctiam poirunt^ 
Ponatur jam fa<5^um elie, quod qu»ritur. Sit BAC 
tTianguiuni [)er axem Coni : BC bafis: GE conimu. 
i)i$ feAio hojus plani fubjefti ^enerantis jam fti^io- 
nem quaefir.Tm , cum bafi Coni . Prcfef}o GE nor- 
malis clfc dcbct ad B C ( yiL Lth, i. Conicor ) 
Sed font ordttiat» parallellr ipfi G £ . £rgo angulus 
GDF reAos. Quare planum datum , & bafis C6ni 
duo plana fint oportet ref^a ad planum trianguli 
pcr axem ( ig, ii. Elemetitor,) Eft cnim FD eriani 
jn plano , fen triangalo per axem B A C . Et tri.x_ 
funt haec plana diverfa, atque ita jnente funt in- 
telligenda. Sed et Conus tc&W ^iani. Ct ■ oportee 
( l^i/. Ltb. I. Conicor, ) 

His pofitis: ponatur fiimpta !n latere AB portio 
FA data , deterniinataque pro lubitfl, =3 «. Et fit iinus* 
an^uli ABC trianguli per axem, ignota v . Sinus 
feftus fit siJ. paramctcr H =: /. Erjt trianguluin^ 
BAC per «cm tfofcetci* Qiiaie crlt ifnus^nguli in 

Ass 24/— 2 4r. Eflautero,obparametrum,BC^ BA 
in A C *. Sive BC* . BA^ : : p, a , Sed 

BC^ . BA^ ; ; z*/ — . xx» Igicur fici poft 
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lUttltipUcationein mediorain« «tCTetnorum , poff- 

.' ^ad 3c-¥-^add 

qne efibrinationenY cqnaHonis ; » <— — . i ■ 

= 0 . Qux facillimae cft conftru(5}ion s apquatio . 
Coniponetur autem Hc. Inventa x-, invenietur quaiu 
titas (inus anguii ABCQuore , quia FO debet elle 
parallela A C ; idcircoque & trianguiuni B t D 
aequicrure > invenierur quoque , inventa finus 
aneult D in triangulo Bi' D* Modo ex h in an- 
gnlo hufus finfis agatBr B B, in oua Hc FA s «• 
Ex pun^o A agaiur AC parallela rD. Er fit quavis 
A C accepra : cx C agatur iii angulo eodeni inventi 
iinus X linca CBD fecans F D in D t & FA in B* 
Triangttio conftitnfo BAC norAiali ad datum fubje- 
Auni planum normalis quoque fit C irculus BGC» 
£t gcnerecur Conus. £t lit CDE pcrpendicularis ad 
BC. £t fiat fcAio per FD» ita ut communis fcAio 
plani fecantis cuni BC fit GDE. Et rcAio Parabo^ 
fica efforiviabitur quicfira, tujus FD axis, F vertex,. 

Saranieter H. £t in fubjeAo piano^per Couum erit 
efcript» Q: F; C . 

Igitur aequario generans pro oninibus Parabolis 

jnhnitis erit ^ f,a :(id-^ix • x x • 
Sit m =s t* nts, u Erit (blntnm problena hi Paraboln . 
quadratica. StnrfSluwis £rlt Tolutum in Cu- 
bica primj. Si >w=:i,& » =2, Erit confeAum in.. 
paraboU Cubica alterius ipcciei. Si m z^i^n :^ u 
£fit intfentnm in Parabofa quadrato - quadratica^ 
prinia. Si m=: i, u Erit confeAuni in Para.< 

bola quadrato - quadratica fccijiodae fpeciei* £t ica 
deinccps. ' ' . " ' . . - *. 

Scd non Ht angulus reAus . Hic cafus eft pro 
ibla Fniabola: qnadriitioi iii dcftriptiooe per- folidum' 

Co- 
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Conicum conttrda. Ponatur jam fa^um cfTe, ^uod 
FlO* T ^**'^*»^^ (itque DG diMieter data po(itione terml. 
* ^•J»t»id-D-f& Djverwx ejus. Nunc POQ^fit ordir>ata 
ad hanc diametruro bifcAa in O; ita ut ati^ulus POO 
iit angulus datus» iion reAus ^ ^ producacur utrim- 
DG ad F • ProfcAo fi ew Dtan^em in D dnfta fit 
iiNin.v fi» paralicla POQ^; erit ang. FDC dato 
equalis» SuppofTta modo fif axis fe^lionis linea CLM; 
parallda idcirco ipfi I>Gy & ftf vertex atque 
cx L paMlIelc ordinati» luppofiia fit 1 E F recana 
DCin'Er& DG itr F. Et tangcns fccct CI M 
in C ; atquc.ordinetur ez D ad axim Unca D M • 
His poricis*. 

:Siau»> aaguli MDC aotot (cft enim angulus itt ■ 

M Tcffos V & artg. in C = angul, FDC dato ) fit =: • 
Siaus anguli rc^i dicarur £r finusdati ang. DCM 
as. S<t ver6 DM ignota >cr Dataauteni parame* 

. fer >*t*/»i«rft-CM S3-2^; & hinc, .Mtc= 

atquc CDS ^aseEDs-— VerOm^ 

•b jpaianetraiii^ • -^; ; ./•"jr-i 

tur [s.DMJ sx » CoR9onetarautcai.fic^ 



oTt rlMec; i^iainiecer » ifii.fiibfBknaeac Id» 

4 • 

coar^iiiacnfiBC-^cius. valor» £iiBt.verat^&.ML£$^^^»* 

Ergo patanetro » & lincfi tM t c iaihaii a4 

t»yfitfiyM5iaianraBe»(difiMti» PMi aip DC|^iurdat«. 

po- 
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pofitione J dc d\iAi ipii DG parallela, vertice ver6 L^de- 
ttrilwnir. in- Ctono fi^io ?anib6la Apoltoniana;.^ 
in aagulo reAo 9 ud ani«a*oflenri?m : & atciplatuf 

qaoque L datum fegmentum latcris frianguli per 
axcni, Htec Parabola erit illa , <]Uam modo fuppo*' 

fuimus, ob diftantiam DM, & ob DM^ =s ML 
in paramerrum inventam ; quare eam ipCun* habcf 
6ir- pontionetn» & naturam . Ht aitis aii eadcRL* 
LM> 6c. idtn» wnten L* Tranfibtc yqn»per.|;i)i<^eim 

latione, quia D ~ M L in parametrum ; vcl 
ctiam quia habct rangcntcm C D in D . Ht cjtls dia-^ 
meter erit DG poHtione data : &, ob angulum FDC 
dianimi hujfl^^um tanaeAMvqualenrtiato» inriiebil^ri^ 
dinatim pofitas in angulo aequali cidem dato Sc ver- 
tex erit D ; & paranjctcr crit data« P; & ifi dato-> 
plano pcr dcfcriptiooem Conicam crit dcfcripta* 
Q> R O . ; . . i 

Pro FUipn . Sit data pofltlonc.» & magnltudi- 
ne linca E^D Hrrmhiata ad £; & oporteat Blli^flnl^ 
in plano ibbfeAQ„dafo. defcrlbere, cujvs dlam^ers 
feu latus tTanfverfmir^p,tan^r(»AbAr d^^^anli^'^ 
E P, & angufu^ ordlnitarum rc^lus . Supponatur I7|g» 
iaro fa^Biu eUc, quod quzrttar. £t uti fupra in Fa- ^ 
rabola oftenftrm ; ComM-erit-feA^ns) qnaie BHCtifi» • 
angutuin' pef axcm ifbTceles . Ttcm FHG communis 
fe(^io planV fubje^^i cum B L G bafi Coni, crit , ud 
ri)pra«jn Parabola , nonuatis «td' ptaattm'9 qned'per'' 
BAC triartgitlnmi[)«r'j(xem: ^ jMiTameter fit/. 

Supra ED conflituatur triangulum datum fpc- 
cic, & nMtgnitudtfta EA D. Eft jam A K patallcla-*- 
£ D y & octurrens B C dianictro bafis Coni in JC • 
Secet vero £D eandem fi C in H« Eft qnidenu 
Cr^¥t>F i utV dixiniuSy tiormaris' ad BC. Dato trian- ' 
Splo £AD rpecie} d^ inagiiitudijie} & triangulo 

BAC* 
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BAC ifofcete exiftcnte, clarus eft finusanin»11 ABK*; 
qui dipatar g ; & daru<; finus an^. AA'B) qai di* 
caturrr « : fed finus an^. BAK etianidatus, fitrrw. 
Nunc dicantur A,D = A £ :=ia, £ D = c. Sinus 
ane* EDA datui ctianit dicaturs/. £r finus an- 
gttu ACJC iteiD .notus» dicatur se« Sii vero AC [s 

A B J jgnota x, Erit B A = . A A' = 
Sedet AB. AK: : Efi. Ett. £f eft AE fsx-^a» 

Quare crit EH r= Cfmlf. £t DH = EH — ED, 

erits ^^""•^^'^ - • Ponatur 9 bfevkatjs » & fa^ 
if 

dlitatis gxpLtik , ia~^cn a V^ * itein eft CH* 

HD :: finus ang. CDH. Sin. ang. DCH. .Igitur 

erlt C H ss ^^-^'^ • Deoique C A« CD :: CK. 

CU. Uinc liabi;bitur CJC a i^^g^ 
_ V / enx^enb 

r. ii#^arc«jt/-2 — G 4r • *^ 

t^ndeni, conftitnta xquafi(V)?> £et ;r — * ^ ^ . 

•| ■:• fS^fV'. ■ 

si e: fivC| poillta loco 4^ quanti^te ^a-H^tn^ cui 
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Et facile valor invenietur . 

Coniponetiir auteni Hc : invento valore a^; acci- 
piatur in AD ipfii AC s: Jr. Ex A agatur AK pa- 
mUcla ED. Produaa AE,fiat AB = BC. Jun- 
gatur BC; qux produ^ta occurrat AK in K . Et 
ED fccet jam BC in H. Et fiat feaio per E D 
Qiore- CDnfuero (c^ionum. Ellipticariiiiu pfaefticis qu% 
dem omniblis, ati fupra in Parabola pro hoc proble- 
niate in eius cornpofitirne. Et liet fct^^io EIIiptica_. 
qiuelita ; Hc cctcja patent. E. O. Erit vcro 
«quatio generalis pro omnibus Ellipfibns ; Hve pro 
problemate confic icndo in cm nlbiis' EHipnbus ; 

5it w = I. « = I. Erit rolutum problema in^ 
Ellipfi quadratica . Sit »/ — 2 . w s= i . Erit folu- 
tum in Ellipn Cubica prima. Si m c= i. if =s 2. EiiC 
confef^uni in Ellipfi Ciibica altcrius fpecici . Si m rr 
2. n = I . Erit inventum in Ellipfi quadrato - qua- 
(iraflca prima . Si m c: 1. ». := 3. Erit confeaum 
in Ellipfi quadrato - quadradca. fecundie Ipecid. Et 
ita deinceps . 

Sit modo an^ulus datus non re6ius. £t liic ca- 
fiis ell loUus EUi^fis quadraticx. Supponatur jam^ psa* 9 9 
fa(nuro,quod qusritur. Sit MQ^ data diamecer » d^ *• 0*3 X 

parameter ; qu« infiftat ad angulum quemvisad 
MQ. Ponatur D£ axis feAionis quaefitae» & ex M 
duAa tangens MP occurrens DE in P. Stt MN 
ordinata ad axim. Sit O centnim: ex D fit excitata 
DL parallela ordioatzMN, fccans PM in I; & 

K pro- 
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produaam in H. Nunc fint MQstf. S n.ang.PMQ^ 
notus » = Siwi» an^oU refti as rf» M N '» ar • 
Erit finii» sngnti MOP =: 2 .Vx, Quare (inus an- 

gaii M P O gli— 1 — 'iffac. Sive , cffcaa 2<t-^ es i& i 

erit s: ha^-^idx . Eft vcro M O . O P ; : Sin, 
■ g 

ang. in P- Sin. wig. P M Q^. Qoat e OP ^irif # 

Nunc fin. ang. PMN et ida^^du^ba-^idx ss 

1/ < »>i 4 2 <^ ;g . Quare (iDys fing. N M O ts 
a 

d d^tdx - Ergo, qula MO. QN : : Sin..ang. rcAL 

Siib ang* NMOi erit ON ss ad^Ux ts a^2x^ 

2 d 2 

VerAmcft POr. OD : : OD. ON. Quare OD* 



s jrf/^in zx E= tf^ in 4— 2><.. 
^^Aix ' - i ba^idx 

. , A ■■ ■ ' • • 

In trlanRulo IMH, ang. IMH cft ang. datus Chvpoth.) 

cujus finiif! (licatur An^uli vt-ro IHM afqnalis 
N M O frtius eft quidcm ad'-^ ^ dx , E4t- autcnu. 

M P. M N : : Sjft. ang. ycAj ad-finum nng. Irt P. 
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Qnare crit M P g Mdx» Modo ob pinmecruin^ 

ba — ity 

MF» qux data dicatar habcturMF. 2MP;; 
MI. ^H.: : SKang. iq H. Sin. ang. IM.H. Qua-i 
le' erit y« mdx : * : ad^idx •' * • • Sivv» 

9e 9( fbx pbba « • CofppOQetUr 

auteoi Hc • Invento valorc [ M N j dcteirminabituf 
sxis' DB per efftAafn analvfim • Determisahitur» no** 

fceturque quoque ON; quarc & nofcetur valoj 

DN; atque NE. Hinc dererminata fict parametcr * 

ipfius axis D E ; quae parameter eft quarta propor- 

tionalis ad DN in NE, ad M N^ , & ad DE. Mo-' 

do axif fcy latere tranfvcrfo DE>ordinatis in ^t)^ ^ , . - 

refto, verttce D, pofitionc vcrd D£ tn diftantia^ 
M N i daro pun6^o M , & anguluni efficientO 
M N D rcauiD,<icfcribanif in Cooo £lUpfi% Ml vmi 

often(iim . Pcrtranfibit ca per M ob M N ^ » . * 

pa raroctro in DN, & N£ du^ig ^ five ql» t^i^gientsin FJ^ 
D E 

Fertvanfibtt quoque per ob MO «9 OQ; «0 

ccntrum. Atqiie habebit MQ^ diamctrum» (k . . ' l 

natas in an^ulodato, & datam M F parametruin^ 

iiujus diametri; 6c in plano dato fubjctfto pcr Co- 1 
iram erit defcripta. Q^. F. O. ' J 

Sit poftrenjo loco defcribenda in Cono hyper- T7!j-|. ^ «. • 

bolcs EF^ cujus latus tranfverfuni d^tuiQ PE , p^- ^ Ig. J 
ranicterCP'dara;& an^ulus ordiTiataniinTeAiis.Suppo. 
natur fa^f^um cflc quod quxritur ; fint oninia^ ' 

titi.ifapeain JSJiip6»^ Pat4b^» qmMU«d Ct nunu 

K i ' fpcdat* * 



Fig 



- n6 

fpLf^ar. Moilo fiipra ED conflirunttir efu^cni mrdc, ac 
ii) Elliph, trianguium EDA.i;iiiir-'iru(iine4,& fpeci^ 
datinn. %\ ftcet E H m H latus fiC trian;s:uK ABO 
per axem Coni . Sit du(5la ex A vertice hujus trian- 
guli paralle'a AK i,)(l DE, rjc.ms BC in K, & 
dicantur AE = <ii AD=:i'. DE src. Et linus 
angolonim rerpondentium nngulis, qui In Ellipn, funt 
etiam dati, utl in Ellipfi ; & dicantur crdem mo- 
do, quo in Ellipfi : & ED latus tranfverfum darum 
dicatur b ; & latus rc^iuni datum dicarur f\ & 
omnia uti in Ellipli: d^eritCICrrHC— KBs 
d^fie^gfx^ . £t cetera patent uti in EUipli; & 

eadem aequatio 6et ; eademque componcio . £c xqua- 
tio quoque gc-neraiis eodcm modo COOftitUCtur piO 
omnibus hyperbolis C^. F. O. * 

Si vero an^ulus non (tt rcAus ; fianc omnia pla* 
^5*'"^ Ellipfi: & confe<5lum erit probleina : & 

hic cafus eft folius hvperbolar quadraticx. 

.. Advertcodum e/i , qu6d iii fupra pertraiftato 
prbUeaiate de ddcribendis Parabolis quibusvis datae ' 
parametri in Com dato ( p^g, i8. <^ 19. ) nil im« 
niutatur natura problematis in Parabola data tunL. 

{'eneris , quum fpcciei t fi quo libet magis ntodo So- 
idum f quod «R'in 'foiundb tennino proportionis 9 
compcnatur. Ita ideni cfl, fi ( vide qux ibi ) pro 
Panbola Cubica piima iit quadratum AE quarta_. 

' proportioiialis ad fi C^ ^ .ad fi A io AC^ » dic ad 

* K-F^.^ Vel fi fit qitaru proportionaris ad FC^ ad 

BA^ in AC, &^d.HF^ . Itemque Pro Pafabola.A 
Cubica fecunda idem cric» fi vel lit A F quarta pro.. 

pMtiOAalis codem niodo ad fiC^ f ad fiA In AC^ , 

. : . & ad 
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& a<? HF ; vel fit quarta proportionalis ad RC^ , ad 

BA" in AC, & ad HF. Sed & idem etiam erit 
pro Parabola quadrato - quadrattca priina « (i Cnbus 

cx AF ifiat vcf quarta proportionalis ad BC^ , ad 

B A in A C^ > & ad H F i vcl quarta proportiona- 

lis ad BC^ , ad BA^ in A C , & ad H F : & etiam^ 

fi quarta fit propcrtionalis ad B C'^ , ad BA^ in A C^ 
& ad HF . Idemquede reliquis Parabulis, niodo tanicn 
(emp>eT fir rfon (blum idem genus, fed etiam eadenL» 
fpccics Curvntr; eft dicendum. Idcircoquc lios ibidtin 
modo unum Soiidum > modo alteruni in fecundo ilio 
tcrmino coUocavimus. 

Sed diverfa ratione res fehabet in Eliipfibus, & 
COnicqaentcr in hvperbolis, duni de eodem awitur 
problcnwte* Nam 11 conllitutio illa folidi in fccuiKio 
tcrmlno poGd imroutetur» non immutabitur profcAo 
Curvx natvrai ; fed poterit aliquando natura iHimutari 
problematis, uti caiculo invenivimus, Et quideni pro 
EUipn Cubica prioris fpeciei defcribenda in dato Co- 
00 cnfn data parametrot problema fupra fitir [ faj^, 

& 64. ] nniplicis dimenfionis; & Solidum iituit 
(vide quse ibi ) in fccundo termino locatumcrat iCC 

in BiC^ • Scd fint omnia uti ibidcm» & imniutetur 

Soliduoi y ac fiat KC^ in BIT ; problema erit duaruni 

dlibeafionnm: Njuntptxftitis omnibtts,qu« ibibilenfa 

funt ; verAm In fecnndo termino proportionis locato 

Solido JSrC* in BKjeritA.-* a^=: p^cx 

— b^ * ^ive, fubftituta loco r, ipfa 

quan- 



l8 . 

quantitate a-i-c \ Si loco /, ipfa .&;fict *-.v i= 
t^^yc -I- h p^cx ibp^dc -^b^f^c , Scd idenu 

problema pro Parabola Cubica fccunda pofitum ibi 

habuitSolidum di<5Jum hocce KC in BK. Et proble- 
nia fiiit duarum dimenHonum . Immuretur Solidumt 

& fiat KCin fi & problema quoque erit duaruoi 

dimenfioifum. Nam fiec «i^ b^ f ^ fhjfxx^ 

f c a^bg X. Et fubflituantur loco e ipta^oK» atqUC 
loco / ipfa id^b» Et cctera patetit. 
^ Imnio primus cafus problen^atis, niroirum pro Pa- 
^ O. rabola Cubica prima, cum pofsit alio niodo conficiy 
id ipfun) ctiam nianifcOo demonftrat, Qiiandoquideni 
loco acceptie ignotae finits anguIi^K AC x j (^uod ibi 
(eodem loco ) effeAtini fuit y accipiatur pro ignotj^ 
X linea AK. Et Hnt fin. ang. te&i d ; ^ AC ss tf« 
BC s=f. Sin. ang. in C= b, Et Ef Sir ver6 

data parameter /• Atque inliituatur amlyiis Alg^bri* 
ca per linus, « latem >n triangulo KACt v\» 
aotufi (Inus ang. in C ; notuoi iatus A C ; «ft vcrQ 
denominjtunj latus AK, Et invenictur valor x^ 
obtenta aequatione • Undci quia tiini nofcctui iious 
ang. KAC;'in eo angulo ducenda eft AK fecans in 
K lineani BC bafis; atquc pnralkle AK fe(ftio per E 
cft cfiTcienda. Et erit ( di6ta 2 <^-'-— :;=:<r) KC £5 

«P--«A.EtiC B [ fa^a ab^bc^ j *J= tx^fK £t ?E^b^ 

b ' b ' rv— /2 

Quare fi flat Solidum di(5\um, uti ibi compofituni fuit, 

KC in KB^ i aequatio tandem crit^x g a^^ b ; ■ 
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fimplicis ofnnlno dimenfonis eodem prorfus modo * . 

vcr!iiti ibi fuit inventa, juxta aliam folnt-c neni, in qua 
tanK-n Soliduni eodetn modo conflitiiebatur. Si vero 

diduni Solidutn imnmteturyfiaCque KC^ in BK ; aequa* 

tio tMMleiD prodibit duamni dimenfiomiin x^.sn x 
TtlPi^* ifl 9^ ? eodeflipfefriispaAof ve» 

Itici hic fupra modo juxca aliani fofutionem, xaua- 
fio fiiit duaninv dimenfionum ; in qua Solidum illud 
cadcm- tatione erar compx^fltun) . Frgo varii fune 
cafos problcmacis pro Eilipribu»;, & idcirco pra hy- • 
pcrboiis 9 fingillatim pertentandi • 

Manireftiim eft eriam , ddcriptfOnM fiofttaniiLrf 
Curvarum infinitt; produAarum nuper ftipra in Goiw> 
praebitas cum fua parametro, de quibu*: agcre cotrpi- 
mus ^ pae. ^5. nil immutari, & eafdem manere > 
iive hoc idem fblfdum^ de «fuo fticxio dixtmus, iiL. 
fecundo termino pofitum uno modo fif conflitutum, 
five fit alio, in una,eademque fpecie, uon modo i^ene- 
re, Curvx: fola cautio conditionis ibi adpofttae adhi- 
benda eft de collocatione, rca fitv plani fe^antit Cut- ^ 
tam generaturi . • , 

Hkc omnia fpe<ftant ad defcriptiones Conicarum 
SeAionum infinite produ^^arum per Conos varii ge- 
neris effbfmatas ; qux quidem organica defcriptio eft 

juxta ea , guat di<Sa funt initio capitis quarti . Nunc , 
modus eft lubnedendus, quo cx Geometrica defcri* 

ptione in plano poflint dermeari : & a Paratk)!!} ^ 
quidem exordiemur. Sit AB linea accepta pro dia- 

metro omnium Parabolaruni Ccommunem cnim de- 
fciptioDcm prxbemus onmibus para-boliSt eadeni opc* 
randi ratioQe ^ & voo eodcmqnd ordinc ) 'ac fit A G . 

faitus 
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laru'; rtflum ad qucn)libet anoulum cum AB, five ad 
angulum, qui nia^is opCitur ab ordinatis iieri fupra 
diafnetrunu Sumatur ifi ABabfcifla AM; atque inter 
p.;r;inicr;ijni , <ivc larus rctRum , & abfciir.im AM 
invenianrur rot media? proportionalcs , quot indicat 
genus parabolarum* qux defcribi debent; nimirumy 
una, fi Parabcla fit prim} generis ; duir fi fint Pa- 
rabolrc recundae generis ; tres fi fint Parabolac tertii 
generis; atquc ira dcinccps: tum adplicentur omnes 
•37"* roediae pi oportionalcs ofdine Ipfi abfcff ffie A M ; 
qusque fint parallelar A C . Et harum proportiona- 
lium extremitates prxfiabunt punfJa, qua: in fingulis 
crunt fpecicbus iliius generis Paraboix: modo etjai7L« 
t» Goniprehendantur fpecies*, quc radicttm extraAlo- 
ne ad alias inferioris ^cneris deprimuntur. Ita c tnu 
unumquodque genus tot fpecies pUne continebic » 
quot medix funt proportionales • 

Si Parabola priroi generis fit delcribenda inire. 
niatur inter AC, & AM una media proportiona- 
lis ; qux fit MN ; crit N in Parabola quxfira. Con- 
tinueturquc invcntio pun<fti N cadem ratione . Quo- 
niam fit AC ss rf. A M — a,-. M N =7. Erit jam 
jy = tf.v. Qure illa c(l Parabola. Si Parabola fe- 
cundi generis: Inveniantur intcr A M , & MN dux 
medic proportionales ; quod fi MN fit prima earuni 
erit N in Cubica Parabola prloris fpcciei ; Si !vero 
fit fecunda ex duabus ntediis proportionalibus ; erit 
pundium N in Cubica fccundx fpecici . Quoniami.rc- 
tenta eadem daioniinatione, enmt primo cafii con- 

tinue proportionales a, y. . x. Undcj^ ::zaax. 

Qoae prhna eft Cubica» Secundo cafii fient continiie 
proportionalcs a. . y* Undceritj3 ss<xx*- 

Quae eil fecunda Parabola Cubica • £a- 
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Eadem ratione (i Paraboiae dercrtbends (int ter- 

til gcncris, invenicndae funt trcs mcdisB proportiona- 
Ics inrer AC, & AM. Et fi MN fit prima harum 
trium, erit punAuni N in quadrado — quadratica^ ' 
prima ; nam tnni emnt in contmna proportione quan- 

titatcs, a» jr^. y^, x, Undcj^ ^ x, Qiiac 

efk prima quadrato «i— qttadratka. Si v«r6tpfa MN 

fuerit fccunda trium mediaruni proportionalium ; 
erit pun<5iuni N in ea Parabola tcrtii gciicris , quse 
per cxtra^ioncm radicis deprimitur ad Apollonia- 
nam* Etenim, ob proprietatem progreflion» Ccomc 
tricae bene Gcometrls notam , quia cxtrcmae AC, 
A M co cafu xqualitcr dillant ab ipfa M N , crit 

tiim uti <i ad 7 , ita y ad x; idcircoque =2 ax, 
Dcnique fi eadem M N fuerit tertia trium mediarum 
proportionaliiim ; quia tum habetur continua pro- 

portiotf* jF^ • • jr> prodibicjr^ ^ax^ f Pa- 

XX X 

yabolae quadrato — quadraticx alterius fpcciei squa- 
tio. 

Sint nnnc dercribtndx infinitae Ellipfcs. Slt AB C 
latus ipfarum tranfverfum, & AC latus re<5^um fu- * 
pra A B ad aiigulum cxoptatuni abfciflarum. Modo 
jungatur BG; & accepra- In AB ab(Hfil quavif 
AM , ducatur ex M re^la MO parallela AC, atque 
ocrurrcns in O re«ftx BC . Dcin inter MO , & ab- 
fcillam A M inveniantur tot mediae proportionalcs 9 
quot indicat Ellipfis defcribenda. Ac tnm , haud 
fecus ac in Parabofis, adpliceniur omnes hae mediae 
pxopoctloyiules ordioe ipii abrdEie .AM* Prcfc^qt 

L ' extic- 



' ni 

cxtrcmit.ites eaitim dabvnr pttni5):a> ^us enint in (in- 
gttlis rpcc''d>ii& eius generis ;. etim bic efisiOi fpeciQ 
«ar cooapcchendantur, qus cxtvaAiMiendlciiaiadaitM 
infeiioiis gcneris depriDninrur. 

^lMDipofito iatere redo AC ss Utere traiv 
fyetC» Af^tsb; 6t ab&rrsi AM dia» »; onliiMti 
vcr6 MN di(5la. y ; crit rctiqua porrio B^?n"=t— x» 
Undcjcum invenienda Ht una niedia prGportionalis 
juxta hanc methodum Intcr MO,&AM»& Ot 
caTp/a MNil^ciw»pv€yptef ffmilia, iriaBgpiittdO^SAC 
§t MO ss ; cric pvofoilc» «•^4ae«.^:sj»ii^ 

Qi}^ Jf* S= «^xf — vx ► Quae- cfl piiinat Etlipfis 

squatio» Si vcro' dcfcribendje- fint ElHpfe (ecundi 
generii» krveniantur intcr M0 9.dt MN dux-medi» 
proportionales . SI M NT fiicrir caruBi' prima» crif 
puiKtuia N. \a. Ellipii Cubica priori; fpccici; nanut^ 
tum prepertl(H»res. enint qnantitaces quatuor , 

a:^ax» y ». y y idcicco «it ji^ =; aax^ 

. - . 

k 

ST vera M N (ir fccvrntfa ex duabu? mcdHs proporrro-, 
nalibust idcmi punfhim N in erir in EHipfi CubicJk-. 
aftcrius fpcciej ; nam eo caib enint continiir propoi^ 
tfoqal^ jr. yy > «r*. Kqfiatw» pre^ 

•Muur td EUiirfMni C»&icaBfc altarfu^ (fte^ci S9 
mm-M^ Mt^ » iB t vtw. IBipftat nigra^aar 1» Of* 

ii» culoa. * 
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culos rfifinitos, fi an^lo B AC refto, ponator latus 
reftum AC aequale tranfverro AB. Nani rum crit 
= BMi i& rc6tx proportionales uiedi^e intcr 
MOj & AM ecdeai «mntf <]tne tnedije proportio- 
nalcs inter portioncs BM, & A M. Er pur>6>um^ 

N crit in Circulo primi generis, fi uti in Ellipfi, pcf- { 
pendicularis MN fit media iater portiones BM, AM; 
ctcnimitiiAii A B s AM Vt te* UN «dC 

.fiM 5= ./ — v. Hinc 4— X-. y: x. Et 7* <r,Y — xv» 

Qul brimus eft Circuius* Quod ii normatis MK pri» ' 
atift ftt er duabns mediis cfidis inter BM» AMj ^ 
erit K in Circulo Cubico prioTis fpeciei » Quod fi 

fueri^ fecunda , erit in Cubico Circillo iboillKic 1 
ciei. £t ira de leliquis Circulis* - . ] 

i <PropoiitiifaT <d«nique deffcriUliibe Infiiilt» Hy- j 
Aerboke* Sit AB iatns tranfvicrfiini ; A AC rc^nm, 

leu parafHercr fapra A B i»i angfilo optato ordina- i 
<ani<ni fupra abfciflas» Jtiogatur fiCk £t in AB pto^T?' > 
Mlt verfte' A acdpiatwr tjmvH AM<. Ex M mffem ^ ^5«3 V * ( 

MO parailela A C convcniens ciim B C ih O, 

Mxxk) inveniantiir inrer M O , & A M tot mcdite l i 

nroportionalesf qtrat indicat geinis hyperbolartim 4e> - * ^ I 

MribendarBni* NiiniRnu una imdiA) ii ^cfcr»ben<taM 

l?t hyperbolcs commimis. Nam tom» di^iis AG :=:a, 

^ fi iw A M, X. M N ondinoca s jr ; crit profeAo % 

• • • . ■ * • < V 

WN irtn iBcflb|tt tfp Oci to i ft friiite>MOt AM; 

T ~ ' 

tm Vttlgarl^ cft hyperlx>I« « Deta duae medis inter 
O9 & AM invcniendae fum^ iqvanun» iiprima^ 
N»crit N 1d hvpeibolft CDbka prioris fptcieii 
B l«ko ftcuiHiaf cnc N in hypctbola Oibica fecniids 

L z ipccici. 
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fpeciei. Eteoiai proporrio priroo. cafu erit cootinua» 
M^-t^ax^ j> Sccundo vcro cafu propor- 

tio condnua erit a-*-»xt yy* jr, x. Et inde pri- 

mo cafu prodibit liyperboles Cubica prifin yl a dMk 
^iaaxx <7J v" . lo lecttndo veio calii 



dibit hvperbolcs Cubica fecunda jf^ s«xx-4>tfx3 • 

i * Et ita dc reliquis. b 

Inventio harum roediarum proportjonaiiunL. 
'I \ comparatur quideni line Curva <|u«(ita, quara per 

r .eas foflimus defcribi. Nam duae mediae proporrionaie% 

f qu« defcribunt Cubicas, fcu Curvas reciiiidi generis » 

. vel Lineas tertii ordinis, obtinentur probe pcr inter- 
ftAionein doanini Curvarum primi generis: dr fupra 
id effcflum fuit pag. ^9. & 60. Atquc tre« meoic 
proporrionales, quae defcribunt Curvas tertii gene- 
riS) inveniuntur quidem per interfedtibnem duanim 
Curvamm recnndi generiSiv Quod exptnratiilimum eft 
pcr recentes Geometriat analvticas nierhodos ; & ira 
de reliqnis. Iteni jam tradidimus rationcro dcfcri- 
bendi InCono infinitas lia< Cutvas. Ev^in-Conode* 
lcripnr prcliebunt medlas quxfitasf quK adhiberi do. 
beiit in defcriptioncm CurvK Geometricain io plano^ ^ 
dc qua modo agimus . 

Modns* nunc a nobis pnrbebitur deftribendi lio> , 
ittfmodi Curvas infinitas organice ; qui firoplicior vl^ 
dttur anteccdcntibus, gcneraiis quidem ^ ad pnb> 

.xim facik accomodacuc » 

» . '.. • 

Slt 



■ 



Sir Regtila quaedani rcAa AB, quar erit diame- 
tcr* fcu linea abfciflaruiti omnium Parabolarum. In- 

fifhr AC in aii^ulo ordinarim pofirarum quoH- 
bct. Nunc fint Parabols rclatx ad onines priores 
fpecies omnium ^enenim ; ideft Parabol» , m qui* 
bu5 potcftas abfcilHe eft rcmper fimplex , fcu uti 
dicuntcam, I.jncaris. A^arur pcr C alia re6^a rc- 
gula CD parallcla AB. Modo portioncs linea: AC 
relationem habentcs cura portionibus acceptis in^ 
C D detcrm'nabunt Curvse naruram . Etcnim , fi ab- 
fclndatur in CD portio CF scaualis abfciirx altcri 

r>rcioni AF in AC; junAis filo aliouo punAis A> 
; dc ex £ duAa linea E G parallcta A occur. 
rente cum AF in N; erit pun^tum N in Parapola 
primi generis • Quod fi regula > feu filun) A F ita..» 
lemper circa A irrdtetur infiften^ fupra C D , ut eo- 
dem tcmpore, commoti £G (ibi parallc'a, fcu paraU 
lela A B, fiant femper portiones Al , CF sequalcs; 
crit dida Parabola pcr banc continuationem de- 
icripta« Atque ejufniodi delcriptio or};aoica femper 
in iniequentiDus retineatur}. Nam fit ACsza^ AMs 
EN = X. MN = AE =r 7 = CF. Sunt ver6 f\- 
milia triangula A E N , A C F . Igitur erit^ 

Sivc — tx. Quae eft dida Parabola. 

Sed fit eadem C F tcrtia proportionalis in or- 
dine duaruro A C » A £ • £rit ca s ^f^. Igitur pro^ 

pCer limilia diAa triaogala» quia x:: jjj 

liabebitnr ,7^ =: a^^x, Quae ef? ParaboTa Cnbica.* 
prioris fpecici. Quodfi eadem CF ftatuatur quarta_. 
proportionalis in ordinc duaxum AC; A£j erit CF 

qttiden 
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uti fupra; j4:xi(^x. Qux cfl Par;^bolii quadra- 

to — quadratlca prtori? ffic-citi ; afqiie ifa Hefnctps;fi 
Cl* liatuatur quinta , fcNta , feptiina fic inftnit% 
proportionalis in ordine Ihieartiai AC; A£; pM^ 
Auni N erit femper iii otnntbM pfifiiis l|>iedebtt> afk»- 
iDtti j^cnerum Parabolaruul. 

Quodfi fpccies pDftTcniat PataboUrum fint ^e- 
fcribendae onnitam eeneroi» « in ^uibas potdfh^ no* 
abfcnfx, Ced lareftt rmi «ft rrnean^; ^nt in reAi» 
C D , & A C quamtumvts produiJ^a ^Orr5on<?s C F> 
A ita ut A £ (it arqiiaits Ct ; &: fiant <|uie fu^ 
rtt) duftt %G parallefl AB; erit puiiaifih^ ita^ 
rarabota primi gervetif ; 6 ver6 A E ^ fttcrit tertijL> 
ttroporrronalis poft larus rcftutn AC, & portionerti 
CF, erit N in Cubica altcrius fpccki: li ftierft A E 
quarta proportkMiaKt pbft ACi Or <?r; tericN 
Parabola quadrato ^ qiiiuhattcji a?tetius fpeeleU 
Jt ita dc reliqiiis Parabolis p<oftremanrtn fpccicron} . 
'Si A£ futrit quinta, itrxta, {eptima ptOpoitionaiit» 
poft A Cf CF, EmAw^ clRrflis ocnnibiit- titf fupra ; 
& retenti cadem denominationc ; cum fimilia Hnt 
triangula A CF, AE N ; crit primo cafu >• ic :'■ a.y. 
t^uare ; fccundo cafu ; -^ia habebitdrtuift 

media proportiOQaJis'' Inter AC, & AE sa 

Va y ; fiet 7. x:: t. Va y . Et idcirco z:iiixx\ 
Parabola Cubica alterius fbectd^ terno cafui^qui* 
•CF crit prtor diuariim «neaiarani proportioaaliuiaM 

iirittt AC» & AE; idcirooqiu S3 V^My , fietpio- 

portio 
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foctfof^ 9ift : m V«:^#5«> £fl S' * • Qiiieaft 

■ 

tnu9bplt'<i^ a^fus fpcciei* 

D^l^fuc dciciilyende' (Inr P^rabqlx (pecieruQi' 
Intcrniedjaruni inter prfmas, & poftremas; cum-r 
bac ratione aliquo pa^o diverfa cft prpcedendwii *' 
Prim6 ponendae runf defcrlpfae Para^oia? primanjm^ 
i^ecieTunrr ac dein in ordtnc laeeris reAi A C f fi^^ 
taim J & cujuslibet ordtminr fp&nmr FkitbolanMa; 
Hivcniendae' funt pTopei«ioflali|rtmat<|i»lfl!k^r9t>nta^ 
fcxta atque ita deinceps » Hjc vcro ifTventar propor-' 
fionales adplicentur eldem abrciifs or4in» ^ & ist* 
ftunt ordfne fpecFef- omnc» aliasF iaterinefllias,.' Sic 
qiueratur tpcjelcs Jnfermedra priraa inter pnniaiyi & 
poflremam (peciem Parabolar quadrafo — quadraticsv 
Cubicse Parabolae non habenc fpecics intern)jsd;A& in- 
fer pffiiDanFr&' ppifreffiam fan» eminctarani Ete^Eft- 
pta ponarur Paia&ola qDadrato— -quadratica priorls' 
^pcciei Tf^ AattXK Sit ca' AND* cujus atfciira, r 
AMy & e>us<^ ordinat» MN« [gicur b;abccur um 
BofdfuiC^mcoiidin^ra M N juxci pai or e Bvniethodunx* 
has Curvas dcfcribcndi fupra cTpofirarH. N^ani M N" 
prior c^. cx tribus- nicdiis- pro{K}i;rionaiibus intci; U«; 
;us Kcfiuaap ACr ^ ab&iflam' AM^ decemiinaraniu 
^mT& notaiav Quare invcniatuc tcrtia' proporclona- 
lis \n ordine A C , 5f M N . Er Ht M O . Erit O ia 
Cjt^fv» «uifdrau:^ -7 ?a^ab«ii«»> intcripi^n 

euro iam fit jf^ =5. ^ • cft x jiara- cognifa 
^rgov fi^ pntms: IjUiefis- io£[i A CV ^ ordinatr 
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quadrato — quadritica rpeciel mediar, uti nuper dixi- 
mus ; d,i\k nac tcrtia propofCioiuii Xtf ilabcbicur 

4_, 4 

Sivc ss ** . Quai fpeci»'' irttermcdia. cft 

quxfita ; quacquc vcro reducenda eft ad z»^ s «.x i 
uti noii fcinel eft pftenfum. £t ita de retiquairuiD Pa» 
rabolaruoi intennediis Tpeciel^us» £t advcrte » effel/ 

4_ ^ 

inajorcni hic quani V4 x ^ Nam in no- 

ftro cafu X ( A M ) ieft /emper cadem qtiantitas • 

4 ' J_ 2 • I 

Sed Waaa cft « 4 . Bx Ma cft a Ergo 
illa major eft iftft-* - 

De Ellipflbu? , & de hyperbolis eodem mod« 
prganico dcfcribendis dicemus .• Et fit , ut in ante- 
ccdenti pro ipfarum latcre h-MtVerfcTitAa AB^pro 

f^l^^ilZ* latere rc(flo, feu parametro iinea re<^3 AC. Com^ 
plcaturque in EUipilbus parallciogrammum A D; 
A'!. cujus iatcra AC, CD producantur fi opus. In hy- 
perbolis verA; produAa AB in dire6tum versus A, 
agatur ei para!le!a ex C pun^^o linea CD. Et, (iqui- 
quidcm ere EHipfcs , five hyperbolac fint defcribend», 
quz ad prinias fpecie» rcfirrwntur r ratio A F abfcii^ 
ue in A C ad C F Aimptam in C D determinablt 
GQrvz fpeciem defcriptani. Siquidcm fi .-eqoales aft 
emnt, jundis AF, fi£ ; puni5tum interfceljonis ea- 
XUm N erit in Ellipfi, vel hyperbola primi generis; 
& ita de ^rcliquis punc^is. Nam duAa ex N punAo 

/ ordinatim pobta N M r Teu paralleU dtia4 N M 

iplt 
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ipfi A C ; fi fint AC t= , AB =: abfciffsi AM 
= & ordinara MN = jr ; quare c(t AMs:^-^ 

in Ellipfi ; Si zi h -+ x in hvperbole ; rep<rr:etur , 
propter finjjlia triangula BMN, BAF) ipfa A£ 
b j ss CM- Igitur, cum fimilia quoqub fint 

trianguia NM A , ACF ; fict jr.' x : : a, ' hy , 

Cc conicqucut^ habebimus aBquationem axzz byy • , 

Sive j j » Mk^^ aitx , Qujb pr.in» cft Ellipfis, vcl • 

"ITT" , • • •• 

hypcrbotcs Apolloniana Scd fi portib C F fuerit 

tertia proporUonalis in ofdin^ lateris redi AC^^^ 

portionis AE; invenietur ipfii CF ss ^^jy V 

lclcircoque, piropter candem proporlioncni , quae ori- 
tnr-eK fimilitudine triang. NM A, ACF; erit, fa- 
multiplicatione mediorum, & cxtremoruyn , inftitu-^ 

taque gqu a tjone ; y snaMx ^zaMXif^t*»^ > 

b bb 

quasf cft EUipfis, vet hypferboles Cubica prioris fpcr- 
c{ei«£t (i eadfifli portio C F fuerit quarta proportio. 
luiUs ih ordine eatuntdein ACf A £; eadeni rario. 
oe demonftrabitur punf^um N cffe in Ellipfi, vel hy- 
pcrbole quadrato «— quadratica prioris fpcciei ; 

' ii ~ 

A^que ita dcinccps* . . > 

V. M Coo» 
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Cbncrana ratione, (Iquidcnrr effw^is omnibii» 
oti antea» fuorit jam iceriim portio A E acquaiis CF; 
deftribatur ftnpcr prinir Eilipfisv» vd hvperbolcs 
ApoIIoniana ; fcd vexo (i AE fueric tertia proporrio*. 
nalis in ord ne AC lateris refti , & port)oni& CF - 
crit punaum N in Cubica ElUpfi , vcl hyperbolcj^ 
altcrius, feu lecond» rpedei .. £ritqDc.m.poArcaiis 
onmibus rpeciebu5; , (i A E fucrifc in ordinc latcrit 
refti AC, & portionis CF tertia, quarta , quinta y 
fexta proportionalis ; & ita deinccps , Qaandoqui*. 
dcm >. retentis iifdem indiciis ; fiet quoque BM a 
^f^tfm. It. A.£c*.. pi!Optee finutiA.cn9i^lft:B-MN»( 

BAE> ^it qnoque rs. Igitur.in caTB cqoali» 
ttiitit ACji CF» erit BF =3 ^ Sed iimilia fuot 
tnaosila M AN>. CF A crgp x a . b y ^ 
36:>«S3 i^.yjr. Sivc jj =s iix'* axx. Quieft 



Sliipfi»^ <ivc byp«Mek:pr;ma> /Ipolkmiana . Scd /r 
Afi fucfio tortia> pmpeqrtionaiiB in>oirdlilie> AC> & CF;. 
quia tuiiii C F 6et / q uig^ ro cdlat laBwpiiyCv dt AMt. 

Ipf0^c^9tofii»>k^ r^ ^ j^;^ . aitjl i|i^^ ^eaadtau' 

fifflilltmffncm triangilornm cxmtffkm in tcrmi* 
iii&9^1eii iMBeti»qttaotIutnD».& iafta «qnationc^ 
piodaAI nedioniai aim jirniliiflB wtiiiiMiiimL ^ 
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Ellipfis, fwc hypcrboles Cubica alterius rpociei* Erit 
autcnt £IIi,pns« leu hyperbojcs quadrato quadra* 
tica aherius (peciei; fi ftattuitiir quarca ^ropor'. 
tionalis in ordinc catumdeiiiinct lioaruin AC^CFfi 
Nani crittttni Cf t-qnippe priiDii cx <lualNit ijtecUis 

- - - . -5_ 

proportionalibus intcr ~AC>^ A£> cs 'XT^a^y • 



£t inde ,per modo diAa ; fiet quoflttc a x ss 

■ ' V * '. . ' 



V 

quadrato — qnadratica Ellipfis, feu llj f pcillui C i^ alte» 
rius fpecici. Et ita dc rcliqBts . ■ . - " 
Quod fi defcrif»» e«|K»lc«nnir 9itc''etden 

tbodo EHipfes, !k hvperfiols rpetieruflfi Intcrmedhi- * ' ^ 

sum • Tuni ponantut primo defcript» EHipfcs, fcu 

hyperbolx primarum fpecicrum . Dcin fumatur iineft 

ieR»9 quc iit quarta proportionalts Inr ordine*!ate> 

ri8 tranfverfi , lateris ic^i , & qurdcm latcrrs tran- 

firerfi abfcifsa aliqua imminQti in Ellipfibus , fed auftl 

io^^lVfpCrbotis ; ac poMiac tiiveniantur in ordinc hu« ^ 
Hifce re«« .lin«c, & ordinatR EHipfis, wA kypa^ * , 
boli?, qu^ordmata illi convcnlt abfcilfie, proportio- . * . 1 

nalcs ccrca, quarta, & ita deincepsi & erh uaani, % 
qflod mMnofaatar. ItiHfi pofcltiir fpecies intermedit 
priMatBllipfi», vel hyperboUe quadrato— quadrati. 
CB^ cft quvta pioportionalit didA io ordioe iatcrif 

M z trao- 
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.tranfverfrt .Iateris rcAi , & ejufHcm lateris tranfverfi 
inubiDtititVcl adavAiabrcifs^» sjr^'?^»' pro Elli- | 



pHbus, & hyperbolis • Modo , (1 efficiatar utt 
nipc quantitas ad radicem quadrato — quadra> 
ttm ordlnatae Ellipfis « vel hyperbotis quadra- 
to qnadratiae prioris fpedci ». qme cft 



«3 X ^ % 4^>fy |_*^«^« 4^ jr^ iiti 



fupra ; iu hzc eadcm radix auadrato— quadratlca^ 
ad quartam, quaedicatur x,; oc efFbrmetur poftrema-» 
Kquatio, invenietur fpectes intermedia ElUpfi«, vet 
hvpcrbolis quziTta ; quae tamcn ad communem Elli- 
pfim» vei hyperbolem reducctur: & ita de reiiquis» 
Ct* F. O* 

Dc Circulls vcrp tnfinitis hac rationc dcrcriben>* 
dis nil cft adiicicndum. Nam, qu« dc F.llipfibus di- 

funt» locuo) ^in Circulis habent onini cx parte ; 
inod6 tatus jireAttm. ex^tfct latus tiaQfverfttm« 
angttlos fttb ipfis ooDprchenfttS» Ijhi ordinAtamnu 
fit reAus. 

?to(c£iqf uti ccrnitur, hxc. via modo tradita.» 
deiGsibcndi..Curvas hafce aliud non expofeit « quioL* 

progrcflionem proportionis Geometricae , cujus duo 
pr oris tcriQin^ innotcfcunc ; ^quo nil faciiius» atquc^ 
Jjmplicius VTc^etur elfe in deoraetria • Quare bac par- 
te etiam, n<>n modo quia eft Mechanica defcrlptio» 
prarfcrenda jongc hxc c(\ rarioni priori eardemmcr 
Curyaj^. ^tcfcribendi : juxta quam mcdiae pcoportigna* 
le<y 4ion ^ogicuio QpQXmitMi proppitiQaMlnm» fiuit 
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CAPUT 



C A P U T V . 



De CiToide CXocIis , & Conchoide Nico- 
. . inedtis^' ac de ratione extendendi eas 
in tnfinkum. 

IN eyplicanda naturtConicanim Se(5^ionum, eanini- 
demque in infinitum proceffii oftcndcndo lon^io- 
fcs fortaiTe paullo fuimust quam ut operis ratio ex* 
polcefe vtfa foret. Et quidem tUaiiim omnlum Cur- 
varum non modo propriam naturani, & pracftantlo- 
res proprietatcs expoiitione coniplexi fumus ; vcrura^ 
etiam generationcm earum ex Coni ScAionibus ; tiini 
Ceonictricain in plano defcriptioncm, atqoe aliam.. 
dcrcriptionem crgaricam miniftravinius : nonnullaquc 
problemata confecimus ad iprafmct Scciioncs Conicas 
ipe^^antia non infim» nots* ProfeAo cum de feftiOi; 
nibas Gonicis in Geometria agitur ; de magna rc^ 
agitur . Tuni quia Mathematica inventa, Sc Theo- 

temata, & problcmata multam partcm in illis, vc- 
Dti in fundamento» ac fulciroine infiftunt ; & difcipliiue 
cetcrae Mathematicae illis cgcnt, ex illis profliiunt » 
in illis innituntur; quun> etiam quoniam nova promota 
Geomctria, novxque illius methodi Invcnicndi piu- 
rimdm in ScAionibus Conicis, & ob SeAiones etiam 
Conicas procul dubio valent. Scd aliaruni Curvarum 
brevior» conilriAiorque erit pcrtraAatio. £tenim_.y 
etfi Conicas ScAione» or longe numero fuperenc^ 
'atque 9 ctfi ntillan cac iis cogmtn ^gnan pnttetft^ 
Dobis animus fit, ac propofitom ; tanicn in carum,, 
natura» & proprietatibus profequendis tanta non^ 
v|«ietuf Bobii difliertatioiie opos efle» qoanta Hi Se- 
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Aioilbdt Gbiilc» exponcnais «ii pr#reAo»tficiiti dlxU 
inuS) dcbebanius. 

Prinio loco obvix nobis fiunt Ciflbides Diocli«;, 
A: Conchoidcs Nicomedis . Ihraqwe Curva k fuis 
au^oribus eum in fincm cvcr°itaca fuit, uc niagno 
apud Vctcres ^TroMematc dc d\iat»us mcdiis propbr- 
tionalibus inveaien<tis ficri poUeC ifatis • Nani « licet 
idipfani problema a Vetertbus iblutum bene fuerit » 
uti inferiiis oftendemus, per Conicas Corvas niutu6 
rntcrrcAas , tamen, qui.-! tunc tcmporis va!dcopcr«- 
' fijm judicabacur> quod initto preefati funius, Coni So- 
f^ionesin plano (Klcribere^-eam^folotionenifiontcafitf 
feccrunt Vetcrcs ipfi , ut ad alias (blutiowcs e*co?IW 
tandas , inque vulgus cdend.TS anrn>uni non adpli» 
cucrint. Picriquc iuoruni probiematis conftrujf^ionera 
inftrumentis tantthn peffectrrunt ; ut •pnfxim (bltt» 
tio facilius duceretur: cujurTnodi fuere conftraftiones 
Eratofthcnis, Heronis, Philonis. Qurdani vcr6 , at 
rcs Geometrico modo magis perageretor «( -qua <iO 
cauiTa equidem ignoro: quid 'enim niaigis Geometil^ 
cum, ideft quod quantit.itcn) , five cvrenfion^m con- 
tineat, quam Mcchanica operatio; niodo Geometriae 
kgibut adftrifta ? ) Gorvas ntias HMcogitarant atf <id 
operis piane accomodatas. Que certe faciie defcri* 
buntur , dlr idcirco vldcnfur tacilius conficere pro- 
blema* Hanc viam prae aiiis Dioclcs, 6c Nicomedes 
tenuere; quando lHeCKTdidemt •Ooodioidcm 4llo 
COmmenti runt. 

Ciflbidis generatio rn hunc modum eli intelli- 
»44^^"^^* Exponatur Orculus quiirbet ABC D, cajus 
centrum E: & in INo 'fe mutoo nomialrter *4ec0llft' 
AC, BD. Tuni fi verfcx Curvje d<*fi:rJbcndac ftatua- 
tur pundum A , abfcindantur ex qaadrantihiK B A 
BC Ofevii diMtqacvis portficMWs^M^ialesfiF, fiG; 
dt«iciiati FH 4pfi -U 'pmntfldft-i^ua^que rttA 

AG', 
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AG ; harc recab!»in pun^ NfeAav FH» Ht erir ptm» 
Auni N in Curva quaefTra . Si modo abfcindantar 
aiiae dux portiones y & eadem fizM i exiftet etiam^ 
aliud punAum N iii Corv» eadem ; itaque conci» 
nuatiooe procedatur. Er defcribetur Curva A N N 
qiMiveropertranfiens vi defcriptionis pcr pu nc^fiim B po- 
teutinfra i^Gontinuari^li ident dem erigantur parallelx 
ip& F H- e» punAis G icA» G N e» iilia parte> Gl ; 
cc lincae A G ducanr-jr, non ad G pun^f^a, fcd ad F ; 
fcu jungantur AF. Nam hie ipfae AF prociutflse pra^ 
bcbunt pun^a N Curvae continuata:; haecque Curva 
eft, quar Cij^ftidcf vtttgo diA» a GntcO' vocabulo y 
hpderse nimirum fpcciem gcrens, diim-lito Cireulo 
adhcret » Diodi tribuitur invcntori • 

dflbides talis eft natune ; «t fumpto- in crream- 
ferentia Circiili genitoris pun^o quovis F , duAaque 
!• H dJainetro AC perpcndiculari, & fccante Cinoi- 
dero in punAo Ny Hut fcaipcr continue proportiona— 
les foAtr line» CH> FH, AM, NH. Denionftra> 
tur. Du(5la per punflum N refti ANG, qux in G 
occurrat peripherix Circuli Gaiitori?, iqualcs fiunt 
accus- fi^ f BiG , idcircoque, duAa rcda Gl ipn BD 
{MHnilll(ft9aiqQal0 erunt quoque portiones EH, EI* 
At vero propter fimilla trianguli AGI, ANH, crt 
A I ad C Ivfive £ H uti A H , ad N H. Igitur erit 
qiioque CH* FH :: A.H. NH.« Sed propter Cir- 
cnluro; CH. FH :: FH. AH. Igitur ex aequa.^ 
ratione; FH, AH : .- AH. N H . C^^iare quatuor 
coQtinuse proportionales eront CH» F H> AH, NH . 

Hioe tole fliit DliDcll inter datas doas icAas 
lineas bioas medias proporticmal6s invenirc. Quippe 
fi. P, & G fint duar rcifta lihese datae, intcr quas. 
oporteat duas alias roedias proportionales invoitre^:. 
dpMptft liit.CBi»i.ANBfficiebaenr. Itrad G ita 
CH» Jidt EXj dn^qnir uSA 6JLNi»« qwroccurreu, 

xct 
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ret Curvae,A BN in pundo deroittebat per pun- 
Aiim N ad dlanietrum Circuli Gcnitoris A C pcr> 
pcndicularem F N H ; atquc ade6 per ipfius Curvs 
ANB naruram, habcbat inter CH, & N H, duas niedias 
proportionalc jbH, AH; cum intcrim CH prinuLd» 
«(Tet ad NH ulttmam» ut CE, a<f EK ; (ive etiam 
ut P prima zd G ultimam ex datis. Unde nil aliud 
ipfi fupererat; quim ut faceret primd ut CP , ad 
l-H^ ita P, ad quartam, qus Cit di(f)a £t fccun- 
d6 ut FH« ad AH, ita Q.» «d R* Nam quemad- 
moduni crant continux proportionales, quatuor re- 

lincx CH, 1-H, AH,NH;ita criam conrinuac 
erunt proportionalesquatuor magnitudines, P,Q^, R,G. 

Hinc eciam j ft ex punflo A crlgatur rc^ta A L 
ipfi AC pcrpendicularis , & piinfta Curvae ANB 
rcfcrri dcbeanc ad punAa rc^x lincs AL pcr demill> 
ias pcrpcndiculares N M ; haud diificile erit «qua^ 
tiooem invenire, qux cjurniodi relationcm nobisAib 
oculos ponat. N.tni fi ponatur diametcr AC rr « , 
abfcirsa AM =: x, & ordinata M N.=r jr; propter 
parallclogrammuffl A N » erit etiam N H rs x ; & * 
A Hs jiw Unde, cum fic leHqua poirtio CH=: a^i' 

& per Greuli natuiS inveniatur ic^a FH ss ^atjtrXf > 

ob GODtiQtt6 proporti onale» C H» FH» A.H»: N H . 

crit ac ii — jr ad V«j— >jj » tta j» ad Siv«^. 

cCiam Ut aa^—iay-t- y y ad ay — -yj, ita •yy, 
ad XX» Scd aa-^iaj^yy eft ad « j— j.>, ut j, 
ad jr; quare erit ut a^—j ad ita jj, ad xx 
propoereaqae^ ftAi mediorum » 6c extreoiorum mu* 

Coa multiplicatione, habebitur S3 itieac^^yxx pto . 
«quationc quarfita ad Cilfoidem . 

£x hac xquationc iiquct naturam Ciifoidis hanc 
cfiTci uc Cubus,cujusvis orduiatse MN d^ficiat a So- • 

lido» > 
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lido, qtior! fit cx re6\2 conftaiiti AC ii» qoadraruiii_, 
abfciflrt A M» Solido aiio, quod fit cx codcin ab- 
fciilx AMqiiadraco, in ipfam ordinatani MNj unde 
facile nob s erit alias Curvas tineas ad ipfius nmili* 

todinem in infiniruni cffingere; fcilicct, fi facianjus, ut 
non n-KHio Cu^u?, fed qujevis alia fuperior cujufvis 
ordinatx poteUas dcHctat a produ(^o homogenco^ 
quod fit ex aliqua rcAa linea conflante, parametro 
dfinct'p«; nominando, in porenarcnT reliqiiani abfcii- 
fx corrcfpondcntis, produ<Ro alio homogeneo, quod 
Ht ex eadem abfc iia? poteftate in ipfam ordinatam . 
Atque, eadcm rctcnta dcnoniinatione , fi porr6 dica- 
tur w index potcftatis , ad quam afcendit abfcilVa j 
pofcrunt hx omncs Cilfoidcs liac unica acquatione./ 

generali dcfiniri i J»*"^ 'ss ^ix^ — j > dummo- 

d6 non fupprnntur w; i ; quo cafu a^quatio cva- 
dct 7J J= tf A — jf jf i lccus ad hvpcrtolcm intcr a- 
fyniptotos* Aliis nuiiieris indicante poteftate m (enipet 
cr:t CiflcideS) fcu fpectes Ciffoidls • 

Vcrnmramen, ur nicthrr.us conftans, & gcne- 
raiis ^atcatur cn ncs h^ifcc Cillcidcs defcribendi or- 
gaoic^ fimili ntcdo » quo fuptriori capite Conicas 
omnes Cc^ oncs in irfinitum ("cfcripsimus ; afluniatur 
rtfla AB pro danctro, fivc linea abfcilfaruni , Sc 
rcda jni gnjtudinc data A C pro Parametro ipfarum ; 
quc contineant anplum CAB» squaleoieiy quem^ 
ordlnaTx cum aVfciO^s debcnt cmftitucrc. Nain , ta- 
ntetfi in Cil]bide D oclts ordinatae ad angulos rc<f)os 
liils abfciffis fint app'icatae, nihtl tamem vctat, (^uo- 
minus eas in quovis alio angulo.adplicatas condde- 
remus . Tum per punflum C ducatur rcfla CD ipfi 
A M paralicia , in qua fumpti portione quavis , C E j , 
ablcindatur ex A B portto altera A F ; junganturque 
ReAs^ fett ReguUe AE> CF, quc nuitnd Ce (ecent in 

N pun- 



1 



9« 

unAo N i erir boc pun^um N rn CiiToriic Uiocti!:* 
ve in prtma CUfbfde ; fiquidcsn porcro A F flicnr 
qiiarta proportionalis iii ordine pjrametri ACt & 
portionis CE; crit vcro in fecurda Citlbide; li ca- 
cicm portio Ai fuer.t quinta propoitiondlis in or- 
dine cftriindcm Rneamm AC» AE; atqiie ira dnnceps • 
Continuata vcr6 intcric^o N pcr dcferniinatuni-, 
motum Rcgttiaruca A£> Lk pra;bcbit Curvamgcne- 
latam » 

Ducatur cniiD ad punAum NceAa M N ip(t AC 
parallela, & ex pun«o N duc tur refta NO sequi- 
<liitaii& diajoctro AE, ponaturque paramcter AC =5 
s ; abfciiTa AM » five ON zzx ;& ordinata M N» Ove 
AO^y ; eritque portio altcra CO:z:<i — -y: & propcer 
fimilitudinem trianguJ, AON, ACK ; invcnietur 
deni^ue CE si ax ^ Undc fi portio AF fuerit 

prim6 qmrta proportionalis !» ordtne pafametr? AC^ 

A: portionis C£ ^ ccic AF ax^ ; & proptcrei > 

quia propterfTmiirtudmem- trianguu CONr CAF; 
CQ cft adON» tit CA> ad AF». erit ut 

«tf 4r» Hft « ad 4> 3f ^ ; pfoiiideque cant £x ss 

a a -^ayx^ ; ^ dxx^yxx; quv eH 

«qMtlo ad Ciflbidem Dioclis; (ive primam CiiToU 
dem . EtG porco eaden» portio. A F (ktuatur ^int» 
proportioMttif Ht oadine caimi d am r lineamnACsi 

CE, invcnictur ipfa A F =; ax^ ; adedq^ue cttm.fit 

3* 

nt 
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uc a — j ad in 4 _ad a ; crit j» s 

a a ~^4yx'^ fivc jr^ ^ax^ Jf*^ i qweft 

^-^* 

«quatio ad recundain Ciffoidem j atque ita iDctbo* 
m in }Qfin!tiini procedet* 

Ceterum hx Cillbitics non abs rc dicl poreront 
•liquo modo per analogiam aliquani Cilibides Eili- 
ptioe ; quandoquideni in iis poteftas ovdinafx deficit 
«. produ^ homogeneo« qnod fit ex paramctio in^ 
rcn-juam porcll.iteni abfciHic , produflo alio, quod 
fit cx eadciii porelidte abfcjlVx io ipfani ordinacam ; 
ejitque magis , qu6d altx Qflbides ad ipfannn fimili- 
tudinem ekcogirari poflunt, in quibus, cum poteftas 
ordinatae cycccfat produ^un) parametri in poteftatenn 
reliauam ablciflk, produ^o alio , quod fit cx eadcai 
abfciflie poteftate in ip(am ordinatamv non immcrito 
pcr aralogiam aliquani hyperbolicz Ciflbides dici cse 

qiMmnt«De(i£nanturaatemiisaliaeCifroldcsomne5liaC & 
nnica cquationc sencrali j siMx ^yx i vo> 
cando a parametrum, y ordinatam, & x ablcifliinu 

correfpondcntcui ; ponendoque ctiani litteram m , pro i 
cxponenrc potcftatis, ad quam afcendit abfcifla: 
& defcribentur eadem fierk ratione ac Qflbider 
Ellipricx . 

Nam fi re^la A B fit carum diameter , five linea 
abfciflarum, & AC paranietcr carumdeni, ducatur 
per puififtum C rcAa C D ipfi A B parallela ; & fum- 
pta in ea portione quavis CE, abfcindatur ex A B 
portio altcra minor Af : & pit>du6ti C A ufque in v^* 
O» ut fit AG ipfi CA «qualis, iungantiir iete>rlgil7, 
fktk SLtgiakt AE, GFy quz fibl matiA coiivciiiant hi ■ ' 

N 1 aliqiio 
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atiquo punAo N ; cum portio A F niinor ponatur 
C£; erit hoc pun^tum N !n prima Ciflbidc hvper- 
bolica, fi portio minor A F fuerit quarta proportio- 
iialis inVrdiue Paranietri A C, & portionis CE : 
erit vero in fccunda Ciiroidc hypcrbolica, fi eadcin 
portio AF fiierit quinta proportionalis in ordtnc^ 
carundem linearuni AC, CE, atque ira deinceps. 

DuAi fiquidcm ad pun^^^uni N re<!^a M N ipfi 
AC paralleia j crcdaque ex eodcm puntfto N retf^o^ 
NO9 diameiro AB xquidiftantii ponannir AC« five 
C A =: a i MNy (Ivc A O = ,7 ; & AM, five ON 
c: eritque tota G O = f-t-y : Sc proprer fimili- 
tudinem triangulorum AON9 ACE, invcnietur 
A £ s ax . Unde , G fuerit primd portio AF qoK» 

y 

ta proportionalis in ordine parametri AC* dc por- 
tionit C£» erit AF s: mx^ i & propterea » quia^ 

yyy 

propter trian^ula fimilia GON, GAFjcftGO, 
ad O N , ut G A , ad A F ; crit ut a-t-yt ad ita 

«1 ad ax^ ; proindequccrit rfx ^aax^ -t- ayx^ 

Sive — ax x-^y x x: qux eft xquatio ad pri- 
mam Cillbidem hyperbolicani . £t fi fuerit fecundd 
cadcm porttb AF qulnta proportionalis in ordino 

eammdcm ACy C £ ; Invcnictur ipfa A F a mx^ • 

adepquc>curo fit ut a^^y ad ita slA ax^ > 

■ • • ^4 

crit tfxs aax^ ^ayx^ jfivej^ ziax^ -^y^^i 

quae 
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qux e(l xquatio ad fccundam Ciilbideni hyperbo- 
iicam * Et ita de reliquis. ^ 

Atque h;ec de Cilfoidibus tant EllifyriciSt quini . 
hvperbolicis ad fimilitudinem Cillbidis Dioclis a rio- 
bis evcogitatis dixifle fufiiciant. Nunc ad Conchoi- 
dem Nicomedis gradnin Mmus, quae ejufmodl or- 
tom hatet» Exponatur re^la quxpiam O E; cui 
ad an^ulos reSo^ inclinctur re<5Ia altera A B , qxix 
protrahatur ufque ad aliquod pun^um C: fic e)( eo 
dttcantur versAs eandem partem D E pturcs reAc 
lineac CN « qua ipH D E occurrant in punctis L ; pjor 
& ex iis abfcindantur portiones LN fingulae AR ecnu- O 
les ^ erit Curva iinea ANN« quae tr:iniit pcr cxtr^'- 
ma earum linearum, ttU eadem Curva lineav quat a^ 
Nicomede excogitata Conchoides nominatur ; dice« 
turque ejus Polus punAum C, & Rcc;ula recra DE: 
proindeque talis Curvs ea erit natura , five pro- 
prletas pnecipua, ut (i a Polo ad ipfius paranie- 
truni plurcs rc&x linwe ducantur, noii quidcMn cac, 
ut in Circulo , fed ipfarum portioncs rt.?u!a , 6c 
Curva comprehenfse fibi invicem acquentur ; patct- 
que ex ipfa ^enefi « Regulam D E elTe afymprcton 
Curvae ANN: five, quod idcm cO , Curvani ip^^ani^ 
A N N nunquam polfe concurrcre cum Rcgula UE 
in aliquo punAo; licet ad ipfam continue appropin» 
quctur; cum femper intcr cas oblique inreriiciatur 
diAantia LN intcrva'Io principali AB xqualis. 

Hujus aiiae Curvae bencticio manifcilum 'cU»licri 
pofle» ut ex dato punAo ducatur ad datum angu- 
lum re^la linea , ita ut portio 9 quK inter anguli 
latera interiicitur aliam datam rectam lincam adi- Cjjy 
quec -f dummodo ipfum datum puiictum in dato an- ^ *^ 
gulo non exiftat. Nam (i £DN fiierit angulus da- 
tus, & C punctum extr4 iprum exiftensy ex quo 
duceoda iic lecu iinea qweuta ; demictatur cx pun- 

cto 



cto C recu CB ipfi D£ perpendknlaris, caque^ 
extendatnr nrque in A ; sit fic A B «Iteri dum le. 

ctae iincx aequalis. Jam porr6 ?olo quidcm C» Re- 
gula DE, & intervallo AB ricfcribatur linea Coa- 
choides AN , quae occurrcc i^ti DN in puncto N: 
A palameftiper natuno hufac Canrc^qtt6d«fi d»* 
catur ex puncto C ad panctom N recta CLN, por- 
tio ipfius LN , utroque anguli Utece coinpreheara » 
ipfi A B Ht squalit.- 

Demonftrarur atttcm Conchoides defcripta oc» 
currere rectae DN in puncto N. Nani hxc ci\ Con- 
choidis proprietas altera, qu6d rcilicet, (i recta quae- 
dam Unea interRegulani, &. Conchoidcm cadat» ea 
producta ab ipfa Conchoide (ecetur. Sutnamr enim 
in recra linea DN punctum quodvis K ; pcr ouotf 
agacur rccta PRQ^regula DE parailela : &. fiat » 
ttt B R ) ad B A 9 ita C R « ad qvartam proportiom* 
lemt qus inajor crit qui^m CR; iicuci BA major 
eft) qakm BR . Proindeque, Ci centro C, & intcr- 
vallo invcncz proporcionalis dcTcribatur Circulus ; 
hic rectam P Ct. nccefirio (ecabif in pttocco aliquo^ 

cum CR Hc oninium minima, qwx a puncto C 
ipfi PQ^ duci polfunt. Jara ver6, ducta rectA COQ^; 
CR erit ad CQ > Hve ad quartam proportioaalem^ 
iflventam, nt BR* ad OQ,; quare erlf» «x «qua ra- 
tione, ut BR ad BA ; ira BR ad OQ: atque ade6, 
cum aequaies flnt rcBx BA , O Q^, crit pun^^am Q^ 
in ipfa Conchoidc A N . Unde li parallcla P Q^ ipH 
Rcgular DE fecet Conchoideni in pun6)o Q^; moltd 
ma^is cam in puoAoaliqiio &cabic rcAft liatt DN 
obiiqua ipft DB. 

£x co autcm qu6d ope Coochoklit fieri poifiCii iit. 
ad datum anguluro ducatur at ponAo cictrii illttou 
dato reAa linea ; ita ut portio anguli latertbu^ coti» 
toDCa aiiam dacam ceftam iiiieam adrcuct ; facilt.^ 

fuit 



fdir Nicomedi inter datas daas rcfta; linea!; binas 
a!ia«; medias proportionales invcnire. Siiu crrcMiiiii^ 
CDf Dfi duc rc^ae linear dsUx', intcr qujs opor- 
tet duasatks medtis proportioaales litvanire» Conjun- 



C D iccecur bif^rlai» in pun^is ¥ y & G : tum jun« 
^ B F prodiicafar uiquc ade6 oocorrar re^x lincc 

CD pro(1a<Rs in punAo H : ercAa perpendicnlari 
CM, abfcindatur cx ea portio talis, ot juiK^a DMf 
iit hxc ipCi AFieciualis. Porr6, junda rcf^a H aeap* 
tur per ponAum D reRz' DE Ipfa HM- paralKu: 
& angulo exiftente E D N , ducarur ope Conchoi- 
des ikpunAo dato M rcSa linc-a M EN ; ita ut porrio 
£N atroquc latere anguli interccpia ipfani D M , 
live A F «dcqaet : ac deinoeps janela rtfta BN pro- 
ducatur ufque aded, ur occurrat rcfi.? A C , in pun* 
fio O: atquC) his oronibus pera<Si<;, jnter CDf & 
DB inventar enint duar niedix' proporrionals AO» 
D N. 

Qiion'am enim C D bifariam fccatur in punflo 
Cy &: ipfi in direAuoi adiicitur re^a DN> erii; 
sefiangufom CND9 ^ni cvm quadrato ex DG 
aequalc G N qoa^lrato» Qaarc, adpt^fito ccnimaid 
GM quadrato , crit rc6langulum CND una cuni_. 
qaadratis ex DGj & GM xqoale duobusGN»GM 

Siadiatis; ac proandif qoia DG, GM qaadnfft 
nt «qoalia quadrato ^ quod fitexDM; & GMf 
GN quadrata funt siqualia quadrato^ quod 6r ct 
M N ^ eric reAanEaluni C N D ana dua D M qua^ 
drat«> seqaate MN qoatfnito » Et quoiiiam A By five 
CD, efl ad DN, ut AO, ad BD , five AC; erit, 
invertendo, ut DN adCD, ita AC ad A O; fed 
CD eli ad duplam ipflus DH y uc A£ ad tpliurdu- 
ptem AC» Iglcvr» es aeqva ntione percutbando » crit 
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ut DN .Tii D H y ita A F ad A O. Jam ver6 prontrr 
parallcias DE, HMi DN, ci\ ad DH, ut EN 
ad EM ; quareerit, ex aequa rattone,tic AF ad AO, 
itu EN, ad ME: atque, componendo, ut AF, 
ad FO , ita EN, ad N M: f)onitur aurem AF ipfi 
£ N iequalis ; ieitur erit etiain F O xqualis ipli 
MN ; eritqne FO qaadratum aequafe Mn qaadra- 
to. Scd M N quadratum oftcnfuni eft arquale re^^an- 
gulo CND una cum DM quadrato ; & fO qua- 
dratuni ci\ xqualc rc(f^an;^uio CO A una cuin A F 
qaadrato ; cuni A C iit ifcdia bifariaro in pun^o F ; 
eique in dircf^um ad)e(5la re<5ta A O ; Ergo erit 
redangulum C N D una cuni DM quadrato airqua- 
le rccrangulo COA uni cum AF quadrato . Eft 
autem DM quadratum a;quale A F quadrato ; igitur 
erit cfiam rcdlangulum C N D arquale retf^angulo 
CO A ; & propterc^ crtt ut CO ad CN, ita DN, 
ad OA. Janvmo CO eft ad CN, ut DB, ad 
D N , & ut A O, ad A B : quarc fit ut D B , ad 
DN, ira DN, ad AO, & ita AO, ad AB, hvcCD; 
proindequc quatuor magnitudines DB, DN, AO, 
CD coitthiuc propoTtiooales erant-. -Q^. F. O. < 

Porro (i puncta ipfius Conchoidis rcferri de- 
bcant ad rcctani A B per dcmiflas pcrpcndiculares 
NM ; haut din.cilc erit ex ipfa Curvx natura xqua- 
tionem invenire, qus relationem hanc nobis olten-' 
dat . Nam, fi ponatur intcrvalluin ABc^, diftan- 
t;a CA Poli a Conchoidis verticc, rs c, abfcilia-. 
I A M =: X , & ordinata M N • = j ; erit C M =3 
^ ' & BM s a^x: eritiqac inruper«. prppter 

♦ » 

triaiig. rectang. CMN» CN =s jr-*. cV— h- x x : 

& per oiiturain OoBcholdis LNia Unde cum^ 

.• lit 
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6t iit CM «d CN, ita BM, ad LN , erit nt 

ad V-»- yj c€ ^ ztx xx^ ita m ^ x^ 

ad 4Li adeoqne terintfios omnes ^adrafldo, ut 
t9^> U X > l xxi ad jiY --K-c — 2 <• X- , ita 4a— •X49r 
^x ad a a & conrequcnter dividendo «t, cc — 
t f X X td jyjf ♦ ita « — z ^ix-^xx ad aox^xx. 
ynde fa^ ntttai exticnoraoi» ac ncdioraamalk 

fipticatione , invenletor a a jr 2 a yj x -1- jr> xx ss 

zacc x-^cc xx-^ ^a cxx ~¥ icx^ -*-24x^"^x^» 
oidiiiata' itntta regalas anis ledttodhir ad lianc aiit 

x^^ittx^ -+ ^acxx — tgttx-ha^ jf* 30; 

2fx^ cexx^iay^x 

yy>^>^ 

caque crit {rqaatio ad Concholdem quaefita • 

Ciim autcm zquatio cjufniodi Cit auquantum im- 
plicata; nec tam claram» ac diffinftam aobii ingerat . 
Conchoidis notionem ; fatiiis erit ejtts puf)^omni4j» 
ad unicum P( luni refcrre, & invcnirc «quationem , 
qiix exprimat iiobis rclationcm^ quae crit intcr rc6las 
cx Polo ad Conclioldcm dvAas , dk iplaram pottio» 
ncff quie Polo, &: Rcgula continenrur; ncmpe jn* 
ter rcrftas CN, & ipiarum portioncs CL. Nam fi 
jonatur CN = x, & CL = jr ; crit LN x— .j j 
aieleoqve cibm unaqoaeque Iplaram LN per n^turant* 
Conchoidif; fit aequalls intervallo A B; pofiti adhuc 
Afi n, invenietur aequatio 7 — x c= : quc fan^ 
fcmge iimpl cior cft antcccdcnte, & niagis apcrtam 
nobis rcddic Conchoidis naniiani, cum oporteat, 
Conchoidcm ANN talis elfe natur», ut differentia 
rc^arum CN, CL, quocumque CN pecciogat , da* 
ttm. ae^am lincam pcrpccu6 adxqact* 

O . Atqna 
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Atqiie huk a^q.iatiohj tnd^cndo facilc nobis ent 
Conchoides alias in inlinitum eftinoerc ; si facia- 
mus, iir non modo ditlcrcnCia ipfarun} linearuniL. 
CN ) CL, fed diiftfKnttai qnaruinlibet poteftatunu 
cArumdem linearuni homo«emr:m) poteftatem alteriiis 
datae refl.-r lincae adaequer . Er eadcm omnino reren- 
ta denominucionc ; fi porr6 dicatur m exponens po. 
tdfaitis« ad quant aicendune «e omm» rcAc Itneir; 
potetunt omnes illse in infinitum Conchoides hac 

unlca cqiiatione dcfignarl j x** ^ ss : 

quas definlendas fatis crit in tpfa arquatione vatorem 

exponenris m rubftitucre; quippe fi ponatur ni rr r; 
erit aequario illa x^—y qux primam Conchof- 

dcm defignat. Si vcroponarur w e= 2 i erit eadcm 
niae aequario xx-^yy a a \ quae fecaiidan Cbn- 
choldem denorar ; arque ira deinceps . 

Sed alcerius Conchordis mentionem fadam inve- 
nlo ; nempe vt omnta rcAangula , qux frunt ex por^ 
tionibus ref^arum a Polo ad Corvam duflarun», per 
regulam ahfciflis inrer fc finr aequale. Ita fi C fuerit 
Polus^ D£ re^ula,^ ANN Curva ; docaturquc^ 
ex Folo ad Cnrvani rcAa qase^» CLN re^ulae oc- 
currcns in pun(^o L; crit ipfius Curvac ANN pro- 
prieras, iit reflan^ulum, quod fit ex CL, in L N fit 
sequalc fcuiper re(^angulo cx C B, & B A ; unde po- 
fitis CL =:x« INs. jTy CB ss«» & BAear, erit 
arquatio pun^^a hujus Curvae ad Polum referens 

ti c. Q^idd n autem Curvae-aliae ad hujus fimilitudi- 
ncm in infinitum quaerantur; ear omnes continebunruc 

m hac arquatione generali \- j z:: a c ; nem- 

pc faciendo, ut produ^tum, quod fit ex duabus qui- 
busvis porcdatibiis ipfarum CL* LNaequale fit pro- 
du<5to, qucd fit ex aliis duabiis'homog^iicas potclta» 
libtts tcAarun Cfi fiA* De 



toi 

De CcncTioide Nicomecfrs, « Crfl^)<fe Dioclrt 

feraAuni cO . Invcnerunt has Curvas fcciwd) ^^cneris 
i -duS< re*: ad duas niedia<^ proportionalcs intcr da- 
tas duas rcf^as lincas prxbcndas, uti diximus. Scd 
manifeflum elt per inrcf firAibnem duarum Curvarum 
prinii gcneris id bcne confici ; quod Vcreie<; etiam.^ 
clfecerunt, veiuti indicavimus id pa^w 94. Et ctiam 
idcm prsftitinius pag. 58. & 59. Quare nihil hic 
adiicere aniplius juvat de (blutiohe hujus problema-' 
tis per jntcrfc^^ionem dicJ^am inventi five a Vete- 
ribusy (ive a Reccntioribus ; qui iljud & per inter- 
fe^^ionem ipfam diAam duarum Cttrvamm primi ge- 
neris conik':unt» 6c pcr crifeAjonem aliguli daci) & 
om^ibus aliis n odis, quibus aequationes trium di- 
mennonum cunliruuntur. Igi^ur nil neccfle erat , uc 
tiova evcogiraretur Curva ad duas medias proportio» 
nales inter duas datas reAas iineas adinveniendas. 
Profc<5}o valdc facile Curvas invcnire, inque nicdium 
prufcrre, nuila determinatione antca prxeunte > quod 
per CurvS datfi aliquod coniici debeat problema deter- 
niinatun • id cnim ad r<jlani rolutioneni problematis 
indercruiinati rcducicur. Sed longe di(ficilius Curvam 
ad aliquod datum oflEdum ablolvenduro propofiti 
antea problematis, feu deterrojiiatc quffftionis meditui 
per CiUlTam, vel, uti aiunr, a priori» 

Et quidero qu4m afpera» & falebrofa via, quim 
longa argumentationis ambage Nicomedes probleroa 
ipfum duarum mediamm proportionalium inter duas 
datas re^as lineas per inventam jam ad id Conchoi- 
dcm confecit. Verum equidero exiOimo per anaiynm 
in eam (blurionem Geometram incidifle; quod demon- 
ftration « finis indicarc polTet. Et nofcimus quidem.. 
cani fuifle Vcterum Geometraruni arrem, & Apol- 
lonii, & Atchimedis, certe id a nonnullis putatur, 
iit> qttod|»ev aoalyiim ipH iQvenUfeilt» cpfoponendo 

O % deinj 



53 



ro8 

<iein detnonilracioQe fvnthecica. odjendJlcot ). analrfi 
•blcrafa» ProfeAa hunninententis vtres non ita' fJi- 

cile videntur ad qtiardani folatiorres problcniatom » 
& dcttionftrnrione^ illarum, ad aliqMa»; mavinie (nlu- 
tioresy & dentoiilirationes Arcbinicdeast^per rynthcnnt ' i 
adtingere-» Dum analyftm dtco* non Al^bncani ans* 
^yfim noffrorom tcmporum dico ; fed incthodtmi inam * 
invcnicndi prlmd pcr rc(blotior>cni» non per compo- 
fitionenH &i frrorf» Iltam dico analvfim, qua> ut 
Diophaiituni Aleyandrimnn pnetcrcam analvt ce fcm- 
per fua conffcicnrem , nfiis ctiam fuit Apolloniu*; irt 
> nonnuiris problematibus ; prscipae irr poftrcmts^uac- 
Ittoiribus Libri primt . Invento probrcmate per an»- 
Kfim, determinatoquc, ac cOgntlOy.quod qtnerebttirr; 
faci!c dcindc eff, <& proclive oompo(itioncni, feu coo^ 
Aru^ioneni pcr fy nthcfim condcFCt wfSi excogitat». 
dem«nfh«tiM)c fynthettca » aur eclam. eaddn anaiy» 
tici inycnifan& Imwn i» ia caapolSaiiMia& in- 
iitttara . 

Igitur problema de ITnea reAa. ex pun5(o dato 
'cntitfangnivm AMm»dttcsnda Intra ipTmn angulumy 
otejus port"o iirtcrccpta inter latctaangull Ht Kqaar '■ 
lis datarrc^ lineaey qtrod urmvn erat, qtrare dc^ • 
CoiKherde invcRienda Nicomcdes cogitavir> \t» nos 
iDodo c6n(iGimn'«> 

Dato aiTgnlo B A C , &• cxtra Illum daro pun- 
Oo D» dncerc c» D lincam DF, ut portio cjus E F 
intcrcepta inter latera- B Ar. CA anguli dati xqualis: 
fit dat» line» M*» P^anatur jam Mam cStr qvod) 
qmtFjtvr. Agatiw ex D linca DP normalis ad A C^» I 
qi!» produ6ta occurrat in M linor F M parailels^ ^ 
enMflflr A0e« F pmifikH ubi dq^h ex D^ Unea Di£ F r 
cnym pars E F eft) qwcfita , occtirrit FpAuna^goli <^ 
tr bteri A B» Ex eodem F dcmittatnr quoquc FO' 
jaiaiida IDM «oavaHOO» cuoi AC iir 0<* Nodq fioc 
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ikttti it tegmai AVss /. ff^s: #• w.DF 

c: ^.^DQ^ss «. Sit verd QM ignota Erit DM 
^ft •■idem AP. PQ. .: I M.MQ. Quarc 
| s3 4#ir«.^j^. lifft eM. M;: DP*rE. 

-# ' ea^fi eMTi-ex 



Slnt omtda pofita, nti Aipra. Et (it angufus datuf 
BSC. Accipiatut in DPQ^^Vomo (yti is P Qsz^, Fiiw CA^ 
Ex H agatitr-HO parallete S Gs^iutfftecf faiciit 'Kv V* 
«ngoli dati in I. Erit HI =:SP( =r AP. Fi^j. 5 j./sri, 
dt Qf =SQ/=: AQ.f#^.53.)=: m, Arquc bicvitatit 
caufii <itdtAa«4 £ftquidefn« piajor j> 

Qaarc;fff qiamiiaaeil p^fiilva* Sutnatur intiD 
forti» HK a 4i r r • UfC qttaBttcai «llpbfiCMra; 

■am #r mtnor quantitas cft > quim #1/: potcftau* 
Cem cfle quantitas major» vel minor HI. £xK dc- 
'ak)tcac'ttp K'T prallcla D P occoncni SC alterl 
latcri anguli dati in Y* Itcmque»prodt]f^a SQJI 
0x paite fic io iUa a « w i qu« OMijoi icm* 

per eric QjS. Nam QS sa QJ zz m; & a ma^ 
•ftaecrtiuioo Si| Aag^l» iiVfikiaUela HI# 

' iwm ■■ 



flf 

c c 

Qgae ca^em rattJonc cx ftAis ^antUas 'cftpontiva. ^ 

& efl« najor» tcl mioo^^pkin A S ; 'J^i^gqo- 
fcctur <x dttcrminaiioftc^jaaj otfd^^a hatum qui»- 
. titarum* Ex G agatur G R pnrftlicla ciiaro 
Id qu« (ic O R, 13 D C) c= */His praeftiti» ; afym- 
>toti*'. A'G; ^iULdftO:iiBAtuL5t3E»c ^ T, quie 

pcrtranfr-ar p-r punAiM» 5cd CeBt»> X, int«y- 

«allo .Y -N .:^. ^ ^ dcfcribatnjt oirculus. 

%ic»i[f fed» iliiS iyperbolein.lidait-N-M paral- 
«lelA^e 9 tSI ocwrreiite KiTin JitqiieSA^ 

tnF, & DH ioM» prxbebit quaencam Q,M (x> 

Nam iuoAi D F , eilclBF aatjc:-tnw«: ' " 

anguli lic^ il 



Dcmonftratur* Nam eft MF s ifxob fimiiia 
* JEigaa tN'4i«tt|ll%i,«trit NF^ M L h-LN^ 
eamdem fimilitudifinB^rianctftoiiiai*' fit iA f s 



V.. 



AG in CR; Meft *^ee-^ >Mi in wx -♦«■i 

• • — • 

> . c f f -f ^ 

I . c c 

' «c dein fa^a muhiplicationepcr :r ^ atquc tdMriQ»* 
ne pcr w i & con^nitutasqnatione ; erit x, x-#- i» — 
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0?« . cft iftqiiatio Tnpni InMau « <^ 0« • - 

• 81 'flat ^iitetAflH^ W taietftl , & Hypcrbol js in- 
fra S C lam an^uli dati , duftl N L M F , oti Ai- 
T>ra , jun^^aqoc DF ; haec prodmfta -donec occarrac 
^ C ex alia parte in F , dablt jiartt <ciaiiL« 
F quxfiram in ansuto E^^ft JlqMlf lUi, -«ui dt- 



quxfiram in angiito . - . , 

'tus fuit: quod eodem nodc > niiaidt 4ik*^<'ai*- 
'tiodis. dcmonftratur. ' ' r- 




1 



^ C A P U T VI. 

PEUNEIS CURVIS, 

Qjis i Carte&o in faa Oeo- 

inecria IndicaDCur* 

» • . . . . • ■- 

£T(i Vetercf ^MfBl^wct Curvas I!imm ptWm 
ter haAenas recenfiras cxcogrtavcrinc ; ati-a» 
;«ico • qvi» tm rnac. eit carttm numcro » qux Me- 
.flhaBks »' CveTsifbMitfffm •d>ci poifitar ; ncqH«^ 
.«Itft lopaeft alit , ^ns^ «4 Qurvas Geometr cas r*. 
ferriqtieatt certi ex iis« qimrum cogn;eion(rm aM. 
quam habemut ; hinc eft, uc ad cas Curvas Geomc* 
Crieat naiicgtadtta 1nfirfam«t» qoc ab fpfis itcvntlo» 
rlbus Geometris propria mincrva funt invcntx. Nafli 
in his Curvarum Elemenc s pertradr;d s, cum qu deoi 
ordinem nobis ab inirio placuit obfervare ; ut pr^m^ 
de Curvis Gcomctricis , cum ordine de Curvis M9« 
chanicis , (ive Trarcendencibus agendum eflfcr. £r 
quoniim po(t Yerercf intcr prtmot omnin^ haoc 
provincian asgrcfluseft bonit avibtti Reoatof Caiw 
tefius; neque eciim deincepi aiii prcclarJ Viri esri* 
tiflenry qui partem hanc Geomctriae ad umbilicuiB 
pcrduxifient » oifi illif prarcipu^ Carccnttf przividet; 
taciooi coo veoieni eft« nt de LioeiiCorvii prioM» loc» 
agamus , qu^ k Carteiio in fiu Oeomerria tndicanrur* 
Ec priind auidem Carteiius inirio Libri fecundi 
ruBGeomerrtsinftrumentum ex variis Reculiscom* 
nodCttm aftert « cuiuf ope noh nna t aut pliirei 9 ioft 
faiftiw Qntmlimm ftfttoBi toii Coa ic i i «agis, ma. 
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gifiquecompofitae dercfibi , atqne iiitcMjoi poflriint. R(l 

autem hujufniodi Inftrumentum quaic rub)ccSum_; 

ichema nobisexibet: nempe primo concipiends funt 

duae Regutse' Z Oi 'XO i quje aperiri , & claudf " 

poflqnt ad arbitriani circa punduni O: tum iis in- 

fercndae plures aliar Reguix ade6 quidem inter (o p' ^ 

connexae ht punais B,C,D,E,F,C,H, ut T Jg Jj^* 

etiftente omnin6 claafo' anguio fub primis duabus 

Regulis comprehenfo XOZ, .omnia illa pun<5ta inci- 

dantiniinum,tdefnquepunftuiiiAeledUa,ut,pro ut ille 

an^ltts aperitur, Regula 6C« qu« ipfi XO nor- 

raalirer pun<?^o B -eft femper affixa, propdlat verfiis * 

Z Resuiam CD , qax fliper ZO incedendo efliciat . 

cum iHa 1«nper' '«ngalos- nAos» Et.-iRir(«s ut-Jfte*', - 

gula CO propellat Regulam aliam. D E , qux ver- . 

siis X fijper XO ita movetur, ut parallela fcmper 

maneat prori BC j atque ita etiam ut Kegula D£ 

pTopeflar Re|tttS ^-IpnDC «quidtftanter nipef.yXJt' 

incedentem,& ut EF propellar Regulain FCr hsC' 

que denu6 a-Uetam Cjbl>* ricque 'Continu6^ tn io-. 

hnitum • >- - ' - . 

'Hoc inftnmiento parato; pafam e<f , ^u6di dbnu 
aperrtur angulusXOZ, & defcribit interim puntflum 
B lineam Curvam A B , quac d\ Circuli Circiinife- 
vertia, cum maneant lemper xqualcs porriones 
A 0>' BO ; ren^a punAa D» F, H % * abi -eeteraran» • 
Regularum irrterfeAiones fiunt, dt-fcribanf eodem_. 
tempore Curvas alias A D, AF, AH, ms* Cireulo,> 
& jpHs rc^tionibus Conicis magis, magifque conipo* 
iitc iiiitir. Et quod attinet ad «pritnani A D ; > 
ponatur BO, fivc AO =4, CO - .v ; DCrrr; 
quia fimilia funt triangula CtiO, DCO^ urpore^ 
leAanguIa^ & cdMmtfAeni angulornni in O habcntia, 
crlt ttt BO adCOf ita CO ad DO : adcoque, cum- 
pfopt^'Crian£ttlRm lelhingttlttn^ BCO^ iiTvenia«>v . 

• - P lUf 



"4 

tnrDOsVxArH-jrjri erit ut J «4 Itt ^ ui 



Vxx-*-jjf; five ut aa^ ad xx^ Ita ad >f>f-+'jgi: 

pfoindeqae, U&k mutua ined omm , & cxtremMa 

multipti€adone erat ss -i> j^ jrS cqiUi- 

tio,qu3Bprimx Carvapofitae A Dnaturam nobis cjtpti» 
met. Cnm ver^aequatio illa ad quartam dimenfioneiil 
afcendat, iiquet , ipfam Cuivam AD tertii geoe* 
ris efle« 

Quod ver6 fpe^flat ad fecundam ; retenta adhuc 
AO, five BO =3 a , ponatur E 0=: x, & Hf = 7 ; 
& quoniam proptcr trian^ulxim re^qguiuni F£0> 



invenletur FO s WxnL^^ny^ forf5 poMtiir CD 
si » ; qala fimiUjt Auit rrHii^It B CO » % F O ; 
BO eft ad CO> nt EOad FO» psoiodeque 0 eft 



ad ut x»ad Vxx-^-yy « five aa zd 9 ita xx 

ad xx-*- y y, Quare, fafla mutua medlorum, ac extrc- 
moruni multiplicatione , elicictur xquatio xz. xx s 
aa XX -t- aa yy, Jani vero, quia proptcr finiilia-. 
triangttla BC6, CDO, DEOi ed £0<]^arta^ 
proportionalis in ordine duarum BO, CO; igitur, 
fiat ut « ad s 9 ita » ad x z. j ut & ad x a » 

ita £ « ad zzx, j invenietur EO &r BiBtautf 

eadem £0 ss x; proindeque erlt :^ Jjx» fi- 

^ 1 

ve « a Vj«x ; & conrcqueoter m b» V«4 x x . 

Unde 
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Unde, fi Jn Tquaticne fuperii"; InveiHa .r r x .v ~ 
£M~W i loco sb A fubiiituacur iavetus cius 

T ■ 

valor V 4 tf « X Xy Mbebltur (eqttenrali» sequatlo, xx 

_____ o ^ 

Vggaaxx cz aaxx^aayy; Hvex aax^^-k: 

j0a x"^ ^(aaxx uixf ^ que ipfius Gur- 
VC AT naturani commonftral it ^ 

Nec diiiimiliter in.ven etur xquatlo exprimens 
Mturam tertiar Cnrve A H , nam retenta rcmpfr AO, 
fiveBO=«; fi ponatnr GO = y, GH — .7, pro- 
pter trianguluia- reAang,uIuiii> G U Oy inv^niecuc HO 



ssVxx-t-ji i undejfi" praeterea ponafur CO—s, 

quia, propter triangula fimilia CBO, HCO, eliBQ 
ad CO, uc G O ad HO,. habcbiturv ut fupra, 
cquatia »»xr e5;4AX3P*»^ifirTli» At ver^ pvopcer 
fimilitudincni trianguforuu» C BO D C O , E D O , 
FEO, Gl-O^eft GQ, fexta: proportionali» inor* 
dinc duarum BOy CO Igitur fi tiat , vx a z^ib % 
Ita % ad tqrtiun ; atque i«» coneiinietur piogpelfio» 

&vciitetuc (exia ^coporiionalis^ G Oa »^ ► &prQ> 

Inde, cum pciil?. eflfef eadcm G O x i crir J 

1 1 ' 

ifi X ; five> tt &r V4I4 X , aCque ade6)«» s V^t^ x x , 

IJnde in ^pquatione foperius adinvcnta , xz xx =5 
A«:iLX-^«4jfjik p!iiiH»do* ipfoisr vaiorcniur 

S 

V48 y iavemctur loco illius> A;q^ens alia sr^uacio^ 

P 2 XX 



I 

1 I 
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5 

rxVai XX f aaxx^^aa yy; five x"" cs * /t x'* 

8 6 A A 6 

^ ^ a a x yyrt- 10 aax '•h loa a y -^ 

^ aa X xy^ -h a a y^% Quc eft «qttatio Cum 

Eadem ratiene cetcrarum aliaru Curvaruni, quae fu- 
periori In(huniento ddcribuntur, lccaics ordincxqua- 
tiones invenientar : & ex iis 9 qux modo tradidiwus» 
quciuadnioclum eriani ex ipfa nicthodo, qtia talcs 
Curvarani xqu.itiones cruuntur, facile cognolci potell'» 
ipfas Curvas Inilruiuento ilio gcnitas ordinc magis « 
magifque compontas elfe ; quin etiam hanc com- 
pofitionem ita in infinirum continuari , ut uniufcu- 
jtifquc -Curvx arquatio quatuor fempcr dinicniionibus 
cxcedat cquationem Curvse pwoxime afitccedencis • 
AdvertendwnqQcetiam, nosconfult^ in linea^uCurva- 
rum sequationibus eliciendis pofuilTc pun<Flum O ex- 
tr^ Curvas fitum pro Principio» ac Originc abfcilfa- 
ffum fttis ordinatis correrpondentiuin: quippe ti pro 
illarum origine poneretur punAum A , quod in ipfis 
iis Curvis tanquam vertex confiderari poteft, aequa- 
tioncs illarum C^rvarum non nihilo intricaciorcs 
prodiiflent • 

Quod ut exemplo uno innotefcat, proponatttt 
jcquatio invenienda prioris Curvae AD, furnpro pun- 
€to A pro principiOj ftvc origine abfciiraruni. £t jaui 
H exiftente adbuc BO9 five AOzs a; ponatur mo- 
d6AC=x,&CD=.y; erit tota CO = a-^x , 
£t ^opcer cri^ngulum redangulum D C O 9 invenie- 

tur DO =V 7 7 -+ X xr*- lax-^aa » Und6 ciim fiL 
Buiia finc triangula BCO 9 CDO^ & proptcr hanc 

limi- 



"7 

fimilitudlncm BO fit ad CO , ut CO ad DO, erit 



m a ad a-^xy ita a-i-x ad Vjrj-+.vx-»- lax-f-aa; 

fivc dcmptis irrationabilibus ; ut aa zd aa-t-iax 
-♦-XX, ita 4 <i-+ z X-*- X X adjrjy-f-x X-*- lax-t-aa; 
vel eriam dividendo, ut aa zd lax xx^ ttz 

a a -i- 1 a x~-*- XX id y y : proindeque fa^d mutua me- 
diorum, & excrcmorum niultiplicatione , cliciecur 

d. 2 2 2 i 2 2» 

cqiwttox^ 4<ix^ % a X z xsza y » 

quar, ut vid;?tur, efl quidem Icnge magis inrr;cnfa xqurt- 

tionc illa quuni, fuperiiis, facicndo pundum O origi- \ 

neni abrcuurum, dctcxlmus . 

Prxterei Cartefius eodem loco citato aliud in- 
dicat Inftrumcntum, quo Curvac lineat concipi, & de- * 
fcribi polllint: fciiicet, fi planum CNKL movcatur 
furfum verfus in reAa liaea, iia ut ejus latus IT L 
iit in una, eademque refta linc* -KLA ; .& interim_, pjp- ^/C 
Regula G L c.rca pun(Suni G rotata continu6 ei fic oO 
admoveatur, ut Hmul quoquetranfcat femper per pun- 
«Sum L: quippe cum Regula ifta continud ie interfe- 
cet in pundis C curo laiere plani CK , dcfcribent 
punAa interfc<R;onum perimetrum alicuius linex Cur- 
vc* quae alia fubinde, ataue aiia crit, pro ut ipfuni 

flanufn CNICl alit' - fiibindc» atqne alia pollet 
gur4 . 

Ut fi ponamus prim6 Planum reflilincum eflc_# 
id « nt latus ejus C iC (it aliqua rc(^a linca j fum- ' 
pto in leAa K A pvnAo aliquo A pro ori^ine, fivo 
linea ab(ciffarum , quas ineadem AK accipimus ; juD-. 
^aquc G A, ducatur ex pun<?to aliquo C ipfms Cur- 
vae dcfcripcae reAa Cfi ipfi GA parallela^ qux 
GB eiit una oniinatamni ablciflk ABconefpondenf • 
TAnpolitit GA ss «• KL s4 d^ LN cidem GA- 

lequi- 



aequ.t:il]antrr dn^a =* c ; fi pcna^Mr iprnper n' 'ciira 
BAa»4r« & ordiimrjr BC a mioolam iimil.»^ 
fiint trinnoMla NF , r' R K N l' efl ad LKn Ut 
CB ad BA. Proindvque f;cicndo, ut c ad , ita 
jr ad quaxtam; iDveiiictur BK acque ade6 

BLs^.r ^ Elt A£s JTM- ^ Quare» 

c c 
cum firriilia Hnr itldem trianoula CBL, GAL; Sc 
propter hanc iinvilicudinem» CB eft ad BL, ut GA, 
ad, AI, i erit ut ^ MAby^mbp ica.4 ad xh-^j— 64 

ac proiode» fa6lliDediox»tt»,& exnanoniai nulci-i' 

piic^ivney pooducetur a kjf^a.b s xy "^bj/y-^by, 

'c ' ' . f 
ftrc cs r j f Af 7 -4« ay-^a c ; qu« cft «quati» 

QCE Qittvm deicdptae oatusan» defic;nafim quanu 
B<9Mf hyperliollini efib alymptotiiBai» iQtei fuas* 

' Qu|Mi4|uideai' lociconffru Aio. racllis ; Bam d» 
protrahatur AG ufque in D, ut fit DG re6^ae- 
N.Lr & pcc pua(^utii O ag^atur reda Di^ lateci CK 
* /* pafl»ire)»». qoa» oonwtiipabconi vtOk Al B in piHiAo F 
Kypcibala^. 9U<r d^fcribrtur fecondunii aiyniptotoS) 
DLh T AF> et tnar^rjbit per datuni' pua^Hm G, crit: 
Qsuduiy iiia,, ad quain fupcrior arauacia^ roftirtUiK'. Natt; 
ttDil0i» AhiXiM^ BCs-.T^i AdaB> «» ^ M£»flv^ 
DGs: & L rr K erit tota A D =3 a -*-c.. Jam; 
du^a< PHI jpa £>A-pajEaikia> ^i» fiiuiUa. fuiit 

ciiao- 
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trlangula KT.N, THD; & proptcr hanc fimi itu. 
dincm Kl c(t ad NL, ut IH, five BA ad DH; 
faciendo, ut ad ^ ita x ad quartjni, invenietur 
DHssjrx; ac |«oindc crit rehqua AH^ five BI £3 

autcm propter hvperboiac naturani,rcdangulum BCl 
s reAan^ulo AED»' fiv« etiam reflai^ulo AGD ^ 
quare erit sj^tjf^ cxy siacf fivf jpjs 

«y*^t^y cicy Mti fm eft «^ttstio fupcctOt 

inventa. 



Quod li autem iHem plandin. Mrrtiine. 
tnr parabola plana KNC, cujils vertex fit punftunip|Q' 
K 9 & axis rt&sL K A i dcfcribetur Cur\^a alia com- 
pofitior • Nam» r^eiltft eadem dcnominafKme - idef(> 
A B *. BC !i5J« C A NL=: tf. Et JCLc*. 
Quia propter naturam Parabolx, eft N L quadratunii 
ad CB quadratum, Ut LK ad BK; fdciendo ut cc 
ad yy » itt ^ <d ^uufum; hiveoienif Blt ts fyy j 

& confequentec BLsa^yy ^ i$ ^ c y 

CC Ct ' ' 

— Unde cum fimllia /int tfiangula G A L> 

CBL j -& propter hanc rimlljtudinem GA fit ad AL» 
nt GB» ad BL ; etlt «t 4 ud hyy ^-^^ti^ lt« f 

ic 

ad >yy — |^Minllequ6 iHtidiMum» «.«x- 
tt 

tre- 
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crenorum multipliaitiofiet habebitur Kquafio ^y^"-* 

kf^xy 6S **y* — . ah. Sivc — ttf ^cexf 

c* tfyy irrc ; (3UX cYpnmet natutam Oirvac cfe- 

fcriprs ; qvx cfl illa eadem, per quam CarteHus 
conftru^ionem xquar onam quinquCf & fcx diaicn- 
liooum' Lib^ g. Geomttrim rvbttliter coofecit • 

Eadem nrtione pfanum CN ITL Curvfs allis 

terminetur, aliT, atquc alix Curva linese procrcabun- 
twr» qaae n a^is niagifquc compofit» 'erunt , pro ut 
jpfx Curva:, quibus planum terminari fuppcnitur » 
cqmpofitae aflumuntur. Et fpeciatim fi planum Cir- 
culus erit centrum habens in piinflo L, orietur Ve- 
terum Conchoides; cuiu niancant femper aequales 
portioncs regulae CL. Sed nt^n difllmuranda Carteii^ 
ablepfTaintradenda Regula pro natura ortu hanim 
Curvarum; quippe qui poftquani Ilneas Curvas 
omnes itain gcnera didinxerit, ut quodlibet genus duas 
feuipcr dlmenfiones otdine cnntineat ; nempe ut dican- 
tur primi generisy cum ipfarum aeq.uationcs dimen- 
flonem fecundani non cxcedunt ; generis fccundi cuni 
exdcm aequationes ad tertiani, vel quartani dimcn- 
fionein* aicendunt ; generit tertii) quotielcunque ad 
qumtani, veF lcxtam dimcnfTonem pertingunt; hanc 
regulanif quoad conipofitioncm earuni Curvarum, 
ciiix alrero i(to Infirumcnro defcribuntur, fubjungit^ 
KjKcett Ot-Gttrva defcripta (it generis (ecundt, fiea, 
qua pfaniHU tcrrainatur, lit primi gencris,& ut firgene- 
ns tcrt^i , fi aHuuTpra Curva linca ad geai4^ fccuo- 
dum reducarur, atque ita in infinitum. 

Hanc vcro regulam fallacem efleyfacilc deprehen- 
di poteft Ipfo eodeift Cakulo» quo- Caitefius facilo 



tlt 

efle dixit veritafem fuae Re|uls cogno^cere. Nam 
fi ponaniu«; CNKL terniinari ca Parabola Cubica,"p|p- 
quae eft prioris fpeciei , in qua nerope Cubus ordi>'^^^< 
natae adaequat fblidQm ex quadrato Parametri in 9b~ 

fciflam ccrrefpondcntcm ; & fit punc^^um K vertex 
hujus parabolx, <?ie- KA eiufdcm axis, aut ciiamctc'- ; re- 
tcnta fcnipcr cadcm dcnominatione ; quia propter na- 
turam talis Parabofte Cubus ordinatae N L efl ad 
Cttburo ordinatse Cfiy ut abfcilTa LIC ad abici0am 

BK^ faciendo ut ad 7' » iia k ad qoamroy inve* 

nietur B K i atque ade6 BL =: B ^ > 

& A L by^ ^ b-^x. Undc, cuni fimilia (int tri- 

angula G A L, CBL, & propter hanc flmilitudincm» 
GA fic AL, uc Cfi ad fiL^ eric uc a a d by^ — 

^H-x, ita y ad — &proiQdeQirvKcq«a- 

tio fia t^ hy^r^ by-hxy ss aky^ — «^^.fivey^ — 

f^y-*-f^A:y s=4 y^ — /Tf^; quae ad qua» 
• l 

tuor dimennones aibendaC; indicio efl, Curvam^ 
defcriptam clTe ejufdem gcneris fccundi , ad quod 
refertur Paraboia illay qua planuni fuppooitur ter- 
minari • 
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Denrqtie CarrefTus in ffne T.ibri ffcundi GcometrTae 
quaruor Ovalium cxplicarionem fubjunorr, qua«? ad 
Catoprricar»& Dioptrica! Tiieoriam util cs is judicavit. 
Et qitod qaldem atriner ad prlraam; modus quo ea 
commode dcfcribi porcO, ralis eft, Sumantur in re<5^a 
linea ¥G rria qirxvis pun(?ta t\ A,G, ita trt portioncs 
*AF» AG eam inter Te habcant proporficncm , quani 
volumus. Tum er pvnAo F, tanquam centro, de- 
fcripto Circulo quovi<; MN, cujus inrtTvaUum nia- 
ps (it > quam I- A > abfcihdatur ex ipfa AG portio 
altcra AO, qux minor fit, quanv A M in data_. 
q<ltavis proportionc; accfen quc ex punAo G taniquani 
centro, intervalloque GO dcfcribatur Circulus alrcr 
ON i. qui, cum fecet priorem abutraque parte linex 
AG tn punAis N* ertt otrttmqu« ex numero eorum, 
per quac Ovalis quseHta tranfire dcbet. Fr, fiporr6c« 
punc^o F defcribatur Circulus altcr, qui pcrrranfeat 
aiiquantulum uitra citrave pun6ium vcluti pcr 
punAnin P; iumptaque AQ^, quar mtnor fit, quiliii 
A P m eadcm ilia rarione,. qua AO ntinor aflumpta-^ 
fuit qu^m A M ; defcribatur ex puii(5to G Circulus 
attct*. qui tianfcae per pundum Qj interfe^iones 
horom Cltcvlonini dabnnt alift dvo^ punAa Ovalis 
quxHtar» Atque eadcm ratione cctera alla punAa^ 
imrcnteFrtur. 



ram y ut n in erus:. pcrtmetro- rumantur dtio qnxvis 
ptin^a N , & R , & iunganrur tkm rc6ix FN, FR, 
quam rc6{x GN, GR, incremcnta reflaruni FN, FR fu- 
per teAafA fiat intei ^eut decremcnta re61arum G N ) 
%SK a re9a.<7A. Nsinf ccntro F deferilMtttitr Greali 
NM^RP-, &:cenrvn G d-rcribanfur Crculi alii NO, RQ» 
erunr AM, AP incrcnienra re?ffarum F N, FR fu- 
pcr rcfta FA , & A O , A decrcmcnta reAaruR» 
Gf^t» GR ft rcAa. G A.- Scd pet ejus delcriptio» 



Unde 




hujus Ovalis eam eifc natu- 



DCOIi 
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tiem AM eft ad AO, trt AP nd AQ^; i^itur erit 
ctiani, pernnir:indo, iit .tI AI' ita AO,.(d.AQ^; 
•proptercaque incrcmcnia rcdarum tN, tK fupcr 
TcAa FA eafn inter fe rationem liabebnnt.» quanL. 
habcnt dtrcremcnta rcflanimGN, GR a refta GA. 

Qucd vcr6 rpc(5tat ad fecitnd:e Ovalis defcriptio- r-»" 
ncm ; ibi nulla quidem alia d fTcrentia occurrit > «7 
^^oAm quod portiones AO9 A ip(Ts AM^ A P 
proportionales , fiMnl debcjnr ex altcra partc pu:ir 
6\] A; ira iit radii Circiiloruni , qui cx puiKflo G 
ddcribuiuur adeas fccandas, quiquc cx ccntro F pcc 
.pnnAa M» ^ P deftripti funt» (inc cquales ipfi 
G A nni cuni portionibu? A O, AQ^, uti fubje- 
<5\iin] Schema nobis id exliibet . Proindcquc altcrius ' " 
hu)us Ovalis ea erit natura; ut fi ad duo quzvis ipHus - 
.pondto & K ducantur tim reA« rN, I-R9 
qoam rc^lre GN, GR» incrcnienra ipfarum FN, 
^ R fupcr rc(Jla f A fint fcmper jjroportionalia in . 
crenientis aiiantm G N , G R fuper icAa, G A . 
Nam » defcripris tim centro F Circulit MK« 'RP; 
quaiTi ccnrro G CrrcuHs N O, NQ^, erur.r AM» 
A P incrcmenta reiftarum F N » ,f R fupcr rc^la FA; 
.dlt AO» AQ^bfcfetaenta MAanimGNy Cr fuper 
jeSkz G A ; atque ade6 » c&m fic tit A M ad A O , 
ita AP, ad A Q^; erit etiam, perniutando, ut A M 
ad A P , ita A O ad A Q^; & confcqucntcr incrcroen- 
(telraftwcnmFNt.FH Tuper reAa r A* erunt intefr 
•ft^ tit incrementa rcAarum GN , GR fuper re^a gA» 
Porr6 quod fpe^iat ad terti* , & quartae Ovaw 
deAiriptionea) 9 ea non in alio differt a defcri. 
.«fioiie priiMVf A fiKiiiMiCi nifi quod pvnAum P 



-G , & A ; ita ut utrumque punftorum F ^ 6c G 
^inccr Ovalcs delcribcndas repcriatur; curo tamen in« 
*pdiKL% 4fc taoda tciwn. pun^uiB G «dibic intn.^ 
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* ■'^'^ ^ • iinca AG polituni niancat. Nam cetcroquin quan- 
tQm ad tcrtiani , dcfcriptio eadem plane TStiont^ 
perficienda eft, ac in fecunda , f\ dcfcripto ex ccn- 
tro F Circulo quovis MN, cujus intervailum h M 
majus ftt quikm F A , defcribatur ex punAo G Circu- 
lus alterON, cujus intervatlnm GO majus qiioquc 
fit, quam G A ; f-d ita tamen ut cxcefTus A () nii- 
nor (it quam A M in data quavis racione. Quandcb- 
quldempunAa tnterfirAionum N horum CtrcitlortifN 
erunt in Ovali quxitta . Et quantuni ad quartani, de> 
(criptro perfici debet eadem ratk nc, ac in prinia : 
wj« > ncnipC) n defcripto itidcni ex ccntro b Circulo quovis 
rjg*03 MN, cujus itttervalluin FM majus fit, qudm F A ; 

defcribariir ex punAo C tamquaro centro Circulas 
alter O N , cujus intervallum GO niinus fir qu^nu* 
C A i fcd ita tamen ut dcfcctus A O minor fit quam 
Af in data fcmper ratione; quia horam Circnlo- 
•mOI intcrfcfliones erunt in hac alia Ovali , arquo 
Itk pr>rr6 utriufque Ovalis puncf^a alia invcnicntur . 
< Ui^de primd rertix Ovalis ea crit natura» ut 
■C' y fumptis in ejus perimetro dnobus ptmAis & R; 
1/1^«02 - atque criam dufli«; trim reflis FN, GN, quam_. 

rt(\ 5 F R, GR, incrcmcnta re(ftarum FN, JhR fupcr 
rc<!^a FA fint invicem, ut incrcmenta rc^iarunu 
'GNy GR fnper reAaGA . Nam pcr ejus dcfcriptio. 
nem incremcnta rv.*(5^arum IN, GN fupcr re(5iis I-A, 
G A funt invicein in data racionc, in qua ratioti<L/ 
-ftiit ^iam fncrententa reAarum I-R, GR faper iifdem 
-reAls FA, GA : quare, exaequa ratione, increnMmta i»- 
ftaruni I N, GN ftrpcr re^lis !• A , GA proportio- 
oaKa crunt iiKrcnteiKis rc<.M«rum tRyGK fu^er iifdeoi 
yisAls FA » GA : atque ade6, pcrmutandOy incretteo- 
•ta red^arum FN, FR fupcr x^^w FA funt iovicenr, 
-ttt increaicRta r^Aarum CN» GRy fujichic^a GA» 

. - . Ec 



Et fecundd quarta Ovalis cam nalcbit natiirani; 
utffumptis itidcro io ca duobus pun^lis N, & du- C*^- 
CCKqoe etiant tani rectis FN, GN, quilm reccis FK, ^ 
OR; incrcmentr. recfnnimFN, fuper rccta FA 
proportionalia lint dccremcnlis rcctariimGN, GR 
luper rccta F A . Nam incrcmentum recta? FN fupcr 
jrccta FA.rft, per ipfias defcriptiontm, ad decremeiw 
tum rectac GN a recta G A in ciara ratione, in qua 
^atione e(l etiaox incrcmcncum r<;ctae F H> ^up^r recta 
1: A ad decremetituoj recne G R a recta G A , quare 
critfcxsqua ratione; ut iacreiuenruiVi rcctse FN fupcr 
recta F A ad dccrcmentum recta: GN a recta GA ; 
■jta incremcntuni rectae F R fuper eadeni rccta > A ad 
■dc cr ci ac n t uin recue GR abeadem rectst GA; atque 
4ide6,pcrmutandot incrementa rectarumlNf FRfupcr | . , 
recra I-A proportionalia erunr decrenieniis rectaruin 
G N , G R a recta GA . Atquc hae funt quatuojr Oya- ^ • 
les>jC«rtc(ii : qw » ctlanifi ejHfHem ferme natune vi- ' 
deanturi tamen funt eKquidero quatuor.divcrfurum ge- 
nerum ; quorum ununiquodque, uti iden> Auc4or 
advertit , intinjta^ ajia .gencra fub fc con.tinec, ik. 
;tiiitiinqucdque rurilu». tot divierrBS Tpccies» ispiot. cfficit 
Ellipnum, aut Hvj^crbolaruni gcru^ Erenim pro ut 
ratio inter lincas AM, AO, aliafquc conlillens di- 
ver(a eU, gcnus quoquc rubalternum harum Ovalium 
fit dlvcrTiiiii* Dcindc pro ot ratio inter lineas A F » 
AG mutatur, Ovalcs quoque cuiufqtjc ^cneris fub- 
altcrni fpccic niutantur : quae ctiani ditierrc poilcnt 
inagnitudine , fi fcilicet, manente cadcm proportione 
lincanim AF, AG, aflumaQtur cb majorcs, vel 
niinores. Nam ex harum lincarum magnitudine , 
cetcris datis cxiikntibus» ipfa quoque Ovalium lua' 
gnitudo dependet» 

CetcroiD 
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C^fcnim ^pfe Cartefins nicnet, qu6H, fi ratio 

17,* hnearMm AM, AO fuerit a>qyaljtacjs , ica at squa*> 

00. le9 fiKhrit tpftf kA» AM, A0> locoOvaliom pri^ 

6 nii ♦ & tertii generis ^ ddbribantur tamiini lire* 
2f tc(:\x : fed lcco fccundi omncs H\'pcrbo'T; & loco 
uitimi onines Ellipfes. Nani in ti^ur s priroae, 
& terti» Ovalis «niflentibtis AM« AO xquali us ;, 
ipfa dtto punfta M, <& O in umim, idemqne pun. 
^uffl incidattt Beceirc cft ipfiu^ leBx liDcrae GF; 
proiadc-^c Ciiciili » qni dcfcribuntur ex pwifiis k ^ 
& C tamquam -tenrrN- in Illo - unko fmaetm &A 
inviccm cccurrent : atque idcirco per muiuuni ipfo. 
runi ccntaflum ipfani re^ani lineam AG dtrcribcfnt . 

F* ^ At veio in iiguris iccuiidx, quartjeOvaiis, cxiitcn- 
)£^.0 I -«e AO ipft AM «qvaU ; com» Ciffonli'«it mtnetin. 
^ & G tanquain cenrri^ defcripti fe intcriecant in^ 

0^« pun(Sis N; fcd per h.nnc sequaltiaten) nil aliLul no- 
vi inducitur; niii quod in tecunda Ovali dii&xeiKia 
icftamm FNvGN 6ac cqualic dif&iireotMBreftamin^ 
FA» AG, quae cft proprieras nmbilicorum Hrpcr- 
bobr , & iivquarta Ovali iiinNna earunidem re^arttm 
C N, FN fit aequalis fummx rectarum F A> AG ; 
qim •(! piopffeias Mibilkot«nr S^Ui^fldt»' r . . . • ' 



1: '! :i.- 

I! , . • 



CAPUT 



Digltized by Google 



C A P U T VII."' 

Curvarum Geomerficarum 
Exemplaalia a^runtur. 

TTNarratii omnibus Curvis^ liflcts » qux a Cartefio* 
in fua. Geoinetrrit indicantur ; nunc Curvaninr 
Ceomctricaruni excmpla alia afFcramus. Onmcs vc- 
r6 9 qux finei « aut crco^itari poilunt , exponcr^ 
operts eflcr wifitiitr.^ Er primo qiiidem occurrit Cur- 
va, quam affcrt Jacobus O/anamus in fua Ceoniew 
tr'a Pra<ftica, & quani Qiiadrarricctn vocat Geomc- 
tricam f qu6d ad Circuii quadratucam non parunL^- 
Aicit v licer «d Vcmuiir Ciflbidem quim proKin^p. ^ 
aocedat» Atque ejus ttm qaMcm' ortus ctfomiatur . rJg.O A, 
Si fupcr rcAa AB tamquam dlamerro defcripro fe- O !• 
inicirGuio A DBy du^aqueper ccntruai C perpcndi-. 
cnlflrl DC^. agaCR^cr pvnAo B ad ejus circumfe^ 
renfiaai- quavis B E, ac ex pun^o E deixnu^ 
tatur pcrpendicularis altcra E M , qux extendatur 
ufque in N ». ut fit portio M N xqualis portioni 
CF, quam dkiAa. lefta lihea BE aMcindie cx priorl 
pcrpcndiculari D C ^ flquc hnrc opcratio lafpius^ 
i«erctur y «t habcantur p*.urcs harum rcflarum MN 
eodem femper modo deterininataruia , prout ipTa^ 
FljinT» Indicat:^ Oirva AHNf quae incipien» ex pun* 
ito A pcr eiTUTn cxfremiratcs tranllbir, quadtatrl» 
cem GeonietricanT Ozanamianam repraefcntabit . 

£x quo patet hujus Curvsrcam ciTe proprieta» 
•Bil't< ttt ip6 A B> dacta quavls perpendlcmaTir IKN» 
cGCutrente («Hnkirciuor 4]iiin]> Gurvk- fn pun- 
■ ■ cti» 
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E , & N; rc<5tangulum FMN fub ord^nntis 
Ctrculi , & ipHus Curvx comprchenfum aequale fic 
lemper re^angolo C A M , quod fit cx radio K^C in 
abfcjfTani utrique ordinatz communem AM. Slqui- 
dcm ^mSI ex pun^to B ad piin<Rum E recr^ BE, 
qua: ipii DC occurrat in puncto F ; pcr genefini hu- 
)us Curvce erlt ipHus ordinata M N aetjualls ibCdfGt 
portioni C F . Mod6 propter fiinilitudinem tri- 
angulorum BCF, BME. CF, ell ad BC, fivo 
CA^ vcluti M E ad BM: quarc crit ctiam ut MN 
ad C A, ita M E ad BM • Sed propter CtrcuK na- 
turam, ME eft ad BM, ur AM ad ME; io;rurcrit 
ey »qua rarione, ut AM ad ME, ita MN ad CA; 

f)roptercaque rcctiingulum fub nurdiis EMNxqua- 
e erH reetan^to fub extremis € A M • . 

Arquf hinc ctlam fi alia ducatur recta linea GH 
ipfi AB pcrpendicularis» & tam fcniicirculo, quiim 
1->. ^ Curvs occurrens in punctis G, H ; rectangulum EMN 
rlg.OC» ««t rectangulum GIH, ut AM ad A I. Quippe, 
^ aini rectangulum EMN apquale fit rectangulo C AM , 

& rectangulum G I H aequaie recungulo C A I ; erit 
nt lectangulum EMN ad rectan^mo.QIH, ita... 
rectangoluni GAM, ad rectangulun CAI. Scd 
proptcr communem altitudine AC, rectangulum CAM 
eft ad rectangulum C A I » ut A M , ad . A I ; quaro 
crit, ex ttqtia raclone»''ut «eetaiigQluni JBMN.ad.ff- 
Ctanguluni GIH, Ita'. A M , ad AIV .• 

Unde facile quoquc erit aequationem Invcnire , 
quae naturam hujus Curvx nobis JnanifcAcc ; nenipe 
relationenti qui^m habeant aUeHlse A M ctfm ruis 
corrcrpondentious ordinads M N . Nam pofira A C 
s 4y AM ;= X» & MNs jridit pcr Ciiculi qa- 

tunun £M ^.Virax-^xse^ irnde,quia natura ipnua 

Curvse 
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Cavnt AN fert» ur rectangutttni EMNiequiile St 

(emper rectangulo C A M » erit j. V a a xWx je. s ax; 
five layy^^xyystaaxi^ «qnatio quffiCn» 

Exinde ver6 uberrima nobis fubnafcitur ratio 
Curvas lineas defcribendi fimul, & concipiendi » C irr 
circa diametrum A B deli:ripti Curv^ quavh' A E G« rlg.O O • 

protrahanrur cjus ordinata: EM vcrfus N , ut xcctan- 

guiun» F. M N fit a;qualc fcnipcr recCangulo CAM; 

quod fit cx iccta linca coniUnti AC» quam Parame-' , 

txum» five latus rectum noroinare- licet* ifi abfctC'' 

fam corrcrpondenteni A M . Nam hoc pacto procrca- 

bitur Curva alia ANN» qu« alia fubinde) atque alia- 

erit» ut alia , atque alia afllttinitur Curya linea gc- 

neratrix A E G . Scd potcrunt cmtm Cdem UneStW. 

li pacto dcfcriptc hac unica generali sequatione com- 

Scehendi y x>:=:ax, Scilicct fi poiita xcct4 linca con- 
anti AC 30 a; ponafur iolupcjr ofdinaba -Gurrs ^enen^ 
cricis EM s ordinata Cofvc gcnltx MN =: & 
abfcina utriquc ordinatai communis AM = v, Quip- 
pe 9 cum pcr naturam Curvx gcnitx rectangulum.^ 
£MN adsquct pcrpctud rectangulum CAM;eriC 
lonper^ti& ^ pTOintJ^uc^ ucCurvsegenitae pro- 

pria «quatio inveniatur, fatis erit valorem ordinatc ' ' \ 

Curvx eoieratrjcis pc( abfciflaiu ^v. ocprclTuAi iq^jO»: 
neralt ilia «quationc dumtaxat fitbftituere'. • • 

Ut fi ponatur primd', CoiVam' generafrlcem-. 
A EG eflc hyperbolam apquilateram, cajus dianieter 
tranfvcrfa Ht apqualis duplo ipGus AC; quia pcf na-. • 
turam liojus liypcrbdl;e habetur zA.snafc^ xac i 

acq«« -ado6 & tsVzit x~^xx', po^ito in cquationo 
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generali jf2y =3 ax^ vicc z hoc ipfius valore Viax-^-xx^ 

orientf > "Vlsx^xM ss^^r jr; -^ve a < j^-i- 

s ««4r* lir fiidte»cofBDl^ ar es fxiteAy Curvtm 
faanc genitan^ qiBnt&in ad ipfius natur3m«nenin alio 
^iflferre ab ea, quaro affert Jadotfus Oranamai» nin 
qu6d teraiinus xyy^ ^qui iiic aiBcitttr iigno ^ v ia 
- «quaflofi» alteRVf «jiM CtMnnr . #ep«rUt«r .affeAuS' 
figno— i.Ec icjaturwltin«qu6d, queroadmodum Cocm 
O^anamt ad quadraturam Circuli dcducit, ira ctiam 
Iiaec aiia Carva genita quadratarani hyperbols con« 
tiner: pmiadeque lllain Q|^adcaiiciiBent uinaiJarem^ § 
lianc autcm <3|iuultaCrieeni HyperboUcam lioBt tmife- 
cupare . 

Qu6d liponatur focund^) Curvani generantenL»- 
A I Gmie «ifuaiione dcfinivi (m/» FJg,] tae,% rstaaeit 

-¥-xxx -^ ea crit hvpcrbda Cubica alterius fpcciei, 
etiaxu aequilatera ; in qua fcilicct latusre(5iuni adacquat 
Ihtus ttanfverfuin » £r quomam juxca cam habeiur 

a ts^^id ie-^Mxx, pofita fn cqiiatfone^eneialf 

habebitur y V i ii K^M-^x x x :s: x i 6ve zayyj 

>^ x=:i X pro equatione Curvar gcnita ANN. 
Et li jporr6 Curva gcnctatrix AEG definiatur hac 

aiia «qvationc z,^ =: 4 * xx-*- 4* >f^f-4- , erit 

ca hypesboU Cubica pr iocis ipeciei itidem «|uilatera : 

cumque juxta. eam habcatuc « sV^ aax-t-^xx-t-xxx , J 

fiiUB- j 
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illius, hxc alia acquatlo y V^^rf x ^rf^» x-h x-jc x 
</ X' , fivc ^aa yyy -t- ^xy yy -+ Jcjjrjjr si aaaxxi 
qux naruram Curvac gcnifx AN defigJiabit • 

Sed iinimadvef tione hoc ioco digminrexiiljRKil) <]ju6d 
A Curva geneFMrix [ ead, Ft^,] AEG .Aitrit aliqua 
iltfinitarutn Parabolarum fuperius a nobts dercripta* . 
rum , Curva genita ANN fit etiam femper Parabola; 
dc quidem jejufdem £efleriscMm Parabola generatrice» 
fc&- tantikm fpecie &■ ca ^ftrens*- Nmn cx» gr. 
ponatur, Curvain generatricem A E G cffe Parabolaai 
Cubicam prioris fpeciei^ ita ut, exillente ctiam re- 
6ia, AC iplius paraoietffOy iive laccrc rc^Oj ik localis 

atque ade6 «quacio ^cmilaiiajr» » «j« jned&itur 

J - • •• • 

quae naturam Parabolar Coblcae alttrius /pecici- deff^ 

gnat. F.t fl ipfa Cdrva ^eneratrix fbcrit altera ifla-. 
rarabola, fitque Jocaiis ipfms x^Qatio xz*z>=^tfxxf 

J . 

quia biibetiir.»ai' »^ a Mita fe j t u r caden illa gD- 

a .: 

imlif jequaittfjrssrfj» iit'I»Deelia»jrVir4rj0 ti' 

« AT , five 4 « qux hatuxam Fiuili&lifc Cuttl^ 
c« deasttt pnons' ffiecici . 

Ad- 
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Advertatur quoque vtllm , qiuVl fi Curva AF. ^7, 
conjungarur itcrum cum fua diametro A £ in aliquo 
ejus pufi^B, ade6' ut cluudaF ciim fpatium AE' 
BA, prout rt-quens indicat fipura ; & per punAum 
B ducatur recRa B D ipfi M N purallela ; qu6d, iii- 
'T'» ✓ quam, rcdia i(ta linea BDfit afvmptotus Curv«ge- 
r lg«0 y • nics AN; triniiniro ipfa Curva gcnira fcmper ad il- 
iam acccdct; iiA]tie anqui^m cum illa conveniet* 
Nam , cum n?tura Curvae gcnitai AN fit ut re- 
Aan£ulum £ M N adxquet femper recRanguium^ 
C A M ; iHtTqoe ordinara Curvff ^neratricis eric ad 
abfcifram A M , ut parameter A C ad ordinatam,, 
Curvx genjtae MN: fed in punflo B ordinata Cur- 
vx generatricis HM oinnino evanefcit ; atque ita_. 
irtfinities <:ontinetur in - reAa* linct A B , ad quam^ 
pervenit abfcilTa AM; quare etiam rt^d linea AC 
contincbitur infinitics in ordinata correfpondenti 
Curvs gcnitae A N ; proindeque ordinata iplius Cur- 
vae A N punAo B correfpondcns infinitx crit ma- 
gnitudinis , atque adeb .iii infimta difiantia itoese Cur- 
v* fict occurrcns. 

Sed huic. etdeni methodo. infiftendo » infinitoi 
alios modus fingt poifc Curvas lineas defcribendi iw 
mul, & concipiendi, perfpiCuum quidem cl\. Nam_, 
C* ex.gr. Si quemadmodum rc^laneuium £MN squa- 

rjg.OO le conHituitiir rcAangulo CAM« fiac idem re«an- 

5*ulum-EJMN;equaIc AM quadrato i Curva genita 
, N in 'quacumque Curvae generatricis hvpotliefi 
divcrr^.rcmper erit ab ea, qux procreatur rccundum 
inodihn aintecederitem.' quipi^! fi ponaiilr,caus&exeni-. 
pii, Ciiryffin generatricem AEC7 hac aequatione dc- 
finiri a&a =: za ie x x ; quse defignat Hyperbo- 
lam ellc atquilatcrani primi generis ; quia liabetur 

£ s: Vxtf X xxt pofico* iil agquationp generali 
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x> y xxy quar e:nprim*it naturani Curvac genitK 
in quacunique Curvx gencratricis hypothefi » vicc s 

ipfias valore Wiax^-hxx^ habebltur y Wiax^xx 

ts xxtlkn tayy^xyyss x^ j qti» eft cqua- 

'tio Curvae ipflus genitae propria longfc diverfa ab 
ca, quam paulo antc (ecuodiiiii modum ancecedentem- 
detcximus* 

Occurrant fecundo loco H^perbofae Reoentiorum 

confideratsc ad fimiljtudinem ipfius Hypcrbolsc Ap- 

polIonianaE^fed tamcn pro ut inter afymptotos illa jacet. C! _ j< 

Nam cx Elementis Conicis notum eft , qucSd, (i intra Oy« 

angolttm BAC dcA:ribatur Curva aliqua N N talis 

naturx, ut du^is ex punAis latcris A B rcAis toti- 

dcm M N ad ipfam Curvam NN» lateri alteri A.C 

paralldis, Hnt aequalia intcr le reAangula omnia » 

quK fiunt ex portionibus AM in re(f)as lineas cor* 

rcTpondcntes MN ; qu6d, inquam, N N fit eadem_. 

Hyberbola Apolloniana» quae habct pro Tuis afym- 

ptotis ipfa anguli lateri- Afi, AC* £t pofit& AM 

sxi dt MNBjff erit loc9litcjns«qaatio, quando . 

hoc paflo confidcretur, xy c= aa ; fi omnia ea re- 

fiangula A M N aequalia ponantur quadrato , quod 

fit ex rcAa linea conftanti ^ 

Jam vcr6> quemadmodum huius Hypcrbola ea_^ 
cft proprietas, ut unumquodque rcftanguluni , quod r*' _ 
fit cx abfcilft AM in ordinatam corrcfpondcntcm^ l Ig. yO» 
MN cquale fit quadrato » quod fit ex data rc^a IK-: 
nca ; ita Recentiores Hypcrbolas alias in infinitunu, 
cxcogitarunt, in quibus non modo re6)angulum Aib 
ipfis AM, MN comprchcnfiim adxquet quadratum 
oatc reAc linese ; fcd quodlibet produ^um , quod 
fit ex duabus quibuslibet potcfiatibus ipfarum A M» ' ■ 

MN» adaeqiuc homogeneam poteftatcm aiterius con-^ 

ftan- 
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^anris rc(*^3e linc». Atquff , retenti cadam denomi-< 

natione , poterunt omncs ill» Hyperbolx h>iC Ainica- 

gemrraii xqiMtjone derignan * j S3 « , 

ponendo littcram m pro cxpofiente poteftatw ab- 
fcifTs X , licteram n pro ex(K>liente poteftatls ocdr- 
tOiivt y, & m-^ n pro exponfHtriioKlfhuils fsAal 
ncar conttaQtis. 

Ex autem Hyperbolx tamctfi variorum finr gc— 
iicrum) pro iic varia a4ruii)atur fuiuma «xponen- 

Hla binarium non excedat ; generis fecundl r d ^ 
ternarium numcrum afcendac ; atque ita deirKcps-;. 
.attamcn, retenro eodem gisMfe ., f^p^ e^dem fumma^ 
CKpoiMmluin ^ Hyperbolx illx rron ftmij|MP 
rpecic murabuntur » pyo ut ipfi illi E?rponcntes 
^coriim mutantur. Quando^Midem ton^e abt IV, ut hic 
locum habeat regula illsy qudd tHX dtrManr cire fpeciefi 
Hvperbolc nniiM^ cfUfilaiiqw generfs ^ <fUOV Modif 
abfcitra x cum ordinata r complicnri potcO ; otnrO- 
du(^lum habearuv homegcflcmn poteilati » aose M cn 
jicAa Ihiea eonltenff «««^iiaMen gr*>«MKa» Oif^' 
va» ad quam refertur 4N]0^io exp^ 
mi quoqn?? pofcft hac aliai «quatioine x x y zi^a>a a-m' 
Nec proinde dux illx «quationes Myj s^aifr^' 
xxjfvaattii dnas fpecies Hypffbotem» feeiHMll ge. 
Oens qooftittient • 

IrcHjm, fi, quemadmoduni punAa ipfius Carva 
HN refcruncur ad af niptotuai A: fi pec rc^las- 
M alceri A C pnrslleiaay ilat nt pooAii ettdeii&.* 
referantur ad afymptotumi alrcram AC per rt^as- 
alias NO, quae ipfi- AB fint a?quidiOantcs ; St po- 
- natur ipfius Curvac N N hanc effe proprietateiliv 
^ * uc folidum , quod fic ex abfcilTa A M in quadracuilii 

neae ;. 
ita ut 
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Tfa nt, pofitis ut rupr^, abrcif^a A M sr x ; crclinata 
MN — y% & daci rc(?la iinea </, lir locaiis ipfius 
c^atio X a tttt; eadem Curva NN erit erlam 

locu'; alferius hiijti'; rquatianis x x j /i ; (i fu- 
niantur pro ablciilis portiones AO; & pro ordina- 
fis re^^ar NO . Efcnim, pofitis AO t:x, & NO=,>, 
quia aequale^ funt tafn re^ae AO9 MNf ^uim re» 
ftac A M , NO; eadem Curvae proprieras dabit hanc 
aliam xquationem xx 7 ~ aa proinde^ue perin- 
ih ac una cft Hyperbola prinii generff ? ira^ etfam^ 
Ona eft fpedcs Wyperbolarum icctindi gcneri? , fej 
<fuse cb diveiitlffl idpcAiJtt iii|^iGi €Mfisimi foteik 
Jtquationtf r ^ ; 

Eadem ratiooeuiia etiaffll{icckseft Hyperbolarttm 
tertii generis . Nam » (ametij in hoc genere tret 
fflfas diftitigiii pc^iD^» ^tiQs Cres fequenfiefr «qnatio- 

attameir, quia (ecunda ieqvatio xx.t^ ss«^ CittaAa 
cx utra^ttC^ui pMrtr^adrati radice, rcducitur ad 

hanc aliam xy^za , quap cft localis trquatio Wtper- 
bolaruro primi gcncris j « quia eadem Cnrva, quae faril^ 

facic piifflir •eqinuloni xy^ «4 , potefl eriau fa- 

tisfiweie tevt&e cqoationi jr =3 ; tic^ dimfb 

rcrpcfJu ; fi ftilicet abfCiflTx, quae prius fiimptc erant in 
unaafymptoto AB, F/f,] nunc in afympoto alcera 
acdfnantur AC^ cum boc pa^, qus in prinio ufM 
crant a^ftiiaev >nNie eradanr ordinatx:; & qu^e iliir 
erant ordinatae, nunc evadanf abfcifTae ; hinc cft, ut • 
non nifi unica conftituenda iie ipcdes Hyperbolaxum^ . 
gcncris tertii • 

At ver6 genus quarmro IfyperboTaBttffl iamhB^ 
bet fubiei|p«ies; Nam» ciai m kocfBBcre qu^ 

CUOff 



tuor occurrant varlationes » quas denotant quataot 
ifiquentes aeqttationes» xjr^ s • x xj^ a 4^ • 
«5 j j s ; ana fpecies erlt eamiiL» 

Hyperbolarum , qux definiuntur altcrutri haranL^ 

acquationum, X =: a\x^jf =s : & altera^ 
erit illarum Hyperbolarum » quc ana ex aliis doa* 

bus squationibus xxy^ ss m\x^ yy S defi- 
gnantur* Nam» qo6d una»eadenique Oirva fatisfaciac 

utrique liarum «quationum x y^ ss m% x^ 7=:tf^t 

perfpicuum quidcm cfl : quandoquidem non in a!to 
inter fc dilferunt , nifi qu6d in prima x fit linearis; 
(k .y ad quarcam dimcnuonem alcendac ; cum ranien 
in iecunda (it vlciflim f linearls; & ad quarcuin 
^radum clcvetOr: proindcquc, fi abfciirae, qure in pri- 
1110 cafu fumptz erant cx. gr. in una afymptoto 
AB» in (ccundo fumantur in afympcoto alia AC; 
qota lineKt quat in primo cafu crant ab(cifl«« In_. 
fecundo evadunt ordinatx; & vicifl.m linca?, quac in 
prloio erant ordinaca:« nunc fiunc abrciflae^ cadem^ 
corva linea ntrique cafbi (atisfaciet* Et.cadem ra- 
tione deroonfttfabitur, eandem UnearaOirvam poH 
fe fatisfacerc utrique aliarum barum aequatlonum^ 

. jr^ # jpjr :s 4^ • Quandoqufdcm ipfa- 

rum eadem« ac anteccdentium eftratio* Ex hls-au- 

tem facile crit aliarum generum fpecies omnes de- 
Bnirc. Quare fupei vacancum exiftimo circa hanc 
rem plura.Aib)ungere« 

Qiiod ver6 attinet ad omnium harum Hvperbo- 
larun» dcfcriptioncm ; ea: methodo facili , & con- 
ftanci, qus in intinitum fe extendat, defcribi poflunc. 
Naro priro6 quod fpedat ad cas Hypert)olas » qmt. 
'"' ' primas 
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prtmas rpfcies oniiiittiii geiieyuin ccnilituunt; quaeqae 

tde6 ejarniodi generali cquatione deHniri pofliint |(T.y 2< 

il*y s: /'"^^ , vcl ctiam xy** ^ /'y*"'; mctho. ^ 

dtis cas dcfcribcndi talis elK Sumatur in A B aK 

fcitta qusBvis AM, & ducaruri-x pumflo M rc(?^a MN • ' 

altert AC parallcla , qus f\ qutdem fit tcrtia propor- 

tionalis in oidinc abrcir'^rc AM, & alicu)us ref^a: 

lincx cor)ftan<is A D , crit puniSum N in Hypcrbola 

prinii gcncrts. Si vcr6 fit quarta proporrionalis in 

crdine cirumdcm lincaruni AM, A D; crit in Hy- 

pcrbola fccundi gcncris; ritqiic itafifucritca fucccnivc • 

in ,cadcm j>rcgrcnione quiuta» fexcay & fic deinceps 

croportionalis ^ repcrietnr ordine in omnibus primis* 

qMectebus alioYum gencrum fupcriorum . . 

Etcnim pofira rc(*^a linea conft;inti AD — .*,ab- 
fcifsa A M = X ; & ordinat^ M N = y; fi quidcnu 
^imd orililhata MN fofHt tertia proporHoaalik 
ordlne lineamm A M, AO; erit ut x ad a» ita « 
ad V ; proindeque h^z mutua mcdiorum, ac extre- 
mcrum nniiriplicarionc , orictur arquatio xy := aa, 
mas naturam primi gcncris Hyperboiamm defignat.' 
Sed fi ca^eni ordl: ata MN fucrit quarta proportio-^ 
nalis rciatc ad eafdem A N, A D; erit ut x 
ad di ita ^ ad y ; atque aded xxy szaaa» quae 
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aaturam Hyperbotarum ftcumll geberis, denotat i .1 
atque ita portdy fi fueiit quinta proportioqaIiS| erit 
vt X ad iu 04M ad y i 9C pcoiiKie.Gninr «qiu» . 

tio crl^ y = » qu« defi^nat Hy)^eirbdl»r 

Pot 



oniaes certii {^cris; ac^ue itik ddiwqpf • 
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Pofliint etiam hx Hypcrbolx per Infimtas Para^ 
bolas dcfcribit qux (int etiam primat (peciei cu|uf- 
Gue generis j icilicetf d defcriDti drc* rectain AB bui* 
^ ^ giiam dlametruin Parabola A P , <}uc <tt c^iHetti ge^ 
^•/^•ntris cuni Hyperbola defcribendi, fcd ver6 prinj* 
foecici , & cujus parametcr fit rcfta linea data AD ; 
wmptiqueiblcifs&qaavis AM; cujas ordinata cofrtf». 
pondens in Parabolafit rc6\3. PM; ftat fempei- ut ea-. 
abfcifsx AM poteftas, ad quam afcendit in Parabo- 
la ordinata PM, ad ipfam ordinatx PM potefta- 
tem 9 ila piafaiiietcr A D ad quartam M N ; natik* 
drit pun^^uhi N in Hyperbola defcribcnda . Quan- 
doquidem , rctenti cadcni denominationc, crit per 

naturam Parabola:, utjt"*'^' ad a" itarfadjr: 

atqtib iddb M^i^ fnutUi mledibrum , ac extrembrum 

iiiiiIdi^linHoiie»«rit iry ts Vr*"' ; qv^'^ 

tio b^nium riryptt^ofciVtitt •dcfcribcndartira gene- 
ralTs. Scd ITcct conclnina ejarniodi dcfcriptio ; tamen 
ad praxim nimls mtricata deprehcnditur : ncquc di- 
gna plane crt, yt cum priotl compaTctur* 

dupd vcr5 fpcftat id defcriptiortem aliarurrL, 
Hyperbdlarurt ;,pb(riibt eae omnes facile defcribi ope 
earuif) , qu« kd primis fpecies gcncrum omniunu 
fefenintur. Nam li dercribcoda fic Hypccbola quarti 

Jeneris, ad quaA letJrrtuf cequatio 'x^ie-xyj tt^W^f 

^d^ribattiV 'priiis metfibdo jim biditA HyperboliLi. 

ejufdcra gciTtri^ ad quam refcrtur aequatio z> s 

a ^ . Etfieam rcpraBfentet Curva Hnea 00,ita ut 
AMfit eius abfcifla x, & OM ciufdem ordinata r; 
protifaBriiVquc p^, ufq^e ad N , .g^t; iTc mc- 
Siar pvoport&hafis lni«f ipfas Afili^O^I^» «irit M^tH 
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Qplinata y Hypcrbolae qustfita: cidcm abfcifrae A M 
cortdpondcns . Etcnim» cttin Hyperbola O O definia- 
car n hypotb^ ^ «qaataone x.^a^ ; cri( 
* ^fli PwM«|«fta"'« AM «ft ad M ttt 

MN ad OM; five *ad jt uti j adj»f ; idcfa» 

probc crit jj s tf^ f fivfi JrxafJOf 5;«^ 5 .^MP ^ »- 

quatio ad Hypcrbola» quafitara., . • • j 

' Nec diiCniilitcr, ftddcribcnda eflRrt HyperhoiaL. 
^^,;|'^^^f,eyls > 9*1* * ^^»*^' «guatibnc definiarur 
y y := a"^ y quoniam defcnpta Hypcrbola OO 
^^4dsFk') ciMafyniptiCKo^ AB, Ap, Ua ut, pc^ti? AJS^ 
s x> & O M ==.*», fit localis ipfius «guatio x » 
«9 6e»t, ifi protrab^ur ipiius qrdinata OM ufquc 
ad nun<5ium N, ipfa M^ ,uie$iia Myi^pmqnalis in- 
tcr ipfas A M. OM, crit cadcro MN ^^^J^Jl' 
perbolae qmefitc coiterjiKKKteiM tkloii A M* 

Nam , cam ^^"^ j et|f • BS • Hiido 

quia AM cft ad M N , ot M N ad OW, crte «f # 

j|yss4»' Qjffs .cft «3«atio ^|psirma jdcfcribcnda^. 

S 2 DC" 
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Denlque, ut Curvarum Geometricantm exempti^ 

alia profcrannis , adduccmus Curvas quamplures , 
qus cx Circulo ortuni habcnt ; & quae ufui eflo 
pofTunt, qu6d facile fit eas deducere ad dercript ionem. 
■ / j^» Concipiatur itaquc Circulus ADBEt cujus centrum_, 
f]t C , & diamcrer tc6\z AB. Tuiii fumpta in ipfa--. 
AB abfcifsa quavis AM^ reprefentet OM ojrdina- 
tam ei In Orcalo correr{x)ndentem ; cx qua ablSiiB» 
datur portio MN» qux tit ad ipfam OM, ut e(l 
portio CM ccntro, & ordinata intercepta ad femi- 
diamctrum C A : & ft idem fiat rcfpe^iu cuiuslibet 
abfciflae A M » Ita ut liabcaotur plurcs harum portio^ 
num M N ; pcrtrafibit per ipfarum extremitatcs 
Curva iinca ANN , qux per aequatioiieiB dc6iuttir 

B ?4;#.^ir.--j/«ffy-^.4#^/f«--.5^po- 

fitis abfcifsa. A M ~ v, ordinata M N := 7 , & fe- 

inicUaipe|ro ^C ::: a, £ccniui, cum . juxta hanc de- 

" • J .' ^ •• ■«.*■■• . < •..■•• 

noinliiatibnem Tit ordlnata Circull MOfcsViic^tM^x^ 

& portio C M := <r — y ; vcl ctiam x- — • , erit 
pcr dcfcriptionem hujus Curvse, uc yji ad lax — xxy 
fca diti—id-x^ ifvrad^dii r»tqu6idciito-jM 
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. : ^$ed nQtei;uc vcli/n, hujus Ctrrvse JFigurain talcnfu 
cfl^, qualcin> cxpoHtuni exibct fcheniar ncmpc, ut con- 
ftet duabu? cx Ovalibus fc inviccin in centro C tan- 
geiuH}u& » ^ quaram una tranrtac per cxtrcmita- 
^ tcm diaroecri A,6c attera per cxtremttatcm cjufclcm 
. / O d\itae^\\Bz <ioipphi asm a^rcifla A M mrita fir, nuf. 
la quoquc crit oidinata C rculi MO; atque idc6 
niiila ctiam ejus portio MN: proindeque, quia ab- 
icilfa AM fir nidia^ ia vcrtice A ,'iiiilift crit ordiiiatia 
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Curvae pun^lo A corrcTpondens. & confcquentcr pcr 

ipfuin punifium A Curva traniibit* At vero cum ab- 

fci^Ts AM pertiMgit ad centroiii C; quoniani eva- 

nefcTt portio CM, 8c pcr naturani Curvse, CMeft 
ad CA , ut MN ad MOj evanercec cciani MN rela- 
c^ ad MO; atquei<le6 tranfibit Curva per punAum 
C» Et denique, fi abfciflTa A M pervenit ad quift^ 
tttlD ordinaca Circuii MOevancfcit, & ad nibiluni,^ 
fedigitur; evanefcet eciain ipr.ii Curvx ordinata MN; 
& cogfeq u enitr Cnrva tranfibit per pun^om B : qwt 
omnia ex ipfa lequatione perquarofadle deduci pof- 
funt. Nam in ea five abfcilfa o, five scqualis 
quantitati cognitae a j.Hve etiam ^quantitati co^ni- 
»tm la; ipfa Oidioata y feroper evaoelcit» & ninilel 
£t «quaiis. 

Jam ver6, fi iifdetn n>aocntibus, fiat ut abfciirtx-» ■ir»» i 
AM ad portionem cenrro.» & ondinata. intcrccptam^ ^^^«7 7« ' 1 

CM, ita ordlnata^O ad tonfionem MK; Curvai <^ ' ' | 
quae tranfibit per extrcmitatem portionum MN, di- "* 
veriae crit oacunF* Naoipoficis» uc fupra. AM ssx» 

- • ' t , 

MNrsj, AC=: tf^; erlt MO rsViax^xx : et » 

portio CM t= if— *>; vel cciam == x — a, Unde, 
quia,per hypothefini,AM eft ad CM, ut MO > 9d MN, 
ccit nt xar ad 4« — zax-t^xxf ita z ax ^xx.sii 

jyi. «tqnff. idcdt lacnlisiClHrv» cquarip eric jj^ :^ | 

Figura aaten liojtts Curv» eadcmivft; quaro hic y 

repraefentanius : nempe primd etit ejus arvmprotu«; re- 

Aa linea AD perveiticcm diametu A fuis prdinatis ' 
«qttidiftaDter dvAa. . • : > 

Secundd Curva tranfibit per centruni G, inquo 
coojuog^tur cum allai qme WDill raticoc ex parto 
• • • . ■ • .. ■ aiic- . 
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alteia dercribitur: & denlquc utraque fimul conftu 
tuer OvalciH^ qux tranfibic pcr extremitiitein ale&i 
ram dianictri B. Hsec oiunift ex.lpOi {equarfooe 4e* 
duct poffont. Nam valor ordinaoe jr e i n rcit, quo^ 
f!c«:cuiTiqi!e abfcifra xy ponatur rpqualis tam quanti- 
tati cognitx tf, quAm quantitati cognits» la: & 
redditur Idcm valof ordinaesjjrinliiiitus» qnocietou! 
quc e.tdeni abfcilfa x zero a:qualis fupponitur* 

Verunitanien, qu6d valor ordinatc y evanefcat 
in prinio cafu tacilc unifquirquc dcprehcndet ipfo 
caiculo ; cunt» fabflttatioM vtriufcfue valoris 

ni rcHfT ••,pars altcra tequnrionis cvanefcat . Scd noil 
eacem facilitatc cof^nofci potell ; quod in iecundo ca»- 
Tu, cum fciricet abfciHa x ponitur equalis scrro» idcmi* 
vator ordinatx y infinitus reddatur. Quanao(>gcm« 
" ' rtt u!lu? hk fcrLrpuIu^ reniai^^ar; placet reni.:^ull6 

'^arlu!| e(icndere« 4ifii|en^9 ^M. CuTvaB ^iia^C^ 
qiie 'p«rte ifcqiiatioiils per «"b&Hlkmiii^» crttjrjft s 

! ., *nr"T"r " ' .. f> » • jr.. , A 4 . - •>«>c ' 

«— 5<i/r<^44ix—- XX. Atque idcb pdfita tadeni ilr- 

fcifsii x"r:o, quia duo urtimi t^miii^i ^cundae partis 
acquationis omnin6 evanefcunt, cutn in uiio quanti- 
tas cognita 44 lit ffttfltipiicata-per z«»« ; ^sin-ta^ 
Tbrd reperiatiir ^uadiifcaiii^ipfitta'»»»^ aki mdetpt^ 

aequado yy z s laaa^^ ^Mm^M «er^ ^antiAta ^ttiM^ 

o ' - '.O 

cft infin'ts magflirudinis, cum defi^et Tclatlonom , 
quam habet a«i quanticasem finitam 1 aa qus 
quiden infinita eft, cum sero inlhiities Bontioeatttr 
ili i^tancitatelimm 144«; ffroindeque«rit«ciam in. 
nniric magf>rtudini<: quadratum ordinacr jr, jNgM ado6 
intinitd quoque ipfa ordinata jr. (^E.D. Por- 



?0ri:6, fi, cxiftcntc codcm Circulo AOB, fiat 
Vt rtlbtenfa AO ad ordinatam OM, ita abfciila AM C*-» 
ad portioncm M N; punAum N erit in alia Curva; «^IS* 
cujus fcquens cric iocalis sequatio 2/r,y,7=: laxx'^ 
Mxicy tnailentTbDf t ut fupra, abfcifsa A M =: a-, or- 
dinata MN =: jr, & radio AC = «• Quippc, cunL« 
fiibtaifii A O mciUa Ht propoittonalis inter dianie* 

trum A & portioncm AM, crit AO = Vzjx . 

£11 aotenitper paturaia Circuli» OM V laxm^xx; 

igihir^ cutn fit, ex hyporhefi, .ut AO ad OM« fta^ 

AM, ad MN; erit ut 2</x ad lax — xx , Hvc ut 
za ad la-^x; ita xx ad^y, atque itieo Curva.' 

Suacio erit, la jy laxx^-^x x x . Et pcrfpicuuni 
« Cinrvain i(^am eflc Ovalem , gux per extremt- 
tatet diametri AB traiint. Nam iiiipni xquatione /]- 
ve abfciira x- ponacurfs^ (ive etiam quantirati co« 
gnit« 2« ; fcmper valor orttinatK y evandc^t , & ad 
nihilum redigetur . 

Denique, fi :n todcm Circulo fiat ut AM ad AC, 
ita O M ad MN> invenietur.punduBi N in alia itidcm 
Curva; cujus natura per hanc «quationem' dpiSnffecur, ^ 
xyjfSi itfwif •^tftfx'; pofitis fcmpcr, u-t fupr<k, AM s 
k i MN 33.31» & AC B « • Qyippe »-<ttfn (it pet aa* 

turam Circuli, ip1a' XM siVz/Jx— xx; & ex hypothefi, 

AM frt ad AC, ut OM ad MN; fivc etiam , per^ 
mucando , uc A M ad O M , ica A C ad M N ; crit 
^t ie^x ad 1«»'— !lr»; iflve wsc m& itnt^-xt tta^ 

Ttti id ; "proihdfque Ciirvtt oquatio crit xyy ?s • » 
l a a a ■^ ii a x » Et HgUra hujus CurvT erit e.idetn, 
hic contpicicor^ nam habebic uc alyn^pcotuni^ 

re- 
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r^am lincftm AD» fuif ordtnacis parallelaiii'; 8e 

trannbir pcr evtrcmitatem alreram diamctri A B ; 
in qu i coiiiuii.^Ciis fc cum alia Curva , qure tn partc 
aitcra dcn.ribituri l-igura cfl ta Clvpei reprarentabit-. 

Gencratior.« quarundain Curvarum in Circulo 
cxorientiuni pcr dcterininarionem ad Circuli ipdur. 
mec naturam l\)C4f)anccm inquiiiviinus..Si Citculus aut. 
in EHijnm, aut in Hvperboleni pertran(eat, parva 
ctiicicciir iminatatio: & Curvx genits p^cora nullO| 
pa<f)o varia erir. Nam erat fupra [ pag. 140. f^tg^f^'] 
AOB Circulus» & Curva ANC generabatur per 
proportionem efficlencem CM portionem incerce- 
pcum centrot & ordinaru MO Circuli, ad rcfnidtii** 
metrum CA Circuli, ut M N, qu.-e erat abfcilTa in . 
ipfa eadcm ordinatu MO, ad ipinm ordinaram MO. 
Hateadem proportio: ^ lic AOBfibldeoi) pe. 
rimeter EHipfis » aut HyperboUt • Erit M O ss 



V^tfxz^^xx. Si latus tianfverrum iit quan-> 

a 

titas a i & quantitas c latus reAum. Quarc nifiant 
' qvx ibi pr^eftica funt 9 cadcn omaino Curva-* 
prodibit* 

Accipiatur mod6 acquatio gencralis oniniiun Cir- 
culorum infinire progredientium ; eritea, retcntis 

iisdem fignis » quae ibidcm (un.t j s x"' in 

2 — x" . Quare j c= ^\J^ x "* in 2 « — x" . Et 

MO fiat aequalis huic quantitari. Quare, inftituti 
proportione juxta di^ani conditioncm Curvo! gcne- 
randac) & efirorniat&Kquationet.intelijgetur conteflim 
.Curvsfeniis inde promanu». Unun cxcmplum cAo, 

Slt 



Digitized by Google 



Qsi Gccohif cft citbici» prloris fpcc^ci • Icicnr efif 

MO scV 44i<(«- 4« xx'^ xxx: & Curva genera- 
liitttr per diAam ccnditionem ; adhibius niodo. y a4 

dfnoniinand^sejos abfcifias»x^'^74X-''-ii- ip^s^^ 

reiiquis.. 

Qu6d fi aequatio criam gcneraJis famatur EIIipGuay 
jifc Hyperboia^um omnium infinite proccdentiunuy . | 

^jN-i^ff^ ^ ^ jjii i csdcm qUQqoe Carvae ^ene- • 

sabuntur > qu;e per Circulos infiniti proccdciii«f 
crcantur^ porit.s conditionibus, quae fupra enunciatz 
fuprunt : ncuci id dixiqiu^. de priipoCircujp cpaimqf 
SV evcnire • 

Sed vcr6 (rt A O perimctcr linca fcAac in dato 
Crian|uio A C £ ; & qusraror Curva A N C cadenu. pf^ 
c^nditionc genita ; ita ur « aceepto pon^ quovis M o 
io- A\C!ar<:rc^ triargvli , di dofti^* M-N ordinat^ . 
6ru parallcla CE ; fitCM, futi fupra pag.i^p.) »d GA| 
vcLuti MN ad 0M«. Dicantur A C si« C£ 4« 
AbTcifl» A Maif. Et:or<lin«t» MNvCofv» qvmd^ 
tB,:s: y» Erit CM x. Et propter fimilia tri^ 

nngyla A C M O. j jBtiit . HJ^.ts-^jf . Scd^pv 

adpoficaot condicionf ra habetor^ j.^ x ; : 4 ^ x.4, 

a 

Qoacc Gor^a gcQiM crte- Parabola^ ApoIIoniana» . 

0Mf 
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T • • * 

per A , & C [ninaa . Etenim cum A M (x) Ht A C = »; 
abfciffac MN ( v/cvancfcunt i nam tnni in arquatione 

/■M><M> in¥cnti fiunt iprae y =: o : Item cvancfcunt 
MN(jf) ;quia tuiic CMiit sso. .ElTewddrbetCM* 
CA : MN.OM . Ciim vcro ipfa caclcrm AM nullacft 
in A i.profcadca quoquc nul!a ibi ipfa MN (y): 

. S[Oo<J pcr wnwleni afguationcm ctiam cognofciiur. 

f -'^ Efgo pcrr A , & C tranfit Curva. 

Defcribetur autcm ric ; idcH pontio diamctri , & 
quantitas paramctrj ita dctcrroinabitur, Producatur 
Fia 8 I AS id B 9 ex pwte A : dt fir In A B portio A B s 
^ dimidio A C g «i, ExB aj;atuf .BDad quemvls jin. 

' |ulum, fed non parallelc AC. Ef fit in BD portio 
j - toatqualis quart* pani CE srjfc^. £x A agatut 

AG1 ^arallela 'B D • Hrit A'C \ d>anicTer Curv». 
Cujuf parameter s: «/r. Et-ofdiaats^araltelx BA': 

T 

' & vertcx A : origo ver^ abfcifrarum c-rit D . D '- 
/Qonftratur* Nam accepto in D B pundo quov.s l ; 
ficxJp docaritr F G (l.p8rallela A B fccans U G. 
Jplaai<AGI'9 i& Curvam inQ^; (i porrd ^gafut 
etiara cx D parallela D H Ipii cidcm AB, occurrens 
in H cum AGI ; dlcanturquc Dt ji & * Q^^-i 
41«ia eft GQ,5S f Q- JFQ ss * ; 4? A G s: 

HA- HG> fivea DB.« DFss jtr J^' «tquo 
<ft GQf A -A G iBpaMnetnijUi erir qplden xx 
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gx'^ #4 B «4 a ity ; (ive auy ss ax-^xx» 
^ * I ^ ■ ."-^ 

Si vcrdrcaam AC fumerc vclis ex alia parte rc- 
Ute ad Aj '& fit Ac; eodem roodo aliam Parabo- 
lam Anc cjufdcm prorfus natura: eo loci obtinebis, 
& dcfcribcre potcris, fi illa nianeant, quae rood6 
dida funt. Etcnim fit in Ac abfcitta A m ; & cx ni 
oidfRaCB mo odcftrrens AE produA» ino. Eric A m 
— & cA = — Quare cm ( =: cA — rhA) 

erit =5 — - « H- Ac . Erit verd mo cadcm rationi ~ 
hx • Nam AC. C£ :: Am. mo. Sive 4.^ :: .^x^ 

i—j. Et pcr cpndltionem cflb debct; — 

*-_*.* g '• ' 

x-^a* •^it. Et rcliai^a patent* Et AGl produ^U^ 
ad aliam partem dabit Ag diamctrum parallelam^ 
bd, qwe dufta paralLcia eft ipfi BD ex puodo b, 
uti faAa dtAh AB • Et eadem erit parameter • Et bd 

s BD. = Er ordinat» parjallclse Ab; & d origo^ 

abfcitrarum»t>cfanbetur autcm atia pars AP, fcu A||r 
Parabol« utriufque^ 90dcm modo, (i triangulum ACE», 
conftituatur ex- alia partc relatc ad A C . A E 
producatur cx partc A: & Anio coniiituatur quoquc. 
cx pattentU f elati? ad Ac. Et cctera pcrficiaotur», 
mi fupra. Cum autcro Triangulum gencrans infinite 
cxtendi polTit, liquet utramquc Parabolam in infini- 
tum cxtendi) produAis fempcr pro alia parabolaipfis 
ACf AE Ac?» .AuOfc..- * . 

T a ' . Tan- 



Tandem Fi^,) fi loco poflcae proportio» 
iiis j. hx : : k^^x» faiiiantur al»>. attjuo 

a 

aliae rariones tertii > quarti rermini propor- 
tioois: & Hc eaden perimeter AE .liiicar rcd^ in.^ 
triangato ACE: ceteraqtte ponantur uci fnpra aliae. 

etiani atquae aliap, novjeque Curvs fcmper gencra- 
buntur • Ita li fiacj bx : : ua~—zax~*-xx» aa 

Curva genita crit m^xaxx^MMx ssndMy 0 

' " ■ . * - 

Qvi6d Ci tota proportio immutetur « fcd 'fit- idem_ 
Triangulum, ik cadem pcrin>cter AE; fiatqueiut fit 
AM. CM :: MO. MN. £t reliqua maneant, uti 
fupra i & cadem denomiiia.tio quantitatum jretinea- 
curi babebitur x it bx* Et llhea foluin 

a 

rc^la cxorietur. Vcrum fi imperetur^ ut AM • CM4: 

M O^ • MN^ i niroirikai x» <i— jcr: hbxx*X h' 

a it 

Curva promanabic EIIipHs ^polloii^ana ^ cujus. i^tus 
tranfverrum ipfaniet A C ; « fatus 'reOtifii tertia:;* 
proportionalis in ordine AC, & CE. Et rcliqua crunt 
de hac Ellipfi dicenda, quae di^fa modo funt de Pa-" 
rabola, tum pro Curvae dcfcriptione i tum pro coni- 
pteroento Cutvae AP ex alia parltf AC; cAih etiaitL. 
tandem pro alia xquali Ellipfi, quae ex alia parto 
relate ad A defcribetur. Qiidd fi vero, iifdcm ma- 
oencibuS) fiat x. a-k-x :: bbxx» yj ^ erit Hypcr- 

aa 

boles procrcata AN extra Triangulum» feu perime- 
trttoi A£ ptocedens , ooo qnidem per C pertranfiens^ 

ibi 
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ibi enim M N non fit aequalis xerft\ fed cjus quadrar um 
dupio quadrato CH in eo pun^o cfl zquaJe: vcruin 
idefn crir Hyperbolae latus rranrvcrfum» idcm lacus 

rcAum, quod fult F.IIipfi*: ; A vcrrc v ty:'^ ; & AC 
dianietri politio. £t rclinua uti in Eilipiit & Parabola . 

Scd i\ pcrimcter ip(a cadem AE fit I'arabolica- 
cuiiis paramctcr p; QL ordinata (!t MO; abfcifTa- 
que AM, & in di.inietro AD r^rabolar fit AC|-i» q 
lunipta portio dcterminatx quantitatis ;=: <f. Si mo->rl^,0 2» 
d6 quxratur Cnrva pcr proportionem genita, AC. ^ 

CM ;: yf M^.MN^ ; localis «quatio invenie- 
tur > retenta eadeni dcnQminacionc^, .pi;0 ^htc\t^ 
Ijs » & ordiaatis « a'p x' ^ pxx . ss j.j 

a 

habetur enini a,a-^x:: px» yj, Quare Curva.* 
erit Elliplis Gonimunit pertranficns per |>unAa A, & C:. 
6t eins latus cranrvernim eft quidem ipfamet AC^j 
paramcter ver6 comnjunis cum parametro Parabo*. 
lae. Quod fi inrtituta proportio fit yfC. yfC->yfM.- • 

x :: fx^xi» Hypcrboles gc- 



ncrabitu r a p x p x x ss jfjri ioioedeiis excia AE, , 

^ ' a 
perimetnim Parabolae; cujus quidem vertcx ^ ; fcd 

oon pcr C pertranfiens; naro in C» ubi AM [kJ 

eS AC (a}y fic quidciu M [Xfl^ *f'^ * 

Sed idcni latus tranrverfum, & idcm latus rec^unu V 
crit, quod EHipfis mod6 determinatum , Et yf C dia- _ ^ " 

mctri poiitio. Si verd^iirdeni manentibus, fiat in ca- \ 
dem Psnliola* ot fitproportfo OM« MN:.* G 
CM j «ti fiipn io diCQlo cfleAam iak pag. 140« 

pro- 
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progignetwr Corvaf aary =3 * «jr-^a « Jir»'-^ xx». 

cj|iifil£ geheifsyftd noi^lpecieli cum Curva mbdoiilveiicft 

p«g.t4S* iH.periJDCtro- AF Uock rcftc trianguli ACBi 

li fieree in ea perimetro M O • MN; : CM^ • AC^, 

£t Curvft per punAa A » & C pertranfeat neceflTe 
cft ; uti. ibidem • 

Porrd codem modo, ac de linea re<F}a difium-. 
eH i aiiae , atque aliae Curvae » novaeque generabuntur 
in Parabofa GeneratHce eademt fi termlni proportlb» 
fii^ immutentur ; undc Curva promanat : vel immuca- 
rione iltata folius dimen'lonis in temiinis duobus 
proportionis» ica ut vcl fimplex (it dimen(io>vel fe- 
6UffKla»fc« qoairataf vd terciaf feu Cnbicat 6t ita^ 
de reliquis ; vd etiam immutarione indu(5ta naturac 
totiiis propoctionis. Excrop.gr. proportio («■^//1'. fVj».) 
AC.<CM :: IV40. MN^ unde Curva progignitur in 
PaMbola clt diAit;' inmiitrata erit in fola dimen-' 
fiQQe jil^Qrum terminoniiu » fi fiat AC« CM :: 

Mb*^ MN* ; vel V: MO^ . MN^. ;'vcl ;: 

• U ita de^ 'ircii^ttls: vcl criim Ma 

MJN;:ftAcV€M^ i aut :i CM^ ; 

A C^. GM^ ita de reltquis. Immataty) vcr6: 

fiet nnrura- rotius proportionis ; (j.fit AC. CM ;: 
MN. OM. Et teVniini duo hiiiu? ejafdenimet pro- 
poirtiionis in foU dimennone pi>tertint qiioque cotkra, 
noido» quo fupca hic nuper effcAnfli eft« imwucati • 
Qujbn^ oinnibus cafibus novs (eniiper Gar>v» crea». 
bxiiinrr. QvM C\ immutmtut Parabolae gerteratrices, 
quaj:«(u on/iu,uj)i iofinit^ procedientlum «quaaio ge- 
neralis^ & coiumuois cft» acccpt^ f pro parametro» 
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p X " = j'""*"* ; nov« etiam jaxtt dJvcffes Pam- 

bolas enafcenmr CurvK ; & novx etiam in unaauaquc 
Farabola gencratrioeCurvBComparabiintiir, liroodd 
diA« Jniinutationfs adhjbeantur. Arquc ctiam non 
modo in Parabola , & in linca rcaa gcncrarricibus, 
ferd ircm & in Orculo , & inEllipll , & in Hypcrbola 
•fCfleratricibtfs Cnrrarum , 'de quibiis diximus, nov» 
Femper prog gncntur Curvx , -fi expofit» varietates 
adhibean(ur, aut Curvx gcncrantis, aut proportlo- 
•«is, vcl totius , vel duoruro terminorom , pcr quam 
proportionem nova Curva inquirarur. 

Sit Paraboia AOG ,cuju5 axis ABC , paramctcr 
=: a . Sit vcrd cius chorda AO, Etcx O ordinatim 
adaxifn fitpo(ita*OM.*Qu*ritUf CnrVa AF, quae per- 
tfanfit per pnijAa N ; fi fint feropet ^AOvOM : : AM • 

IdN. D':cant»r AM ssjc. MNs j. Erit MOV«ir 
Et AO^gi^^'"*"'»'^^ quarc habcbitur pcr conditioncm» 

•M«-Mx •Mit:: Et localis Cut vi» 'Kquatio erit 

•gicx^iny-^aiy, Qiiod (7 , iifdem poliril'^ incinfdcm 

Parat-cff d amctro ARC abfc Ha fir dara f)ortio AB —b, 
Et Curva PEKqiixrarur pertranficris pcr pun^^a P, fi 
impcrctur prcport o AM. AB: ; OM. MP/qucMPfit^; 
Corva gignctur abb^ xyy-, Cujus figiira crt L D E. 
Kam MPfvjvalorc haber infinitij in punc^o A. Ibi cnini 
AM (xj tit= 0, Etgo aab zz xjiy y fivc — yj» fi^ ^ab 

Quare y babrtinA valorem iniinitum • Hihc 
^^va in A habct afymptotum AQ.parallcIlani ex A 
ciutlam nrd-nat s . Kon vcro pcrB pcrmcabft; ibi cnim 
runc 7 nanevancfcir. Imm6 roagjsciusquadnrum fic — 
^b, \)uarcCurva genTtaTccahs erir tnnilPairabolf gc- 
Heratricjs inpunfloD, ad quod du<5^a eft oidihata fip 
exiproeodcpuni5^o B. Ec hinc ultt^rius ca progrcflTa in-'. 
tja periiuctrum Parabole inccdcrc dcbet^i nam antea 
cxtra fcf ebatar • Quod Ipfaroet propoAio -cdaMi fndU ' 



\ . 

"t, per.quameagi?nita manet. Sed & ncc axj A!jC* 
potcft Curva ipfa ufpiam occurrerc . Igitur A<X AG 
•m funt afymp^oti duf . . Er quidcQ) hyflcrbolesca cft 
pncns fccundi; ( fupra j cujus Hjicr- . 

» m9MS pcr datura punaum D pcrtrarifcuntis. non me^.' 

/' * l^*P* f^CROflct> ^uaip aiO(l6 pofuimus^dcfcriptio. 

Hat dinQ;inftjttttat proppritoiu^ riniilcs fupt doa- 
hiis illjsproportionibus, pcr quas/upra pa^.i/^^ m Cir- 
• . culogencrabaturCutva ilia.Ovalis, & Clyproformis. 

^ Sed , rctent4 cadQ.ni cctiditipnc chord^ , iraniwa Cut- 

icaro gcnirriccnj; io)n;u$a» ur libct , aur in ipfacadcii, 
Parabola, & in Parabpiis infinitis , autViiVaiiis.frngulij,' 
%Mihi<fyis^ gcncrantibusCurvis dimcnlioncrn termino- 
^ >^^roj^i^>rfi propprtion s^- iromuta tHn4<cin, tojain p^r^ 

, . PQWonott, novae fcmpcr Curvf gcttera^umuf» PVo- 

' fe^o h«cc ornnia poftrcmo loco oc gencrarione varia»|. 

I . ' &.mujtipljc» gcncris Lincaruni Curvargaj.Gcowctri- 

f i . ctrttm eum ob.tifii:m pa»iI6. (vfiAs dirplitsvwts^ 

§ j nofcatur quanta facilitare Curvz Gcomctrio^ mente > 

.* irtclligi pofTmr ; ac pcffint illarum con'parar4 gencrar. 

ciones . Ita quidcm ubcrt maccpia fubnafcitur harum 
Gttfvairum gcnerin^arum perea , quar tfadMimit: d^- 
Ipng^ ctiam fpi^pliclcrcs ejufu cdi v.x funr,qtt4mjlJB|^ 
I ^ quasprjsbuit Inftrun tnto fuo Cartcnirs fi:pra expolMo; 

.' <)uod dc non ita factle.pf^cipitiiiquaniuniad opcrandi 

\ nU)4MiB*& vald^q|>cr9ib^0digctapparatu*.Vf;f6mc^ 

/ Cjityf aliquado fimpliciorcs prodirc fi Ient;Ucct locale ' 

J a^qationcm habcant mag s compofiram, qi'6 majores 

C^pndu^oncs adpopuntur pr;oblemati indctcrm naLo,pci[ 
quod" Curvaipftrgenei(Htar« .Exemplum' Qbttpi prodew . 

Ite fijvabir . 
Sit dafa pofitione refta linea AQ., datumqui;^ 
ih ca pun(5it]m A ; lincam invenire., ad quam da6i\% 
i . 1?? n cx A tincis A P, AO 4nvangit!o.PAOdato, acde. 

. milTis cxpun^iis P, O line?- qnrcfrt» normalibusPM, 
Qh ad AQj cam.feca:!tibus in Mi <&F. ; fit ratio 
A P , ad AO data , dlc tres AP i AQ^.AV^ contnuc 
proportionalcrs . Ponatur iamraAttmefley qaod quae. 
tltui: Ik piocittAis AP» AO cx partc A*acceptaq u e A p 

dat^i 



1 




^ 15^ 

data in AP produfFla, connituatur trianguluni ADC re- 
aangulum in D. Produrta DC fecct AQ^in /J. Et ex TS 
deniittatur normalis £H, ad AC . Sint di6ia A M i 
MP Vi & cogmt«.AD == *t\ AC sr CDs= c\ rat o vcr6 
data dlcatur w, ad «. Eft AM'. M P : : A D . DB . feu x-. 

=3 DB. Quarc BC= BD —DC =2 

4j -.^T Itcm «ll AC. CD :: BC. CH, idcft 

t v, >^x . caj^^ebj sfCH. £c AH 

cb in trianguli ^DC lateribus: & fiat ^**-*f ps^^. 
Quarc AH a gtfj^-+<g.g^v 

hx . 

Modo cft ^P* . if : ; B A* . D * . 

■ quxinfignis adpofitis cft ; -f- j . x ' : : B A\ 
if tf.^Qiiarc -BA* s aaiex-*- aayji» Porr6obcon- 

XX 

ditionem rationis datae, cft A?^ , AO^ :: mm , 
iiu. Jgitm AO^. g ««J^xH- ««jy . Atqui eft ; 

iA* . ^ : : .<f 5 . ; ideft in invcnii» 

M M 0Mmmbb 

V tur 



I 
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tur AF^ zi .»JL_>n caj-t-^ix . Et id- 

circ6^F=;_ii in TijM^I^- Ob aliam vcr6 
conditionem, elfcdcbct Vx^-t-jjf. y wjrx-i-iMtjy 

mlk\xx^jy amb ' m 

z^eay^-¥ggx. . Atque <qual!a etiam cnint qiia- 

drata; unde w » x x -4- «« yjf s: ccaayy 

m m ' MMhb 

aa hb ww a 

=3 fCVV icgj^xy -r* nniy* Tresadpontx 

it^'^' tftm 
funt conditioncs angulidati, rationis dats, & pro- 
portionis continua . Et nofti quidcm analyticunu. 
appara tu m , quo in hac <|iiefl»one brevioreiD invenire nos 
analytice illaai (plverevolentcs Jie«juivimus • Attamcn 
locat e(lad Uneam omniuiti (impliciirjmam ; idcd ad 
tineaiftic^laRn . Sive^uanjitata .•kmv. ^ ^ r 

mnt aubb 

tt — HM ambae fint quaotUates poiitiviei (iv^ 
bb mm , 

ambac 
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ambaf Hnr qunntitate*; nc^ativs, (ivc alterutra earum fit 
politiva, 6c aitera nc^ativa • 

Etemin irt. alterutra earum pontlva» Htque m« 

mm 

» - . Etfiats/. Altcra vcr6 fit negativa, idcft 

f r . if « i & £at — e • Erit aequatio ^ f x x 
bb mm h f 

a ag^^^y.y — ^ ^ Sivej jr j ^cgg bxy h > 

€ e bb X X t= ctbbg^ xx — ^/x-y^ Qui.lo- 

C3I9 cft ad lineam re6^aro; uti liquebir , extra<fla u> 
trimque quadrat^ radice. Hinc facile intelli^etur in 
aliis cafibus etiam locum cfle fcniper ad lineam^ 
redam • Angulus datus PAO in pioblemate pofitus 
cft acutDs: fi fcAns cft loaifQ noh habet problcaia: , 
fi obtufits » codeoi modo , mutatls » quar dcbciit im» 
nitttari , procedet refolutio. 

Nofti igitur plures adpofitas fuilfe conditionesi 
& problema, Lineamque extare fimpliciflimx naturse • 
Sit9 iifdero pofitis, qusfita Curva per,punAa Pper.< 
tranficns [ ead*i tg,] ex quibus« duAis PM norroa- 
libusad AQ^^ fmt folAm AP^ AMt &aliadata reAa 
q continue femper proportionales ; jam iinea Curva 
erit longe compofirior antecedenti ; ziqqxx-i-qqyy» 
Id autem erac ^uod exemplo declarare volebamus. 
Utilc oaoquc crit aliis Curvis uti pro generationo 
nov« curv«(» ttt firoplicior roodus fit gcnerationis.; 
& Oirva obtineatur finiplicjor |- veluti in nupcr expo- . 
ficis goieratioaibus Curvaruni a nobis cfTec^um fuit. 

V 2 CAPUT 



CAPUT vin. 



De Spirali ArchinK clca , & dc aliis inftdr 
ipiias io. infinicum cfibrmans • 

NUnc aliud ingredimur Curvaruin genus » quod 
fcilicet Cutvas Mechanicas, five TranfcendeiK 
te«, vel ctiam Gcomctrice irrationalcs coniplcflitur: 
quarum pun(5>a omnia niimme talcm habcnt rcla- 
tioneni ad pun6)a alia alicujus xc6i'£ linez politio- 
tie datc , qua; per xquationem allquam fininm ad 
omnia lUa punAa fe fe cxtendeiitcm poflic definiri ; li- 
c^t eadeni illa rclatio pollit per infinitam xquatio- 
ncm , quae fcilicct ad infinitns dimenfioncs afcendat, 
dclignari . Et in ejufmodi quidcm Curvis enumeran- 
dis eundcm planc ordinem fcrvabinius > qucm in.. 
chumeratione Curvaruro Geometricarum npbis pro- 
poAtimus* Nempc prim6 afferemus Curvas Mecha- 
nicas a Vetcribus Ccometris confidcratas ; tiini de- /• 
inceps eas fubjungemus» quas Geometcc Xecencio- 
rcs meditati funt. 

InCer lineas ver6 Mcchanicas a Vctcribus Geo- * 
metris excoglcatas maxHn^ valet Spiralls Archime* 
dea; cujus gcncratio ante ipfum quoque Archtme-- 
dem (equenti quidcm ratione fuit a Gcometris con- 
fidcrata . Intclligarur Rtr(5^:r iineae cxtremum unum_, 
cHefiyum, ac immobilc, & extrcmum alterum mo- 
tu xquabiii in orbcm cicri , doncc redierit io idcni 
punAum^ unde incoeperit moveri* Tum intelligatur 
codem tempore motu etiam rcquabili ab extremo 
cjufdcm linesB fixo , & imniobili fcrri punflum al- 
terum fuper ipfa redia iinea ; qux fercur in orbem ; 

- •' fcd 
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. fed ita tamen^ ut ad alterutn ejurdem lineat extre* 
mum mobile eodem quoque tempore perventat« 

quo extrenium iftud ad priftinuin fuuni locum re- 
dierit. Nani alterum hoc pun^^um per compofitio- 
nem utriufque motus tam fciiicet lincar, qua: in gyrum 
fcrtur^ quam ipfius pun^i fuper ipfa redta linea mo- 
bili delati 9 defcribet lineam Carvam » quc Spiralis 
nntKupatur. Unde Archimedes Spiralis geneiim tra- 
dcns inquit , Ji in pUno Ke^a Linea ^ altero ter- 
mino manente y aquali velocitate ctrcumlata redeat 
detficepf co» unde frofeOa eji '. Jimul verd cum hne/t^ 
circumlata feratur puttOtm pari velocitateJti)i ifji fe"- 
cmidum rtuim lineam duilo^ motimt itutioMb immAi^ 
It termitio; ijM ftm&tm lineam Sfiralem m fUito 

d€'lr/bct . 

Vcrunitamcn ut gcnefis hujus Curvar mclius intelli- 
gatur, concipiatur Circulus BCDE, cujus ccntrum.. 
pun<5)um A; iitque AB ejus femifliameter « qux in^. 
gyruiii a^atur iecundi^ni extrenium B delcribens ctr« 
cumterentiam BC D E B , niotu tamen cquabili ; ita^ 
ut aiqualicus tcmporilus xqualia quoquc rpatia_* 
percurrat: tum eodem tempore, qno extremufii B niove- 
ri cucpit in gvrum , incipiat ctiam moveri pundum.. 
aliud fuper re^lam ^B ab extremo immobili A in ex- 
tremuni mobite B9 motu-ltidem cquibilt; (ed itaJ» 
tamen» ut codem tempore» quo' alterum iihid pun* 
fiuni pervenerit ad cxtremum mobile B, idem cx- 
treniuin B revolutione fua redeat ad eundem locum, 
unde crat profe^um ; atque ade6 ipf.i femidiamcter 
AB zd eandem poiitioncm (it reverfa ; jam punfium 
iUud delatum per redam AB propter motum fuum 
xquabilem fnbiens quoque motum ipHus rete AB 
itidem ex hypothcfi acquabiltm, defignabit utrocjuc 
illo motu lineam Curvam yfNB, quae Spiralis dicl* 
tur : atque ejus origo iivc .principium dicicur ab Ar- 
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chiniedc manens pun^iim A\ 6c Principium, fivt^ 
' Origo circunilationis poflrio lineai, a qua incipit fenii*' ^ 
diaineter .4 B ]n gvruni fcrri . 

£x ipfa autem geneii iiujus Curvz liquet^ hanc 
Cfus eflfe proprietatem praecipuamt or^ft ex centrai 
A ducatur^ ad circumferentiam ref^a linea A D9 
I qujp fecet defcriptam Spiralem in pun^Jo N ; ut, 

inquam , integra Circuli circumferentia B C D E B 
lit ad portioncm iplui? BC D Principio circunjlationis, 
& duda ref^a iinca coniprehenfam, ut cl\ (emidia- 
Bietcr AB> five AD portionem ipfiusAN. Nani 
~ fi imegram dMomferentiam divifan) iDtelligamitt in 

* centum parres aequalcs, & in totidem qnoque partes 

l divifam intelliganuis femidiamctruni A B ; ecdem_. 

' tempore, quo ipfa femidiamcter AB percurrit par- 

tero unam peripherix, pun^ium deiatum ex A Ul* 
B percurret etiam partem nnam ipiius AB;& 
„ . ■ ' miUttr eodetil teaiporef <)uo eadem (emidlameter AB 
f » . . • . percurrit c\. gr. partes decem circunifcrentije , idcm 

punflum delatum percurret quoque partcs deceni ejuf- 
dem AE: proindeque integra circumtcrcntia erit fcm- 
per ad parcem per femidiametrum percurfaniy ut eft 
ipfa remidiameteradportioDem ipfius^quae abcodem 
pun^ fuper !p(a defoto percurritur • Unde « qoia 
pun/^iim delatuni ex A in B portioneni percurrit 
fenHdianjctri ecdcm tcmpcre, quo ipfa fcnjidia- 
t meter percurric porcionem circumferenciae BCD; 

conreqoeiis- «ft, »t '{Rtegrt circoltoferentia BCDEB 
fit 7Ml'tp(Hi« portionem BCD> vduti femidlaneter 
ABt Hvc AD.) ad ipHtts portionem ^N. 

Atque hlnc plura quidcm dcducuntur : nempc 
primo, intci^rani Circuli circumfcrcntiam BCDEB 
Pirr ^^^^ alium ipiius portioncm D E B, ui eli fe- 

^ ^ ' midiameter AB% fwt -AD ad.portionem sltennu 
ipfius DU i nam 9 cttn (ic ut 'ijicegnL -Ciiculi cir» 

com- 



Cttmferentta BCDEB ad portionem ipftus BC O 9 
ita fcmidiameter AO ad portionem AN; erit criatn, 
dividendo, ut intcgra Circuli circunirercnaia BCDFB 
ad portioneni aliani DEB, ita fcmicijamcter Ap.a4 
portioneiii aiteram D N • 

Secund^ qu6d portiocircurofareoticBCO [ead*Fig,] 
(ic ad portionem aliam OEB 9 ut eft portio femidia- 
metri Centro, & Spirali contcnta ad portio» 
nem alteram DN. Ercnim e(} ut portio Circumfc- 
rcntiae B C D ad intcgrani circunifcrcntiani BCDEB; 
ita purtio rcmidianictri ^N ad tpfam rcniidianictrura 
AD. Sed integra circumfeTentia BCDEB eft ad . 
porrioncm aliam DEBf.iit (emuUameter, A O a^ 
partionem DN, quare erit ex aequa rationc, brdir 
nandO) ut portio circumferentiae BCD9 ad portio* 
ocni aliam DEB, ita portio iciuidiametxl AN ad 
portionem alteram DN. 

Tcrtio» qudd fi ducatur radius alter AME^ [ttuUFig,] 
qui («cetSpiralem in punAoM; portio clrcumfercntj« 
BCD ad portiGPcm aliam BCDE fit ut portio 
AK y ad portioncni yfM. Nam portio circumfcrcn*. 
tiac BCD cft ad intcgram circumfcrentiam BCDEBf. 
iit c(l portio femidiametri ufN ad ipfam/croidiame- 
trunr AD» Sed Intcgca. circunifcrentia BCDEB e(l 
ad portioncm iplius BCDE9 ut eft fcmidiamcter 
AD, five AE, ad portioncm ipHus AM; igitur crit 
cx sequa rationc, ordinando, ut portio circunifcren- 
tix B C D ad portioncm aliam B C D £ ; ita portio 
(emidiainctti A N ad portionem alteram AM« 

Qitarfd» q«6d i, iiffiem pefilis^ portip civcttmie* 
rcntiat D E Bf. f «<f^.Fi^-)»At ad portlonem aliaiaL*- 
E B, ut cft portio fcmidianietri DN ad portioncm^ 
altcram EM. Siquidcm portio circumfercntiae DEN 
eit ad integram circumfcrentiam BCDEB; ut cft 
por{><> remidiamecri DN ad (emidiametrum ipfam^ 

AD. 
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AD. Scd intcgrn drcunifVrcntia BCDFB cfl ad 
portioncm ipflus ER , ur c'} reniidramctcr AD, Civc 
AE ad portioneni E M . Qiiare crit cx scqua rntio- 
re, ordinando, iit portio circumferentiaB D E B ad 
porrionem aliam EB» ita portio remidiametri DN 
ad portionem alteram EM« 

Quinto ; quod (lintci^ra rircnli circnmfercnt*a di- 
vicatur in quorcunique portioncs arqualcs [ea/i.Fti^,] 
BC, CD, DE^ EB; & ad punSd fc^lionum du- 
cantur radii totldem AC, AD, A£, AB; occurrcntcs 
Spirali inptioAisO) N, M^^B; qudd^ inquam«portio- 
nes horum radiorum AO, AN« AM» ABycentro» 
& Spirali ^comprehenfae Arithmcticam proportionem 
conftituant. Nam portio circumferentiae BC eft ad 



militer circumferentlae BCD» eft ad portionem^ 
BCDE, ut AN» ad AM; atque ita deinceps : qua- 
rc portiones circumfcrentiat BC, BCD» BCuE» 

BCDEB erunt inter fe, ut poitiones radiorum_, 
AO, AN, AM, A B ; ac proptcrca , cum priores 
portiones fit in Arithnictica proportione ; crunt etiam 
portiones fecondx Arithmetic^ proportionales» 

Et (eno denique, ^u6d, iifdem pofitis» (int etiaro 
Arithmetice proportionales portiones alSae (eaj* FfV.) 
radicrun) CO, DN, EM, Circuli circumferentia , 
& Spirali comprchcnrx- . Nam portio circumfcrcntiae 
CDE5 eft ad portioncm aliam DE£, utCO, ad 
DN; St limllfter portio circomfcrentlc D££ eft 
ad portionem aliam EB^ ut DN^ ad EM: quaro 
portiones circumfercntiae CDEB, DEF, EB erunt 
jnter fe, ut portiones radiorum CO, DN, EM: 
proindeque, quia priorcs portiones funt Arithmetice 
proportionaics , crunt quoque portiones fccundae in 
Ariihmetica proporclone« 



portionem 




portio fi- . 
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Ex quibus facile moJo Spiralem In plano 
pMrr punAa dcfcribcre. Ecenim^ (i Ctrctili cujusljbec o ^ 

circumfcrcntia £CDE dividatur in parresquotciinque *■ 7t 
«qualcs, & ncl finoula pun<5ta fcci-lifniiin diicantur 
radii torteni cx ccntro A; fumprLHjuc radio principa- 
li AB, dividatur idem in totidcm quoquc parrcs ar- 
quales , & transfcrantur partcs iilx crdinc fupcr 
aliis.radiis ad punAa fe^ionom duAis» pro ut ipfa 
indicat Figura ; defignabunriir in iis radiis totidejiL« 
punfla, quae eront in Spir^li dcfcribenda. Patetquc 
ccum, qu 6d, ran.etfi invcniri ncqucat arqnatio, quar 
evpH-imat rciationcni, quam habcnt punda omnin^. 
Spiraiis ad pun^ia alia alicufus rc(f}x iinex pontione 
dat«; camen poHk optim^ inveniri aeqoatio« qus 
defj^net Tclaticncni, quani babent pun(5^a omnia^ 
eiufdem SpiraTs inin^la circumfcrentiac Generatri- 
cis- Siquivic-ri), j)o(uis intcgra circumferentia hCDTLB 
zs a ; rcm/diamctfo A ^ c ; portiofic quavis cir- 
cuiiifinrentjx BCD.^ & portione femidiametri 
A N =: ; quia per naturam Spiralis integra circum- 
ferenrii fCDETi cft ad ipfius portioneni £CD ; 
ut femidianiercr A flve A D ad ipfius porrionem 
AN, crit ut it ad ira ^ ad jf^ ac propccxea a:- 
quatio quxiica crit cx:::zay» 

Sed harc imerim Spiralispriroadici poteft; cum 
dari quoque pcilic fecunda» tertiat qnartay &fic 
in inhnituni. Etenim (i remidtanieter AB cxtenda-C|Q* OO 
tur verfus G, &, dum in gyrum circumferCur mocu ^ *y»0 0» 
aequabili, cxear, ut prius , ex extremo iinmobili A 
pundum,quod fuper ipia AB sequabili itidem mo- 
tu ferattir; &. in prima femidiaiiictri circnmvolti- 
tione piui^uro iftud reperiatur in £ » Spiralis de- 
fcripta A O N M £ prima dicecur • Sed vef6»fi eadem 
rota produ^ta femidianicter mocu item zquabili ad- 
huc JA gyrum feracui ^ Dunduin ver6 lUud pergat 

X ultc- 



tized by Google 



i6x 

tttterhis eadcm, qu% antea» xqiiabititate moveri ; aded 

lir in 6ne fccundc circon^VQlurionis reperiatur tiu 

fmn6{o F , & pcrcurrat parreiii BF , ipfi AB arqua- 
em ; Spiralis hac fccunda Circumvolurione defcripta 
BONMF fccunda vocabirur ; atque ita dicetur 
Spiralis tertiA ; qux defcribitur tertia cjufdem fcmi- 
diametri Clrcunivolatione F O N M G : nequo 
deinceps • 

Et notandum, qu6d non mod6 Spirales hac ra- 
tione dcfcriptae dicuntur apud Archimcdcni , aliofquc 
Ccometras prima , fecunda , tcrtia ; prout priira 
iecund4 , aut tertia fcniidiametri Circumvolutiono 
delcribuntur ; fed etiam Circuli ipfi revolutionibus 
iis efVbrmari ab ipfo numero revolurionuni fua^ 
noniina forriantur. Siquideni dicitur primus Circu- 
lus, qui prima femidiamerri Circumvoiutionc forma- 
tur; cujufmodi in eadem ligura efl Circulus BCD£; 
dicitur fecundus) qui per fccundam Circunivolutio- 
nem generatur ; cufufniodi Circnlns F C D £ ; 
stqoe ita deinceps . Qiiln etiam ipfa fpatia ipiratia» 
quatenus fciiicet radio Ve(5^ore, & Spirali cont'nefW 
rur , fpecialibus nominibus prjedita funt inftar ipfa- 
riim fpiralium . Nam dicitur fpatium Spirale prinium 9 
ouod comprehenditur radio A B , & prinia Spicali 
AONMB; dicitur fpatium Spirale fecttnduim quod 
portione radii BF, & (ecunda Sptrali BONMF 
continetur: atque ita deinceps. 

Qu6d ver6 attinet ad proprictatcs aliarum ha- 
rom Spiraiium, hae eedcni funt pltfrve cura lis, quas 
prtmfle Splrali oonvenifc demonftravinMM* Etenim^, 
ctim^ in quacitnqve iemtdiametri Ofenmvolirtjone 
monis idem (emper mar>eat, ac squabilh; dlt eadcm 
quoque a^quabilitate incedat fcmper in unaqaaque 
levolutitnc pun^um, quod fuper ipfa fcmidiamctro 
fcrtur ab cxtrenK) immobiii ad extrcmuni mobilc: 

uti- 
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utique hsFC proportlo perpctu6 locttm iiabefsft, qu64 
ita fe habeat integra alicuius Clrcuii circttmfcrcntja^ 
ad fuam feniidianierrunj, qucmadniodum portio cir- 
cumfcrcntijE per rcmidiametrum principaietii pcrcur- 
fa ad portionem, quani eodeni tcn^porc fuper ipfA_, 
femidiafnetro pcrcurrifpunAuiii illudy auod ab ex> 
tremo c|iis ioioiobtli m extremviii inooile fertitr » 
Qua de re , fi ducatur cx, gr. ad circumferentiaiiL* 
fecundi Circuli radius quivis A D> ( eJci. Fig. ) qui 
occurrat fecundae Spirali in pun(5lo N, erit circum- 
fcrentia primi Circuli BCDEB ad fuam fcmidia- 
metruin A fi ; uti eadcm circunifcretitia una cunu 
)k>rtione lecundl FCD ad portiotiem radii ceiitro« 
& fecund^ Spirali contentam AN. Unde erit etiam, 
dividcndo, ut circumferentia primi Circuli BCDEB 
ad fuam femidiametrum A-3, ira portio circumferen- 
tise fccundi FCD ad portioncni rodii DN ; quae prt- 
nio Circulo, & fecuud4 Spirali continetur» 

Geterum facile erit Spirales aKas ad littjus fimi*^ 
Htudinem in in6nitum emngere* Nam« ficntl-pQ» 
Bit Archimedes, ut tam motus red^ae AB , quac in_* 
orbcin fertur, quum motus pun^li , quod pcr ipfani^ p» 



A B fcriur cx A in B acquabilis (\t , ade6 ut utro- 
que motu equalla (patia squalibus temporibus pcr* 
C8rifafitttr;tta medlurl licer» ut vel alterater eo^ 
rum motuuni ; vel etiam UC ttterque mottts squabilis 
non (it, fcd juxta aliam quamvis rationem fiat. Hoc 
paAo paiam cft, Spiralis Archimcdeae proceflum^ 
triplici quidem ratione in inBnitum. effingi poifc ; 
vef lcilicet, ii roanente a;quabilj moctt xete itneit K9 
m orbem ; ponatur variabilis iuxta qttamvit daMBu 
fationem motus punAi , quod fttper ipfa A JB fcrtut 
ejc A in B, vel fecundd fi, manentc cquabili motu pun- 
Ai pcr re^am h B ex A in 5 de'ati , ponatur va* 
riabliis juxu quaxnvis dauni latioaem motus rcfhi 
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ijnez ABy quse fertur in orbem: vd denique tert]6 fi ^ 
uterque niotus variabilis ponatur ; tim (cilicet mo* 
tus Tt&m lineae A£» quxin gyruni revoivitttr> qu^ni 
motus pun^^i, quod fuper ipfa AB ducitur ex A 
in B . Et manifcftum eft, quod pro ur divcrfa po- 
nitur raciO) fccundum quam ^lteruter) vel uterquc 
eomoi motuum variatur ; diverfk ttidein natur» Spi* 
ratis» qtne defcribitur % exoriatuf v 

Sra tit k Spiralibus, qux prima ratione delcri- 
buntur, exordian.ur ; ab iis fciliccr, qux orrum du- 
cunt U motu aequabili re^x Wncx ABy qux inorbem 
circumagitur ; & a motu utcuniquc var abili punAi> 
quod fuper ipfa A JB fertur eodem tempore ex A In 
B: perfpicuum efl, eas ad tria genera prsecipua re- 
duci polle. Vcl fcilicet fi motus pun($)i ita variabi- 
lis ponatur, ut tenipora fationum frnt ut poteftatcs 
quacvis fpatiorum , quse teniporibus iis defcribuntur ; 
vcl vicilTim fi quzvis temporuni poteHates ilnt ut 
fpatia defcripta; vel denique (i coniunftiro» ut qus- 
'Vis temporuiu poteftates nnt u(i aliae quatvts pote^ 
ftates fpatiorum, qux tcmporibus illis pcrcurruntur • 
Atque horum porro generum unumquodque infinitas 
alias fpecics fub fe contincre, evidens quideni cft t 
Etcnim pro ut diverfx ponuntur poteliatcsy (ive^ 
temponim 9 (ive rpatiorum« diverfa lcmper crit Spi- 
ralis de(cript<c fpecies (iib generc eodero contenta • 

Hac ratiooe Spirales prinii generis poterunt 

omnes liac untca «quatione defignari xzs aj^ • 

pofitis, ut fupra (cad,Ft£,) integra Circuli circum- 
ferentii SCDEB ^a; lemidiametro AJB s= h; poi- 

rionc quavis circumfcrcntix BCD a.*; -portiono 
femidlamctri centro, & Spirali contenti A N n= jy . 
Nam, cum punAum fuper rc(^a AB ita quidera 
in hoc geuerc ex A in fcratu£> ut tcnipore.ia- 

tio- 



rionum fint ut potcftates quxvis fpatlorum , qnaf 
fcmporibus ilDs defcribuntur ; utique potcftas por- 
tiouis A N erit ad hon-.ogeneam poteflaccm totius 
iemidiametr» AjS, (ive A D9 ut tempus» quo per- 
curritiMT portio AN* ad tenipus» quo psrctfrFitur iii» 
tegra femi^iafneter AS • Sed, propter motuiu aequa« 
bilem ipfius AB, quac fertur in orbeiii , & eodem-. 
tempore, quo pun(?luni cx A in' B, ut fempcr fup- 
ponitur , tcmpus, quo percurruur portio AN cfkad 
tem[>us, quo peFCurntur femidiaiueter tota ABjut 
portio circttmteientiaB BCDy ad ctccumrerentiaiii in- 
tegram BCDES^ quare, ex zqua ratione, ift pote- 
ftas quaevis portiorvis AN ad potef^arcai homo*^cne- 
am totius fcmidiametri A£, (ive AD, ira portio 
circumfercntioe £CD, ad circumfcrentiam intcgram 
BCDEB> Unde, pofita littera m pro exponento 

poteftatis portionis AN^ etit ut ^y"' ad y ita^ 

X, ad a: atque ade6 sequado erit h*^' x =: 7*": que, 
quidem aequatio etfi generalis , reddctur tamcnl 
Ipecialis, detcrmmaiKlo valorem exponcntis m. Qiiip- 
pe fi ponatur «s i ^ aequatio ecit bxzs ajt qux 
defignat Spiralem Arehimedea»:* Dein d ponntur 
mzzi ; arquatio erit bbxssaxfi qux Spiratem aliain 
alterius fpeciei defignabit: atque ita deinccps. 

Eadcm rationc Spirales fccundi gcucris potc- 
runt omnes hac unica gcncrali atquatione dcfiniri 

hx" j: maoeotibns » ut Aipra [ ca4, Fi^m] in- 

tegr^ cilCimirerentii BCDEB =^ ; portione efus 
BCD = x ; fcniidiamctro A B, five AD ^ b i por- 
tione ipfius A N y • Etenim, cum in hoc fecundo 
genere pundum fupcr fcmidiametro A B ita qui- 
deni ex Ayin B feratur> ut fpatia defcripta fint vi- 
dOim» ut poteftatcs quKvis tcmporun)> qui()us fpatia 

illa 
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illa dcfcribuntur ; «tlque portio fcmidiamctri A N 
erit ad ipf^m feniidiainetrain AB, (ive AO, uc pote« 
ihs qusvis tempori« 9 quo defctibicur portio AN a4l 
potefUceni homogencam temporift ^uo defirribitat 
feniidiameter AB . Jam verd, propfcr mofu aequabi'eni 
iplius A B in orbem delatse^ poteltas temporis, quo 
dcfcribitur portio AN eft ad poteilatem. homogeneam 
temporis, quo defcribitar (emkliamcter ifttcgra AB; 
ut poteftas fimilis portiotitf civcumfereiiti» B C O 
ad poteftatem homogeneam Circttfflfereritic ititegrae 
BCDEB: igitur crit, ex «qua ratione, ut p(»rtio fe-^ 
niidianictri A N , ad fcmidiamctrum ipfam AB ; iti^ 
potcdas auarvis portionis crrciuiifercntije BCD ad po- 
teftatem nomogcneam totiu9 <tirciifiifereiltis BCDEB* 
Quare« poHt^ fittera « pro expoiicnte poteflatis cir- 
Cum^rentic portionis BCO» «tit ttt jp ad B^ ita^ 

3r* ad a" ; ac propterca «quatio «rit 1»^* ^^'^yi 

quae ctfi gcncralis, rcddetur tanien fpecialis, detcnni- 
nando vaiorem exponetitift «• PoiiiltUt «Hfm « c i ^ 
fltquatio crit s ay; quc demitat Stfiralem Arw 

chimedcam : (i ^ero poiiatllr n z± z ; arquatio eadem 
crit /' v V a y y ; qnae fpiralcili atiam defignat ab 
Archinicdca di verfam : atque ita deinccp? . 

Nec diflimilitcr Spiralcs tcrtii gcneris poterunt 
onmes hac tinica general! cqulitioiM comprehen. 

di b"^ x" - y^y retentis fcmper (eaJ. Ftg. ) 

circumfcrcntia integra BCDEB sr <i ; porttonc ejus 
B C D =: femidiamctro Afi, fifc AD Z> ; & 
portione A N =" j. Siquidem$ cum in hoc tertio 
gcncrc Spiralium punAum fuper femidfametro A B 
itz avidem ek A in V leratuis «t qutfvis lempontm 
potcftates finr ut aliie qtttevM pdtelHite» ipfttiot um « 
qtKC tcmporibas iis |yeteufrttfUiir ; uri^«ie poteOat 

qujvis 
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qusvis portionls femidiametri AN erit ad potcda- 
tem liomi>f!ene8m foth» femidiamerri A B» fiire AD» 
wt *al>a qusevis poteftas temporis , quo percurritur 
pvrtio remtdiametri AN ad poteilateni homogeneam 
temporls « quo pcrcurritur ipfa feniidinmeter A B • 
Jam vcr6 propter motum aequabilem rc^pc lincx ABf 
quc fertur in orbcni» poteflas tempoiis> quo defcri' 
bitur portia AN eft ad poceftacero honiogcneam^ 
temperiSf quo inregra femidiameter A B defcribiturf- 
ut poteftas nmilis portionis circumferentis BCO 
ad poieftatem homogeneam circumferentiae intc^rae 
quare erit, ex aequa ratione , ut poteftas 
quaevis portionis femidiamerri A N ad poteflatem.* 
Iiomogeneaffi integi» iemidiametri AB; ica alia^ 
quaevis poteflas portionis circumferentiae BCD ad 
poteflatem homogencam circunifercntiz integrs 
B C D £ • Quamobrem fi dicatur m exponens pote- 
0atis portionis feaiidiamctri A N , & u expoiiens 

poteftatis portionis circumferentlcfiCD; erie ntjr"' 

ad 9 ita x" ad 0" ; atque adeo cquatio erit 

^«^»5- ; qu« rametfi (it generalis, reddetur 

tamen fpeciaHs, /i, perinde ac in antecedcntibus, deter- 
nuiietur valor tim cxponentis m, quitm exponentis »• 

Adnotandum tamcn , a»]uationem iftam gencra- 

Um If" =3 /1" jy** Spifalfll -omncs tertii gcne- 
ris dcfignantem, poffe quoque adplicari ad defienan- 
das Spirales onines tam generis priml, quam fccun- 
di; atquc idcirco aJiis pcsccdentibus cijuationibus 
gcnerauorem cfl^* Bteoioi» fi reteoio drponeBto 
' m adhAc indcteinilaato 9 ponatur dumtam a s: 1 ; 

X(^uatio illa gcneralis mutabitur in iftam B'* x :s 



4 3''"» «quatio genetalis Splralium omnium 

gcneris primi . Et fi vicidlni retcnto cxponcnte « 
adh(ic indctcrminato, ponatur mssi ^ eadcni illa ge- 

ncialis jcquatio vcrtetur in hanc aliam hx z=, a 

quoe cft aiquatio ocneralis Spiraliiini omnium gencris 
h?cundi. Etadvcitaiur etiam,(^u6d Spiralcs iftae tcr- 
cii generis non fcni^ci talcs hnt , quales pcr sequa- 
tioncDi extbentur ; ita ut ad tot dimenfiones nato* 
ri fu^ ec afccndant, quct defignat fbmma exponendufn 
w, & w. Quippe aliquaiido, e!Ktra<?>is ex utra-qu5_> 
trquatione fadicibus , poflunt ad dimcnnoncs paucio- 
rcs deprinii. Veluti /i pcaatiir mzz 2. n ^=4; ge- 

neralis illa «quatio evadec hbx^ ^ ^^33» 

tamen^per extraAioncm radlcis quadratx ex utra- 
que partc xquationis, rcducetur ad hanc bxxziiaay» 
Projndcque Spiraiis, quoc primo adfpc^tu quutuor di- 
ir.cnnonum apparcbat, natura fua ad duas foliim-. 
afccndit. AtquehocpaAoyUt videSf non fotiinv dcpri— 
niitur ad dimenfiones pauciores* &detiam ex tertio 
genere lit generis fccundi . 

Nuric Spirales illas profequcmur, quac fecundi 
ratione generari intelliguntur ; fcilicet ex motu x- 
quabili pun(5li , quod fupejr rcmidiamctro Afi fcrtur 
ex A t in B ; & ex motu utcunqu^ variato ipfius 
iemtdianietrt A8, aucfcffturin gyntm* Atqueeyuil 
*inodi quoque Spirales ad tria ^nera revocari pofle» 
pcrfpicuum quidem eft ; e^-enim vcl moius femidia- 
nietri A B, quze fcrtur in orbem , ita ponirur varia- 
bilis, ut tcmpora lationum flnt, ut poteHates quae- 
vls fparicMrnm, qux temporibus iis defcrlbuntur ; & 
Spirales hoe paif^o dcfcriptx erunt gcneris prjnii : 
vel idem motus fciuidiamccri AB ita ponitur varla- 
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bilis ; \it v'c*(Tim qusevis temporum poteftatcs hnt, 
ut rpafia tcniporibus vs dcfcripta: & Spiralcs, quac 
ita deraribuntur, crujit gcneris rccundi; vcl dcniauc 
iiiocus feniidiametri A B ica quidcni pcnitur -variaoi* 
iis; uc conjunAim quaevis temporuin poteftares iint 
ut alix qttevis poteftates fpatiortifny tempofu. 
bus illis percurruntur ; ct quee hac rationc delcri- 
Vuntur Spirales cruiit gcneris lertii . Scd nihi- 
lominus quae in hac claiic funt |cncris primi > ce- 
dem liinc cum iisy qu^ in Clalle antecedent! fttnc' 
gcneris fixundfi; etquaeliic fecttndi Alnt ^eris» qar- 
dem plane funt natbnf cum iis» qux ibi erant gene-' 
rrs prinii ; quapquc ver6 in utraquc Claffc fuiit tcrtii" 
gencris , eji]fl1t*ni qu(X]ue natura; deprchcnduntur. ' 

Nam prinio quod attinct ad Spiralcs primi ge-> 
neris ; quia in its motus (emidiametTi AB, (ead, Ft^,) 
qu« lcrtur in gyvuni* ita ponitur.variabitis, uttem- 
pora iationum linC) ut potcflates qu«vis fpatklrttm»' 
qine iis remporibus defcnbuntur; utique potefta»' 
quacvis porticnis CTCumfercntia: BCD crit ad po- 
tcllatem homogeneam circumfcrentia: intcgraj BCDEB» 
ut tcmpus, quo defcribitttr portio. cirCttnferenti« 
BCD, ad tempus, quo defcrintur ciicdmfccedtfB \h» 
tc|;ra fiCOEB* Jam v«r6 propter motum aequabi- 
Icfii pun^^i, quod fuper ipfa A B fertur ex A in 
& codeni tcmporc, quo ipfa A B fcrtur in orbem ; 
tenipus, quo dcfcribicur portio circunifcrentix BCO 
dk ad tempus quo ddcribitttr cirourofectntki foiegra 
BCMBr vt portie lemidlamecti AN» ad lcmi- 
diiimetrum ipfam AB. Igitttt erit» ex cqua ratione, 
ut potcftas quarvis portionis circumferentiae BCD 
ad poteftatcm homogcneam circurofcrentix inteerae 
B C D £ B > ita portio fcmidiametri A N ad fcniidia*' 
mttnim Mauii ASv Vtidtt fetenti cadcro denomiiia- • 
tioM» ftilioet-ciicanilerecicii incegti BCDEBs 4 : 
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iciuidiarnctro Ah ; portirnc circumferentiacilCD 
ssx;.& portione femidiainctri AN (i pon6 
dicatur « expooens poteftatis» ad quam aiceodit 

pOTtio drcumferentiap B C D ; erit ut jc* ad a" , ita 

jr ad Atque ade6 xquatio erit ^ at =i y ; 
eadero plane cum illa, qua; in Claire antecedenti Spi- 
falcf omncs ftcundi generis reprae/entabat • 

Sccutid6 quod fpcAat ad Spirales fecundi eeneris ; 
quoniaro in iis niotus femidiametri AB^ [caa, Fig,] 
Guaefcrtur in orbeni, ita ponitur variabilis, ut viciu 
fim quaevis temporum poreflates fint ut fpatia teni- 
poribus hs delcripta : profe^d portio circumferen- 
ti« . JCO erit ad circumferentiaro integram £CO£8» 
Ut potefias qusevis temporis, quo defcribitur por*' 
tio circunifcrtntie BCD, ad potenatem homogc- 
neam temporis , quo dcfcribitur circumferentia in- 
tegra li C D E B ; led propicr motuni «quabileni pun- 
Ai, quod fuper ipfa AB fertur ex A in B» patcflas 
quvvifv temporis a quo ddcribitur portio circniBlcw 
icoiir *9CD eQ ad potcftatem homcgeneafBu 
tcmporis y quo defcribitur circumfercntia integra 
BCDEB, ut rimilis potcftas portionis fcmi- 
diametri AN ad potcftatem iiomogeneam ipfius fe- 
nydiai^^i Igituir erit) ex aequa rationc» Ut 

poy«So' i^rq d im fi tmftm BCD circttnlcranfiain liK 
t^ram BC DEil ^ ita poteftas quatvis pottionis 
niidiametri A N ad potcftatem hooiogeneam ip/ius 
femidiamctri AB; proindequc, retenta eadem de#. 
npoiip^tioq?^ fi vo^etur m expqrvens potcdatis, nd 
qil^m afccndlt portio iemidiametri AN ; erit ut x 

ad a ita a4 • Ac propterca ^ aeguatio crit 

b*^ M TZA^^ y ea^^m planc c^m jlla, qus? in Cla^if.-. 
ai|fe?Q«Ki^'iHi ^0if»iC9>««M|C| ftfi^eMft primi . / 
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Tertl6 «fenique qWMl attinct ad Spjrafcs terf/i 
generis, quia in iis mc tus reniidiamcrrl AB, [<r.///. Fi^.] 
ijus in ^yrum rcvolvitHr, ita ponifiir variabilis, ui 
conjun^im pctellatcs quaevis fpatioru finr, ut alixqiix. 
'vis poteftates teniporum^ quibus fpatia illa defcn- 
hmntw ; utique poceftas qtnevis |K]^ionift ciretfmfe* 
drentjee BCD evit ad poteftatcni homogeneam dr» 
cumfcrentiae int^r» BCDE5,ut alia qusvis po- 
tcftas tcmporis, quo dcfcribitur portio circumfcren- 
tist: BCD ad potcdatcm honiogencam temporis » 
qtte-cfefenbltur clrciiflilereiirffl infcgni BCDEB. Sed 
Mpter metiiiit cquabilem punAi i qnod fuper ip(a 
i^midiamctpo A B fcrtttr ex A in B» potelbs tem- 
poris , qtio dcftribitur portio circumfcrentiap B C D 
cft ad potertatcn) honio^cncam tcmf>oris, quo dcC- 
£ribitur circumfcrentia iutegra fiCDEB, ut ilmilis 
poteftas portionis teniidiametri A N ad poteftatem^ 
komogeneaiii ipfins firmidiametfi AB» IglCttr cHf»-^ 
iNjtta rarioney «t potcfta^ quavis portionk «irclHlid 
ferentise /;CD ad pofcftatcm homo^encam circum-^ 
fcrcntijE intc^rse B C D E B , ita poteftas qusvis alia 
portioflis fcmKitamctri AN ad poteftatem homogc- 
neam ipfios (emidtametfl AS» •Qiw de rc) raaneiitc 
esdea» denominatione » H vocenir m crponeiw pote* 
-ihHris » ad iqtMim arcctKiit portio icmidiamctri ANf 
it it exponem poteftatis 9 ad qnaffl afcendit portio 

(HDCumfiseotic BCOii «tit ut V mAJ* 9 k^jT «d 

: propceMA 'leqiMHo «fk iF ie^^ sa : 
cadem-tftanetvnrnn» qiHeiiidalA tnteeedeRli ^lides 
Oflinies tertii |eneris reonefcnftat • 

Tandem Spirales illas confidcrabimtis , qu» ter- 
fia quidcm rationc gcncrari intclliguntur, fcilicct cx 
rootu variabili tam (emidiamctri AB» quc fcrtur 
kk 'Oitem) qukm puiilH y .^«9^ fopef ipm 'lcnidia*' 
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nictro A B fcrtur cx A in B [ ea/i, Fi^,], Afqu<L> 
cjufniodi Spirales ad novem gcnera prarcipua redu- 
cu perfpicuain ell* Eteniin » cum uterque okkus tri- 
plici modo variari poflit; prim6, fi nempe tcmpora 



ribui iis defcribuntur ; fccund6, f\ viciflln» poteftates 
temporum fint ut fpatia temporibus iis defcripta j 
tertid Ci conjunAim potedates teniporuni Hnt ut ali« 
qusvif poteftates (fi^tiorum, qu» temporibuf illis 
percurruntur; palameft^ unum motum cum alionovem 
niodis diverfis pofle combinari ; atque ita ex d vcrfis 
hifcc combinationibus totidcm alia gcncra Spiralium 
exfurgere. Sed nihilominus poteruut omnia illa ge- 
nera ad unicuro redttci ; atque onines Spiralcs, qum 
hac tertia ratione defcribuntur» geoerali ifta cqua- 

tione comprehendi a" y^' . Ut hinc ap- 

pareat, Spirales hujus tertise Claflls cardem eflTo 
cum illisy quae in utraquc CUflc antccedenti genus 
tertium conftituunt • 

Etenim» fi uterquemotiif ita ponatur variabilif» 
Ht poteftatcs fpatiorum (int ut poteftatcf ali« tem- 
porum) quibus fpatia illa defcribuntur ; qu» quidcm 
hypothcfis comprehendit auoaue alias duas, inqui- 
bus fpatia» vcl tcmpora aa nuliam elevata poteflatem 
fupponuntMr ; erit prim6 ut poteftaf qusvis portionif 
remidiametri A N f edJ, Fig» ) ad poteftatem homo- 
geneam tpfius femidiametri A B» ita alia quxvis po* 
teftas tcmporis, quo dcfcribitur portio (eniidiametri 
AN, ad potcflateni homogeneam tcmporis, quo dcf- 
cribitur ipfa femidiamcter A fi . £t fecund6 ut potc* 
ftaf -qoKvif portionif circomferentiz BCD9 ad po» 
teftatem homogeneam drcomfe^entic integrs^CDcB 
ita alia quaevis poteflas ten)poris, quo deicritur por« 
tio ciraimfereiitis BCi^ ad poteftatem hoqBogeneam 
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tcmporis, quo;^ defcrtbirur circumfercntia intcgr.i.* 
hCDEB. Undc fi, retcnti fcmper eadem dcnoniinationc, 
quam fupcriijs adhibuintus, dicatur porro t tcmpus, 
quo defcribitur tamportio femidiametri ANy ^uam^ 
portio drcamfereQC» BCD9 & T tempus , quo 
«ieftribitiir tam femidiametcr ipia AB9 qukm cir- 
cumferentia integra, BCDEB; ac prarterei p ex- 
ponens potcftatis, ad quam evchitur portio femi- 
diametri AN, ^ cxponens potcftatis, ad quam a£- 
cendit tempus tf quociefcunque cum ipfa portiono 
A N compatttur ; r evponens poteftattf» ad quaro 
alceadit portio circurofarentix B C D ; & /• . expo> 
ncns poteftatis» ad quam afcendit item tcmpus t » 
iibi confinrtitr cum portione circumfeieiitiae B C D ^ 

erit prinb ut ^ ad ^ , ita ad : & fe- 

cund6» ut 9c^ 9d ^ iu ^dT' . Sed ex pri- 
na proportioiialltalvcmitttr^ qii6d t fit ad r, uc 

j9 skd i & sx fecunda > qudd x Cit ad uC 

Z Z l 

9( ' ad ^ • Quare erit} ex xqua rationcy uc ^ 9 ad 
p r r • ' 

h^q y Ita ad iTr^ fivc eci^m ut j^" ad b\ iu 
\ fi ponatur «£ s av; & Z ss 11 • 

Atquc ade6 xquatio erit r: j'" . » / 



CAPUT 



C APU T IX. 

I .« 

De Ojbadratlrice Diiioftran,& NicomedSs, 
flc de ejus m mfinicum Proceflu* 



SEquittir fecunda Linta Mcchanicai ab Miciqiilt 
cogitara , quae Qiiadratrlx , fivc Linea Qua<)rans 
pO.ciida ci\ ; qu6d ad Circuii quadraturam a Dlnof^ra- 
to., 6c Nicomcde fuerit funipta . Ortum habcc 
. cjyiriddiii:; CxpoAaturQiiadmtiito HBC&t ta mto «ku 
fcilUtuf ^ttadfani^Circuii S-Q: «fllP4diMi:rtiitiiKaiMi. 
tor AB fcctuc in orbcni cii|::a ccintrutu A xquubili 
motu ex B in D; ade6 ut zquallbus teuiporibus 
aequalia fpatia pcrcuriar ipfius^Qaadranrh SD; iru 
tcUigat^t, ki^erea motij iti^e^i ^r^^bfti» nbiquetuet 
ipfi paralielum ferri lattis BC vcrsds ktus^opponiuiii 
Ad» M ita tamen, ut, quo tempore i<;midhinic.tcr AB 
jKferf enit ad pofitionfehi A D , kt^ttc ildr6 Ihte^unii, 
Quadrantem BD dcfcribit, latus ipfum BC ad itan- 
dem pofitionem AD pcrveuiat» Etenini, cum fcmidia- 
nieter in orbem ada per circum^creDtia^ Quadrantis 
BD contin^6 fecet.cum Utere\8.C 4eorsijni prae- 
dSAo fDodo latOf ttatiN)Bit'|piifr -pUti^a iiiterfcAioiittiii 
Linca Cttim BNE> 99« crit S^Mdraudx Dinoihati » 
& Nicomcdis. 

» Unde patct cjufmodi Curvac hanc elTe proprieta- 
tcm pnecifin^nit ut» (i t^u^ifuir .ad Qtaimrerentiajiw 
. - auadrantis BD (eroicliaBieter qucvis 'A F » qua Acec 
y ^ * adcripcim Cumm in panAo N ; &: ex co dttca> 
lur re^a NM ipd A B perpendknlaris ; atqueade& 
parallela iatcri BC; ut, inquam» intcgra Qua- 
draatts circurafercntia Bk D iit ad portioncm abfcir- 
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&fn BF, Qt«A ivftgra (^iidi«iiie(»r AB^p<irtk>neni 
9fM BMf ab(iciriafii pet pcrpfndiculamit NM r NaRHft 
Intcgra Qi^adrantis Gifcinnfisrentia divila intclli- 
gatur in ccntum partcs arqualcs ; & in totidm qoo-. 
qne partcs divifara ponamus remidiamctrom AB: 
profeAbeodcm tcmoporey quo femidiameter AB iii^ 
Qfbefn «lehica pcrcnrrit parteip t»Mni periphertarQpa^, 
dnintis BF D» latw BC deondm 4ibi ftm^ m^^. 
diftanter .delatuni percurrer efiam parreni aiianw 
ipfius ejurden) fomidiamctri A B : & nnriHter 
codem tempore, quo rcmidiamcter A B perairrit ex, 
£r. parte« decem circumferentis Qjiadrantis B F D » 
latns BC motu fuo percorret quoque partes decem 
renudjaBietri AB: proindcqtte^iritf renipcr» inteera 
Quadrantis eircuniferentia ad poirtiooetn per (emidia- 
mctrum pcrcurfam ; ita ipfa (cmidiameter ad portio* . 
ncm ejus, quac latere Quadrati eodcm tcmporc per- 
curritur* Unde^ quia latus Qi^adriiti BC percurrit in 
loDidiaQiccvo |H>r^aaem BMr ten^pore ilto:, 
qno ipiii femidUinffficr >A.B;ad po(j(toD9m.AF per^> 
nit ; confcquitur» ut integr^-QlXdraiHis circumfe«rD»>' 
tia BFO fic ad portioncm ejus BF, uc aat^a^ 
fcmidiameter A B ad porriQijem . -B M ^ . 

Atquehic plura quidem .dadil^tficujr « Ncmpe pri>. 
md) qudd; iptegra QiiadfaniltTCtiic|»aifrrentia 3 rM>« 
( cmJ. IV^. )('ip.mi poftioneni laiteiatn JptoMs ;F thm* 
veluti eft eadem fcniidi^imtccr ad . portione^^. . 
alteram ipfius AM. Nani, cum fit ut ijitegra Qua- 
draatis c'urc«mfc?encia B h l> ad .-^Qruoncm f ip?ii*s • 
BJPf, ifu jnte^ra jfemiidipnuejcr , AjK tid pprti<H>«flru < 
lemldi«»Q|7lipnsis 3N4.<«r}»eaiii»|i diyidfjn4o)» ut.in-i' 
te^-Q|iadran4FciroBjiBlrrfi<ti3r. :3FiD .«d .iiocllf»^ 
ncro altcram FD; ita «Mle».f<ti|ijdiMMf ' AJl.a4 • 
poitiiVQm iiiani AMi4u..,vui^ Lj^j^i ■ i. -- 

. * Sccundoy 
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Secundb» c^u6d porcio circumferentiae Quadran. 
tk BV.(t4d. fig*) nt ad portloiieni aliam FO» uc 
eft pottio lemidiamcfri ffM ad poftionein alianu 

MA« Eteninr» ut portio circumfcrcntise BF ad clr*' 
cunirerentiam intcgrani Quadrantis ^FD, ita portio 
fcniidiametri JBM ad fmiidianictrum ipfam AB; fed 
ctrcumfcrentia intcgra Quadrantis £FO c(i ad por-' 
tionem aliam' ipfins FD^ velntl eft tota* temidiameu' 
ter AB ad ipfius portioiiem altetam AM • Qtiart^ 
erit, ex srqua ratione ordinando» iit portio circttm* 
fcrentiae Quadrantis B F ad portioncm altcranu. 
I' Oi ita portio icniidtametri £ M ad portioncm al-- 
tcvam M A . ' . 

Terti6 ^ qodd dnottur radlus atter ' A G t qul • 
fecet Quadrattlcem' in' punAo O; ex quo fitaiiliter ' 
2« ducatur rcda OR ipfi A B pcrpcndicularis ; qudd, ' 
inquam, portio circumfcrcntiae Qiiadrantis J?F fir ad 
portioncnj aliam BG, ut c(t portio femidianjctri 
£M ad portioncm aliani BR. Nam portio circum- 
ferentife'-BF eft^flKl <$iciimferentiam intcgram Qua*' 
drantls BFD» nt cft portio lemidiametri B M ad- 
femidianietrijm ipfam A B . Jam ver6 circumferentia ' 
intcgra Quadrantis i? F D clt ad portioncm aliam_. " 
BGy ut lcniidiameter A £ ad poriicnem aliani BR; 
quare crit^ cx squa raticrie ordinandoy ut porrio 
circumrereliftilc BF ad portiolieM «ItMnl *3<t » 'ita * 
portio letoiidiamctri £ M ad nortioihem Allam B R . 

Quart6, qu6d, iifdcm pontis portio circumferen^ 
tia F D ( iii^' Ffg' ) porfi<3Yten1 aliam G D , ' 

ut portio fcmidiamctri AM ad portionem altcram,, 
AR. £ft enim ut portio circumfcrcntix. FD ad cir- 
cuinferefitiHm Integram Qnadhmfit" BPD* HU poiw 
tto' iemidiametri AN ad femidiamctrum AB. Sod 
circumferentia integra Quadrantis £FD e(l ad por- 
tionem ipiius CDf ut icmjdjafuctcr AB ad ejus por- 

f .ii-'--.' . tio- 
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tionem A R , tgitur erlt*^ ex oqua ratione ordinan» 

do« ut porcio circumferencix F D ad portioflenL. 
aliam GL), ira poftto remidiametri AM. ad porcio- 
nem aliam A R . 

- . Quint6 dcmum « quod fi integra Quadrantis 
circuimerencia dividatur in qnotcumque partes' tt-r?* 
qualesBF,FC, GH,HDi & ad punAa fcftio- T Ig.p 3 • 
num diicantur radii AF, AG, AH, fecantes def-. 
criptam Quadratricem in pun^lis N, O, P, ex qiii- 
bus dcmittanrur ad fciDidianictrum AB pcrpendicula- 
resNM» OR, PQ^ qu6d , inquam» portiones fc- 
roidlametri per perpendiculares illas abfeifllie B Mt 
BR* BC^« BA) fintin arithnietica progreflione. Nam- 
portio circunifercntiae BF cft ad portioncm BG, uc 
porrio fcniidanietri BM portioneni BR. Et fi- 
militer portio circumferentie BG cft ad portionciiL* 
B H , vciiiti portio lemidiamecri BR ad porcionem 
BQ* Quare portiones circumferentise BF, BG9 BH« 
jBD, crunt intcr fe, ur portiones fcmidiamctri BM, - " ♦ 

BR, Bj^, BA. Atquc adc6 cum primae portioncs 
progrcflioncm aiithnjcticani conftituant ; erunt etiam, , 
iecundae in aritiimctica progrcilione • Item, divi- * . - - 
doidOf cquaies erunt portiones femidiamecri B Mf 
MR, RQ:, r^A . 

Pcr quac facile inod6 cft Quadratriccm In plano \ 
per pun<f^a dcfcribcre. Etenim, li Quadrantis circuni- v, 
fcrcntia BD dividatur in plures partes xquales ^ & P|q> 
in xotidem partcs xquales dividatur etiam femidiaroe- V T* 
ter A B; ac .porr6 ad punAa (eAioaum circnmferai» 
tfae ducantur radii cocidem ; acque ex punAis fedto- 
Qom diametri excitei>tur totidem quoquc pcrpendi- 
cularcs, quia hx perpcndiculares fe intcrfccant cum^ 
iilis radiis in totidem aliis pun^is, uti Scliema.^ 
RpneCenniCterunc omnia ilU punAa in XJuadracrice 
ddcribenda : ita uc qu6 major eft numeius parcium 

Z' «qua» 
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cqualium, in quas dividitur tkin inre^ra Quadran* 
tis drcumf^rontta BDt qu^nt ^midtamerer ipfa AB ; 
e6.par)ter major eft numerns punAorun» , quae- ha-.. 
bentur pro Puadrarite dcfcrihenda • Et pcTfpicuuin,,' 
eft, qu6d, tanietfi ncqucar inveniri arquatio, qux ex- 
• . primat nobis relationcni, quam habent pund-la om- 
nia Quadratricis B E ad punAa alia alicujus tk&x 
liime poritione datVt tit! AB^ vel AE; cameii^i 
• polic optimc inveniri cquatlo, qmr defif^et lefatio* • 
nem, quam habenr pun^f^a onmia ejufdcm Quadra-' 
tricis ad punfla ipfa circumferentire Qyadrantis . Si- 
quidem, poHtiSy uti fupra, integra circumferentia BD s. 

por^i ne ^ioavfs eyus B F ssx; pofitis iitfDper inte*. 
gr& femidiametro A£ = & portione ejus £ M =: /y 
quia per natnram Quadratricis integra Quadrantis 
circunifcrenf ia BD cli ad portionem ejus B F , ut 
inre»ra feniidianietcr A B ad portionem BM; erit a 
ad X, ita by ad y : atque adc6 a^quatio erit ay:=.bx • 
Sed altam liiibet Cttrva ifta proprietacem^ pro- 
pter quam Quadratricis nomen fortita eft » fcilicct 
qu6d feinidiaiiierer A B inedia fit proportionalis iii- 

J;^ Jg.Q C» ter bafim Quadratricis AF , & Quadrantis circum- 
^ ^ ferentiam BD. Etcnim, fi fumatur in ipfa Qiiadran- 
tis circumferentia £ D arcus DH indcfinite parvus> 
& «4 punAiiin H ducatur raditts AH iecans X^a- 
dratricem in pun<5}o P, erit etiam intercepea por» 
tio Quadratricis P E indefinite parva ; & proindc^/ 
' t ta-nquani apquaks confidcrari poterunt red^se lincae 

AV y A£ ; atque idc6 niixtilineum APE vc1u£j> 
Gircutl fb^lor (i>eAari, cu jus icmidiamecor (tt AP^ vd? 
AE. Jim ver6 propter fimilitudfnem fcjlonin AP£> 

\ AHD> bafis Qua<]ratricis AE eft ad fcniidiamctrum 

AD , ut portio Quadratrlcis P E ad arcum D H ; 
igitur, cum, du<5}d P^ipfi AB pcrpendicu'ari, por- 
tio Quadratricis P£ fuiui poHit sequalis portioni fo- 

midia» 
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niidiamctri crit etiam ut AE, ad AD, jt?_^ 

A^,ad DH. Ertver6ut AI^, adDH, ita AB, ad 
BD; quarc erit, e\ squa rationc, ut A E, ad AD, 
ita Aii, ad BD; proptcrei remidianicter AB media 
crit proportionalis inter bafini Quadratricis AE^ & 
Qaadrantis circitmferentiam BD» 

Atque hinc, C\ puii(f^uni Quadratricis E (eaii.F/jr,) 
podit dctcrminari, f".icilc foret tAm rc(51am lincam.. 
invenirc, qu% (it xqualis circumfcrciitiie Circuli > 
quara quadratuni expoaere, cui ftt squaic Q)j|tiuQi 
Cifoilare. Nam» ^uod ad primum attinet, perfpicQum 
eft, id facile obtineri, H (iat, ut BaHs Quikiratricif 
- AF ad fcniidianietrum AD, ita eadem femidiametet 
A D ad quartam rc(^am lincam X. Quippc cum f\t 
ctiam ut A £ ad AD> ita AD ad BD> erit xe6{sL 
linea X cqoalis lonjgitadifli circuni$miti« Q^adran* 
ds BDm Et quod $e6btad (ecunduro; qUia «rea^ 
totius Qnadrantis A B D fit per multiplicationem^ 
circamferenti^ ED in dimidium fcmidiametri A B ; 
invcnictur quadratDiii, cui ft lequaiis area Qua- 
drantis ABD, ii fut « ut rcda linea Z fit media^ 
proportionalis inter tre^m ilneam K% & dimidinni 
icmediamctri AB, Etcnim , cum feAa liiisa X fit 
aequalis circumfcrcntix Quadrantis B D» erit eadem^ 
rc&si linca Z media proportionalis inter circumfercn- 
tiam Qiiadrantis BD, & dimidium cjufdcm femi- 
diaroctri AB; proindc^ue crit quadratum ipHuf 2- 
arquale mm^ we fpatio totius Quadraodf ABD0 

Vennacamto, quia pun^um Quadratrick E oon 
alia ratione poteft deterjinnari, nirt per approxima-' 
tioncm ; cum in ea nuila fiar linearuni intcrfc<f^io ; 
c6 qu6d eodeui tcniporc, quo femidamcter AB per- 
vcnit ad pofitionem AD9 latus quadrati BC ad can-;. 
dem Doficioiitm pertingit; nee iddrcd fefeinTicmiJ' 
tBtciKeaat 9 taocikm ttm linca fap^ tltem jii^ 

Z z ccar; 



ceaCjhincell, ucutrumquc problema [quod inunum in- 
ddir ] & rcAificattonis ctrcamferentiar Circuli» & Qtta- • 
draturz fpatu Circutaris ab eade circumrarentia coin* 
prehenfi, ope ipfius Quadratricis folvi neaucar ex- 



iimitcs, quibus vaior quantitatis quxfitse conrinctur» 
i\tque hic locus effct opportunus, ut ea in mediuni 
proferremus , qux fupcr hoc celebri pcobleniate d^ 
Qiuidratura Circuli confidcrarunt ha^nus Geo- 
nictrae. Scd quoniam id longius nos ducerct, qukm 
noflcr cft aninius, cum rcs diona fit, quae fere in- 
tcgroy juftoque libello pertra<^ctur ; libcrius ab hoc 



fort^ volantiB erity ncebit cognolcere. 

Hzc igittir cft vetcrum Curva linea, qux Qua^ 

dratrix, five linea Quadrans dicitiir. Reftat nio- 
d6, ut ejufdem in infinitum procelfum cxpendanius; 
fciiicct quo pado Curvxalix ad ejus nmititudinem^ 
in Snfiiiitam efiingi pofTunt. Et iane» cbm ejufmodl 
Curva linea ex duplici motu fuam habeat originem , 
icilicet, ex motu femidiametri , qux fertur in orbem 
«quabiliter per circumfcrentiam Quadrantis & cx 
motu itidem acquabili lateris Qiiadrati, quod deor- 
funi fertur nbimetipfi fisnipcr parailelum ; fi^d ita 
feamen ut nterque motus eodeni tempore ablblvt- 
tur; ade6 ut t^m femidiameter , quam latus Qua- 
drati ad eandcm pofitioncm perveniat ; perrpicuunL* 
cft^ proccffum altcrius hujus Curvae Vctcrum non ^ 
aliter fieri polfe; qu4m inftar proccfsus Spiralis; fi:i- 
Iket vei fi eoruni niocuum altcrutcr» vei ii ctiam^ 
ttterque motos juxti quamvis datam lationem va- 
riabilis fupponatut. Hac ratione triplex quoque erit 
Claffis Quadratricum ; quat exinde oriuntur. NanL. 
prima eas contincbit, quae formantur motu aequabili 
ieinidiamctri, & mocu utcumque variabili iatcris qua- 
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drati . Seuiida Clafils comprehcndet Quadratrices il- 
last qux generari inrelliguntur ex moto squabili 
lateris quadrati, & ex tnotu juxta quaoivis datam 
.satiooein variabili remidiametri* Ae tertia dentuiTL. 
crit earum Quadratricuni, qui fuam g^;ncnm habent 
ex motu variabUi tiiu femidianietci » quam iateris 
Quadrati • . 

Ut antemQttadratrices primc Clallis primo lo- 
co la medinm ifleramus* lcilicet eas , qux gcnerari 
intetliguntur ex motu «quabili femidiametri A B , 
quae fertur in orbcm per circumferentiam Qi^iadran- 
tis BDy & cv motu urcumque variabili lateris Qiia- 
drati BC, quod eodem tempore deorsuni fertur fi- ptrr 
bimet ipH parallelttm ; perfpicumn e(h ca ad tria ee- ^3*y 
nera pnecipua reduci poHe» Si quidem vel motusla* 
teris Quadrati BC ita ponitur variabilis, ur tem- 
pora lationum fint ut potcftatcs quaevis rpatiorum, 

quc temporibus iis defcribuntur ; <& Quadratrices ^ 

hoc pado defcriptae erunt generis primi: vel idem^ 

iDOtiis Ita pontmr Tariabilis» «t viciifimquatvistcm- ' 

pomm poteftates fint ut ijiatia temporibus iis del^ 

cripta ; & Quadratriccs, auae hac legc dcfcribuntur 

erunt generis fccundi ; vel denique motus latcris 

Quadrati £C ponitur fubinde variabilis, ut coniun> 

€kim qucvis temporum poteftates iint ut aliae qu«- 

vis poteftates ipatiorum » quc teoiporibus fllis pcr- 

curmntar ; & quc hoc paAo defcribuotur Quadratri- 

Ces gcnus tertium ronfitfiiunt . Atque horum por- ' 

r6 gcncrum unumquodquc infinitas alias fpecics Qua- 

dratricum comprchendere, evidens quFdcm cft. Etenim, 

prottt divcrlae pontttttnr poteflates five temporam>» 

ftve Ipatioram » diveriii quoque erir£uadratrix dtC» 

cripta. 

Scd nihilominils poterunt omncs primi gcncris 
Quadiatriccs bac unica gencraU atquatiooc de(igna- 
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s\ ay":=i pofitis, ut fupra, intcgra Qua- 

draods crcunifercntia B D = ( ead, F/^. ) portio- 
nes eiu«? BF sx; Semidiametro A £ r= porrionc^ 
ejus BMrs *i, Etcnim, cum in hoc primo ^cncrt-/ 
Quadratricum motus iatcris ita pouataf varability 
ut tenipora lationum iinr ut poteftates quaevis rpa«, 
tiorum, quaedefcrlNntiir illistemporiWiK; 'otiqufc po- 
teftas qujBvis portionis fcmidiamctri; B M eric ad 
poteftatcm homogencani totius rcmidiamerri A B ; 
ut tcmpu*;, qiio dcfcribitur portio BM ad tempus^ 
quo defcribitur femiaiameccr ipfii AB* €dd vef6 
propter tnotum - «quabilem* leaiKliametri A iqu» 
fernir in ©rbcm , & eodem tcmpore verstrs A D , 
qBO BC vcrsus Idero latus A D, quod fcmper nobis 
adfumimus, tempu5, cfuo defcribitur portio fcniidia- 
metri BM ctt ad tempus, quo dcfcribitur integra^ 
fcmidiamctcr AB, ut efl portio circuoiferentiae Qiia* 
drafltis BF ad ekcumfercntiam ipiaiii BD^ Fr^o 
crit, ex aequa ratione, ut poteftas qujpvis portionis 
fcmidiamctri BM ad potcftatcm homoeeneam fp(ius 
fcmidamctri k B ; ita portio circumferentix Qiia- 
drantis BF ad iplam Quadrantis circumfcrentiam^ 
BD, Unde, pofiti Ittteii -Mi pro.««ponente pottfta^» 
tts, ad quam aicendit portio feaiidiametri BMy.fiet 

proportio, ut 7'" ad y ita x ad .at(^ue ade6 

arauatio cnt ut lupra aii s b x, 

Ncc difiimilitcr QQadratrices fccundi gencris po- , 
tcrunt omncs liac ttni«;a generali- oqiiationc deiiniri 

^"j — ^^tf" ; nianentibus, ut fupra , circumfcrentia 

integri ( ead. F/,^. ) Qiiadrantis BDz:: a ; Scmidia- 
mctro Al^— h ; portione circumfcrentiac x; 
& portione iemidianu.*cri BM s j • Siquidem, ciuii 



in hqc fecundo ^cncrc Quadratricum inofus latcris 
(^uadrati 6C ita quidcm v^ariabilis ponatur, ut fpa- 
tia, deferipf» iiQrf .vIeifiim Qr pofeftaca quvvjs tcm* 
porum , quibus fpatia illar defcribi|atiir«.jOtiifliepOA« . 
tio fcm dianictri BM crit ad rcmfdiamctrum ip^am^ 
-AB, vcluti potcllas qiircvis teniporis, quo defcribi- 
tur portio femidiamctri jBM ad poteftatem homo- 

Sencam temporis • quo deicribitttr (emidiaineter ipfa 
B^''TOiiaifafflen» |NnDpter mofaiHitequabirem femi- 
dianetii AB^ qute eodens tenipore fertur in orbem. 
per circumferentiam Quadrantis BD» potelhT; qiinr- 
vis temporis , quo dcfcribitur [>ortio feinidiaiiietri 



delcrbitur femidtdineter ipfa A ; . ut eft ^niilis 
potefta9 portionis ciicnmferentix Quadrantis B F ad' 
poreftatem homo^eneam ip(Fus ^adrantis Circum- 
ferentlap BD. Igitur erif,cx squa rationc, ut por-r. 
tio femidiamctrr BM ad femidiametrun) ipfam AJS; 
ita potedas auxvis portionis circumferentiae ^ua- 
drantis ^ F aa poteftatem hpnogeneam ipHus jQua- 
dranti» ciBCumfenmciie B D . Idcircooue» jfo&tk Utce-. 
ra X pro exponcritc pofcftatis, ad quam afcendit 
portio Circumferentiae; i^aduotis 9 erlt ut j ad 

k ita a" ; adeoquc aeqoatio crit hx' ?3 «"j» 

Uti fijpra mod6 di^um eft • 

Eadcm quoque.cttione fiiuidratrices tcrcif ge- 
nerts poterunt omnes hac umca gentrali «qoatioiio 

deffgmir! =5 >** ^r*'^ j manentibus iemper 

circumferentia jQuadraiitis BDf^ a ) [ ead* Figm] por- 
tione ejus BFs&jr; ioDidiametro ABa portio* 

ne ejus BM =: .7« Nibii« cun>. in hoc tcrtio genero 
l^uadratricum motus lateris ^adrati BC fubjnd^ 
vaxki^ ^tp. ut CQJi)UO&im cempcuum quaevi» potciUw 
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tcslinc uti ali» quaevis poteftatcs rpanonini , quae tcm-. 
poribus iis percorruntiir ; moMb poteftas quaevis: 
portionls fcmidiamctri BM erit ad potc(htcni ho- 
mogcncam ipfius rcmidiametri A B , ut alia quxvis 
poteiKis temporis, quo defcribitur portio remidiamc- 
tri BM ud poteftatcm homogcncam tcmporis , quo 
defcribitur rcmidiametcr ipfa AB. Jani ver6 pro- 
pter motum aeqaabil«m femidiametrl AB$ qu« eo- 
dem tcmp*)rc fcitur in orbcm pcr circumfcrentiani 
Ouadrantjs R D; poteftas tcmporis , quo defcribirur 
wTrtio fcmidiaiuetri BM eft ad potcftatcm homo- 
geneam tcmporis, quo dcfcribitur fcmidiamctcr ip(a 
AB y ut huic fimiiis poteftas portionis- clrcura- 
fercntiae (Juadrantis ad poteftatem homogcneam* 
ipfius circumfcrcntix ^^adrantis BD: quare erit, ex 
atqua rat".one, ut poteltas qua:vis portionis lemidia- 
merri BM ad potefKitem homogcncara ipfius fcmi- 
diametri A B; ita alia quxvis potcftas portionis -cir- 
cumfcrentia» Ouadrantis BF ad poteftatcm homo- 
eeneam ipliusxfrcumfcrcnti» j^uadrantis BD. Idcir- 
coque , fi dicatur m cxponcns potefbtis, ad quam^ 
afccndit portio femidiametri B M , & « cxponens 
potc0atis, ad quam afccndic portio circumfcrcntias; 

Ouadrantis BF, crit ut y''' ad h"*' , Ita ad ; 

atque adeo aequatio cnt, ut fupra, a y ^ h x. 

• I2u6d ver6 fpeif^at ad ^adratrices fecunda: Claf- 
fi«; , netnpc ad eas , quae generari intcUiguntur cx 
motu arqiiabili latcris ^^uadrati JBC, ( 'J''» 'i* X 
motu variabili fcmidiamctri AB; palam cft, illas ad 
trla quoquc gcncra prascipaa reduci pofl*e# Etenim- 
vcl TOtus fcmidiamctri A JB ita ponitur variabilis , 
ut tcmpora lationum fint ut potellatcs quaevis fpa- 
tiorum, quai temporibus iis pcrcurruntur : & quac 
hac rariouc dcfcrifauntur jQuadratriccs gcuus primi 

con* 
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conftitueiit : vcl idem nirtus feniitjianictri A H itJ_. 
punitur vanabilis , ut vicinjii) tcniporum qu:evis po- 
teftates fint^ ut fpatia rempcribos iis percurfa; & 
i^uadratriCBS hoc pa^o defcripcar genus fecundunn^ 
componeiit: vel dcnique motus fcniidianictri A B 
ira qnoqiic ponitur variabiTs, ut coniun(5^"m potcftates 
qucvis tcmpcrmn (int, ut a!i:c qtixvis potcllatcs 
Ipatiorum, qux teniporibus iis pcrcurruntur ; &> 
^uadratrices, quc hac ratione defcribuntiir) erunt ge- 
neris tertii» Sed nihtlominus quc in hac fecunda^ 
Claflegcnus primun> conf^ituunt, ejedcm funt cum illi ^, ■ 
qu3c in Ctalfc anrcrccdciiii oenus fccundum conflant , 
6c qux viciiiini iii iiac Clalic conrtituunt ^cnus fc- 
cundum, cardcni func cuni iis, qux in Clafle antecc- 
denti compcnunt genus primun) ; quac ver6 iii atra^ 
que ClaiVc funt generis terti!» eiufdem quoque natu* 
rx dcpreiiendunrur . 

Nam primo quia in .Ouadratricibus primi gene- 
ris niotus rcniidiamctri AB, ( eaJ, Ft£. ) qux fertur 
in orbcm pcr circumfercntiara ^uadrantis BDf ita 
ponitur variabilis, ut rempora latioaum (ittt utipo^ 
teltates quapvis fpatioium, qns teroporibus iis per- 
curruntur ; profcAo pc tcftas qusevis portionis circuni- 
fcrentijc jQijadrantis BF crit ad potcftatem homo- 
geneam ipfius ^uadrantis circumfcrentix fiO, ut 
tempus, quo defcribitur portio^Pad ienipus^ quo 
defcribitur BD • Sed» propter motum aequabilem la- 
teris ^adrati B C, quod eodera tempore fortur 
dcorfum fibimct ipfi parallelum, tcmpus, quo dcfcri» ' 
bitur portio circumfercntia? J^uadrantis B b cft ad 
tempuS} quo defcribitur inte^ra X^uadrantis circum- 
ferentia BO» ut eft portio (emidiamecri BM ad fe* 
midiametrum ipfam AB. I^imreritt ex aequt ratio- 
ne, ut poteftas quxvis portiooiflcircumferentiaeXJua* 
ilrantis.fi f ad poteftatem homogcnttun ipHus Qau 

A a dcantis 
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drantis circunifcrenti^E £D» ita portio fcmicliametri 
BM9 ad iemidiametriini ipfam AR. Idcircoque, Ci 
ponatur m prb exponcntc potcftatisy ad miaro afcen- 
clit portio j^P^d^'*'^' drcumferentiae B F » erit ut 

ad a" itajrad^: Jpquatioque erit hx" rsa** y; 

eadeni plane cum riia, qua; in ClanTe antccedenti 
Quadratrices fccundi generis derignabat. 

Secimdd) quia in Quadratricibus lccundi generis 
inotus feniidiametri AB9 (ead. Fig, ) qux fcrtur in 

orbem pcr circumferenriam Qu;idratitis B D ita po- 
nitur variabilis , ut vicifiim poreliatcs tcniporuni_. 
fint ut fpatia temporibus iis dcfcripra ; erit quidem^ 
ut portio circumferenti« Quadrantis BF ad ipfam^ 
Quadrantis circumferentiani £ D » ita potefias qus- 
vis temporis 9 quo defcribitur portio R F , ad pote- 
ftatem homoocncam temporis, quo dc^cribitur ipfa 
^D. Jam ver6 , proprcr niotum aequabilem lateris 
quadrati BC , quod eodem tempore fcrtur deorsum 
(ibimet ipH parallelumf poteftas quxvis temporis» 
quo defcribitur portio ctrcumferentic Quadrantis BF 
eft ad potefiatem homogeneam temporis , quo de. 
fcribitur ipfa Quadrantis circumferentia RD, ur eft 
huic iimilis potcltas portionis femidiametri BM ad 
poteAateni homogeneam ipHus feniidiauietri AB: qua- 
re erit, c% aequa ratione^ ut portio •drcumferentic 
Quadrahtis BF ad ipfam Quadrantiscirqumferentiam 
B D ; ita potefias quxvis portionis femidiametri 
ad potcrtatem homo^encam ipfius femediametri AB: 
proindequc , fi dicatur m exponcns poteffatis , ad 
quam afcendit portio fcniidiamctri BM , erit ut x ad 

a ita j"' ad b*^ ; atque adco xquatio erit /i jr*" e= 

b*" X ; eadem ctim iliaplanc;, qux in clanfeantece- ' 
denti Quadratrices generis primi indicabat . 

Tertio 
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Terti5 qoia in QQadratricibus tertii geiierit mo- 
tes iemidiametri AB* ( etdm Fig. ) qax fertiir in or* 
bem.per circamferenciam Quadrantis BD^ ttz po« 
hitur variabilis, ut conjunflim potedates temporum^ 
fint ut aliae qujevis poteftatcs fpatiorum , quac tem- 
poribus iis percurruntur ; eritquidem poteitas qux- 
vis portionls circomferentiae Qoadmnt» 5 F po- 
teftarero bomoseiieam ipftus Quadnmtis circttmforen* 
tia: BD ; ita alia quacvis poteltas temporis> quo de- 
fcribitur poitioBF, ad potcftatcm homo^cncam tem- 
poris , quo dcfcribitur ipfa ED ; fed proptcr niotuni 
xquabikni lateris quadrati BC, quod eodeai teni- 
pore fertar deorsum fibimet ipfi femper «qutdiftans» 
poteftas quaevis temporis, qiso defcnbitur p6rtio|cir»: 
cumferentiae X^uadrantis Bh cft ad poteflatem homo-> 
geneam ten^pcris, quo defcribitur ipfa Quadrantis 
circumrcrcntia £D, veluti eft huic fimilis poteflas 
portionis femidamctri ti M ad poteftatem hpmogc- 
neam ipfius iemidiametri AB : quare erft| ex atqua ra-* 
tione^ «t potcdas ^uaevi»' porcioais ;circumferenti2e 
Quadraotis.BF ad potefhtetn homogeo^ni ipiius 
Quadrantis circumfercntiic BD; ita alia quaevis po- 
te?l:is portionis fcmidiametri BM ad potcrtatem hp- • 
luogeneam ipfius lcmidiametri AB. Igitury (i ai- 
citor m exponens poteftacisy.ad qoam afcendtt |>0r- . 
tlo lcmidiametri BM » & n cxponeos poteftatis» ad 
quam aiceodit portio circomfcceotije j^S^Kltaotis 

BF, erit ut pc' ad a' ita a4 ; aequatioqoe-r . 

eft j'"^: X* ; eadera plane cum illa, quae 
io claflb antecedcndi .Quadcacrice» genetis lercii dc» 
notabat. 

Superfnoc Quadratrices tertkc Gbffis^ fcilicet 

eae, quae gcncrari intelliguntur ex motu variabiii i 
um lemjdiametii AB^ ( ead. Fi^») quat fertur io^ 

A a 2 or- 
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orbem per circunitcrentiam QiiaHrantls 6 0« quanL» 
latcris quadrati BC, quoJ endcm tcmpore fLTtuf 
deorfuni fibimet ipfi paral^e um. Arquc cinfniodi 
Quadratriccs ad novctii "cnera prTcipua reduci pol^ 
fc, compcrtum quidcm cit, Etcnim ,'cum utcrquo 
eonfm rootuom triplid roodo poflit variari ; prinio 
nerop^ « (i tempora lationiim nnr ot poteilates quar- 
vis fpationim , quse temporibus iis delcribuntur : fe- 
cundo fi vicilTim tcmporum potcftatcs qujcvis fint, ut 
fpatia temporibus iis defcripta ; ac poftrenio fi co- 
njun^iiu tenij)orum quaevis posciiates Hnt ut potefta- 
tes al!« fpattoninH qux temporibus iis percurruntur ; 
profedd unus motus cum atio novem modis diver- 
U9 .poteft comblnari ; atque ita ex diverfis liilcc^ 
combinationibus totidem alia gencra Quadratricuni 
exiftent . Verum enim vcro i^JJ^f^r^frices omnes 
hujus tcrtiae clailis , cujufcuniquc ex fint gcncrisy 

poterunt hac uniqsL gencrali zquatione dengnari^'*' 

s3 y'^ ; retcntis, veluti Aipra, integri Qua- 
drantis circomfercntia B D ; femidiametro A B 
=: b; portione Quadrantis circumferentiae £f 
& portione femidiametri £M 

, Siquidem « n.utcrque niotus eo modo ponatur va-' 
riabi)is« utipoteftape^ ^atioruro fint ut aliai qucvis 
poeeftaici^lompoTum, quibus fpatia illa defcfifnin- 
tor, C quae quidcm hvpothcfis aiias quoque duas 
comprehendit, in quibus vel fpatia, vel tcmpora_« 
ad nullam poteftatcm elevata ponuntur ) erit 
primb ot poteOas qucvis portionis circumferenti« 
Qaadrantis^F i P^i* cAi. ] ad poteftaten homo» 
geneam ipfius X^uadrantis circuroferentix B D ; Ita^ 
alia quaevis potcftas tcmporis, quo defcribitur por- 
tio B¥ ad potcftatcm. homogcneam tcmporis, quo 
ddccibitnr ipfa £t fccun^d ut potclias quacvis 

-■i ) * ^ i «. por- 



porttoois femidlametri £M ad poteftafem homoge- 
neam ipfius remidrametri AB; ita a!ia quo^vis pore^ 
ftas temporis , quo defcribitur portio B M ad pote- 
ftatem homogeneam temporis, quo dcrcr.birur ipfa_. 
AB : Sc hac ratione, fi dicatur t tempu',quo defcribi- 
tur tam portio circumferentiz i^^^^'^*^'^^'^ £1, quam 
portio remidiamecil BM ; T tempus» qiio de- 
icribitur tam ipra jQuadrantis circumfereotia BDf 
qukm ipfa femidiameter A B ; dicaturque prjtrtere.r-, 
p cxponens poteffatis, ad quam afcendit portio BF; 
q exponens potcftatis, ad quam evehitur tempus 
t i quoticrcum(^ue cum ipfa B F componatur ; r ex- 
ponens poteftatis , ad quam extoUitur portio femi- 
diametri BM; & f exponens poteflatis, ad quam^ 
aicendic idem ccmpus I9 ubi 'confertur cum ipfa BM; 

cric primo vt » Ita ad f^. Etfe- 

CUnd6, ut 7 ad ^ , ita r ad T , Jaip ve)6 

ex pioportionalitate priroa eruitury quod / fit a.dTy 
f f 

ut x9 ad 4?.; & cx fecuoda proportionaUcato 9 

r r 

qu6d t iit ad Tf utj^ ad m Quare» ii pona- 

turZ e= ai 9 &JE s erit^ ex cqua rationcy nt 
/ f . 

JT* ad 9 ica j^ad ^*"; atque idciicdsequatio. 
erit ttt fupra " e 4" j*" . 

< • 

• • • 
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CAPUT X. 



De Cycloide , & Epicycloide 
Receatiorum . 



INqiiifivimii!; Iia(f^enn? earum Curvnrum Me- 
chanxaviini nnturam, qnas Vcrcres Gcometras 
c.xcogitarunt; <& niethodum tradidimus aiias in inH- 
tiitum ad ipfarum fimilitudinem efTormamli* Reftat 
niod6» ut ad Curvas Mechanica« gradum' adhiic fa- 
ciamus , qtias ipfi Oeomctne Recentiores conr^pla- 
ri funt . Oimqtie ititer eas prinuim lociim obrineat 
Curva i!la, qux Cvcloidis noniine nuncupatur ; de 
ea primum peragendum furcipicnjus, Atque illani^pri- 
nius omnium confideravlt Galileus Magni Ermi« 
Duds laudatiflioius Mathematicus : tAm ipiam ean* 
dem paul!6 adcuratii^s funt profequuti pra^clari 
duo Geometrae Torricellius Faventinus in Italia , 
& Robervailius in Gallirs • Deniquc propter ipfius 



fterioribos Geometrisprurisealiabita fuic. i^in etiam 
nonnuUi integros, juftofque de hac Curva librosconlcri- 
piere: atque Hiflioricus Meniorabiliorum, qua? in«« 
Regia Scientiarum Academia Parifienfi a61a funt ; 
fatetur, nullam aliam Curvam lineam tanra dili- 
gentia Receniiores Geometras pcrtradiaile, quant4 
Cycloldem Galilei. 

Ut auteni hujus Curvse claram, diflinAamque no- 
tionem pnebeamus ; intelligatur circa reAam lineam 
AB, tanquam dianietrum, defcriptus Circulus A Cli, 
. ex cujus circumferentia ducantur ad ipfam diametru 
ordiiiata; qua:vis CM ^ cxquc protrahantur ufquc ad 





b aliis quoque po- 
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punc^^a K , fcd ita tamen ut portiones iprarum C N 
fint aequales arcubus corrcfpondcntibus AC ; & erit 
Curva pcrtranfiens pcr punfia illa N ipfa Cyclois 
GalUei ; cumque in punAo B cxtremo altero diametrt 
A B ordinata C M cvaRefcsrt ; ducenda eft ex pun- 
^Ja ilh) YcSz linea £D ipfi MN parallela; qua: 
fit aeqoalis rcmicircumferenrix A C B ; atque idcirc6 
tota refta linea DBDy quac dicitur Bafis debriptx 
Cycloidis DAD, a^qualis erit integrae circumferentix 
ipfius Circoli y qui Circolas Cftfffor noniiiiatur. 

Ex quapacety hutu» Curvc eam eflc pratcrpuani 
proprietatam , ut quxvis ejirs ordinata M N [ ead, 
F/j». ] adaequct ordrnatam Circuli corrcfpondente.n . 
CM una cum corrcfpondente arcu AC. Nani reve- 
ra ipfani Circuli ordinacam CM eo ufque in N pro« 
traximuS) ue CN fit leqttaHs Ipd A C* Qua de re , 
dlameter Clrculi AB dicatur tt ; ponaturquo 
abicifla AM^ x; ordinata M N — 7 , & arcu^ AG 
s » > quia per Circuli oaturani laabctw C M ;= 

Vtfx— JTJc 9 erit Cycloidis acquatio V^x — 

five j — Zr V a x — x x ; autetiam 7 7 — 

i jz-t-zz^ ax-^xx, Scd non tamen ide6 Curv.i 
ifia Geometrica putanda cft . Ercnim , cun) in- 
venta xquatio ex triplici conftet incognita, nani prx;tcr 
ablciflTain & ordinaram y , reperitur in ea ter- 
tia ingnota z 9 quae valorcm deli^nat arcus corrcf. 
pondcntis AC; profcftd fi alia wjuario invenienda 
enet pro relatione, quse eft inter abfcilfam AM,<&: 
arcum AC; harc ad infinitas dimcnhoncs adfccn- 
derct ; & confequcntcr fi in aequatione Cycloidis 
mod6 inventa fubftitiicndus eflet valor ipfius % per 
ablcifram x expreflusy uc duac-tantt^m incognitzma- 



192 



gnitudincs relinqucrentur, fcilicct abrciffa & ordi- 
nata 7: qu.E iiide orietur xquatio ad iminitis •tcm 
dimcntioncs adfccndcrcr : atque idco ipfa Cvciois erir 
generts lofinitefinii : jproindcque Conra erlt Mechanica 
Tranfcendens « ac Ceometrice irrationalis» 

Jam vero cum in Cvcloidc DBD portio cu- 
jufque ordinatac CN adaequct arcum Circuli corrcf. 
Q ponc.cnrcni AC; palam cft, qu6d> fi cx punclo N duca- 
O* tur rcc^a N £ parallela ei, qux ducicur ex C ad 
portio bafis B E fit ettam squalis arcui A C : cAnu 
propter parallcTooramniuni /iN, aequalia fint ejus 
latcra oppofita B E, CN. Quocirca , fi Circulus* 
A C B ita rcvolvi intcHigatur fupcr rcdam li- 
ncam RD, ut fcmicircumr"crc:;t!a fui emctlatur ip- 
fam BD, cui cracfem cx conflrudione cft jequaiis ; 
perfpicuuin eft, ptinAum ipfius A lioc rootu defcri- 
bere cetcra p-inifta rcniicvcloidis AN D > Etc^im , fi 
fuper ipfa NE dcfcribatur rcgmentiini Circuli fimi- 
Ic , & sequalc aitcri C B ; quia parallclne funt rcfiac 
lincac C£, NE, ex'dcm crunt eoruni rcgmcntoruni_, 
poiitioncs ; atqite ide6» qucmadniodum re^a lincu» 
BO contingit rcgmentum prinium inpundo ita^ 
ctiam continget regmentuni fecundum in punAo E. 
TJndc, fi fl'?nu'ntum iftud rccundum evtendatur vcr<;us 
E, ut habeatur intcger fcmicirculus NFF ; liic jacebit 
■ totus fupra rc^iam JBD: & quia «quales funt fe^ 
midrculi A C B 9 NEF; aequalcsque ctiam portioncs 
CBi NEi-erunt fimiliter xquaks portiones reliqu« 
A C9 E F : cumque ipfi A C squalis oficnfa fit por- 
tio bafi<; BE, erit eadcm ^E ipfi EF a:qualis ; 
idcircoque crit FEN pofitio rcmicirculi BCA in pun- 
6io cum cjus circumferentia rcv^am lineam B D 
emetiator: proindeqoe ponAom ejus ^reperietur in^ 
ponAo Cycloidis N: atqoe it» motus femicirculi 
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Hinc gencfis Cycloidis ex Circuli circuinvolu- 
ttone vulg6 repeti (ofet; nempit (i Clicultts aliquis Vifft^f^rk 
fiiper aliqua Te^lioca fabiiide revolutas intetligatur^ ^ IgULci 
ut prster niotum progrelTivum habeat quoque mo* 

• tiim circularem ; nam puii(5)uni, quo ipfeCirculus prr- 99* 
ma fua politionc redam illam lincam contingit, dc- 
fcribec lineam Curvam , quani cx modo oi}enns per->' 
fpicuum eft) Cycloideni cfle Galilei : cum^ue, coinpie- 
ta prima circumvoiutione, pc/Tir idem Circulus Aiper 
eadem rciSia linea circumvolutioncs alias haberc in^ 
infinitum ; palam cfl, Cycloidcs alias hoc pac^o in / 
intinitum defcribi, qux dici poterunt Priiua , Se:un- 
da^ Tertia ; pro uc prima, fccundi» aut tertla ejus 
Circuli circumvolutiooe generantur» Protndoque^ 
cum omnes has Cvcloldes» ipim unicam Curvam li-' ^ 
neam, utpote ejufdcm Circuli inotu defcrjptae, con- ^ 
Hituunt, po(Tit una, eadeniquc re(5ta linea in infi- 
nitis pun(Bis fecare ; pcrfpicuum «ft, Curvam inanL« 
efle Ecneris InfinttefiiDi ; ac pfoinde eius «quationem* 
ut &periito. iodicavirous» ad dimeaiibiies tnfinitas 
adfccndere . 

Porr6, ctini integra bafis Cycloldis DBD Iit se- 
qualis circumferentise integrae Circuii genitoris AC5; r|gUr2l 
liquct , qu6d » fi per pun^um A ducatur reila AF *^ 
ipH DBD parallela; & compleatur tcAamulum DF; J QO* 
qu6d^ inquam, re<:^angulum iftud aequalc 8t quadru* 
plo ipfius Circuli genitoris. Etenim, cum area Cir« 
culi genitoris prooucatur, multiplicando ipfius cir- / . 
cumferentiani integrani per dimidium remidiametri ; 
vel 9 quod idcm eft « multiplicando bafim Cycloidis 
DBD per dimidium femidianietrl ; Sc aica icAanguU 
D F, multiplicando eandem bafim Cycloidis D£Dper 
ipfam diametrum AB; erit arca Circuli genitoris ad • 
aream rc^^anguli DF^ veluti dimidium fcmidianietrt 
ad diametruni ipfam AB: proiodequei quia dinii* 

B b dium 



diam ieintdiametri «juarta pars efl ipfius diamecri' AB; 
erit ctiam area Circuli genirorif quarta pars arec 
ref^anguli DF: atqoe idcurcd ipHim redaugiilQOi D F: 
quadruplum erit Circuli genitoris. 

Secl> cum hoc rc(^arTgulumdividaiur per ipfam Cy« 
cloldemin duo alia fpacia> ( quorum,quod ba(i DBD' 
terminaturriit duas partes por conibiiftioiiem cqoa» 
les divifum» dici folet fpatiuro Cycloidale intcmum ; 
quod ver6 fupercft in duas quoque partcs difciirunx^ 
aqualcs, fpatium Cycloidalc cxternum ) ipfam pro- 
portioncm^ quae edinter hxc duo fpatia, Recentiores 
Geometrz aainvenerunt » Nenijpe , qu6d fpatium Cy- - 
cbidale internumfir triplum (patii Cyclordaris exter- 
ni : & re6kk id demonf^rarunt*. Hloc autem dedu- 
citur, fpatium Cycloidalc externum oequalc elfe Cir» 
culo genitori ; atque idco fpatiura Cycloidale inter- 
num triplum quoque eifc ipfius Circuli genitoris • 
Eteoim» cAm leAangvlum DF [ cMd* Fig,} per Cy- 
doidem ita dlvidatur, ut fpatium Cycloidale exter- 
nuni tertia pars fit fpatii Cycloidalis interni, eric 
idcm fpatium Cycloidale cxternum quarta pars ipfius 
reAanguii DF . Quamobrcm, quia Circulus genitor 



fpatium Cycfoldale extemum cqiiale Circulo Genito- 
ri ; atque ideo ipie CiiCQlttt Cenitor ^ perinde ac 
fpatium Cycbidaleexteinttro» tertia part erit fpaci*- 
Cycloidaiis interni . 

Quoniam vcr6 fpatium Cycloidale internum per di». 
roecnsm A£(ftf</.Fi^.)in duasparcesitqualesdividitur» . 
poindeaciplirCircttliisGenlcor» per genefim CydoidliH 
uti diximus; ericlpaciaim Seniicycioidale internum^ 
AB D A triplum quoqiic femicirculi Gcnitoris A^CA;' 
& idc!rc6 fpatium intcrmedium ACBDNA du- 
plum critcjusdcmrcmicircuii Genitoris AJBCA« Uade 
curo reAanguIitm A0 fic squale duplo CicdrfrGo* 
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nitoris» crlt Ipatium Cycloiduic externum AD¥ A 
cqaaJe lenudrculo Genitori : proindeque (imal ada^> 
quabujit ipatium CycIoidiJc intermediuro ACBDNA* 
Pnetere^ lllud a Gconietris odennime^l, <|Q6d 
fciiicet ii rc&a MN fit ordinata quaevis Q'cloidis 
AND; & pcr pun^^um N agatur re^^a NO ipfi 
AB parallela, quod , inquani , fpatium Cycloidalo 
cxtcrnuui A N O Kqaafc fit fpatio Circulari toivefl 
powlenti AMC. Undeduo deducuntur cognitu di§na: 
Remp^ primb qu6d, Ci ordinaCa MN incidat in cen» 
trum Circuli Gcnitoris y quadratura fpatii Cycloida- 
lis iiitermedii ACN habcri pofllt abfque pofita^ 
quadratura Circuli ; curo ipfum fpatiuro Cycloi- 
fbUe iDCenncdiam ACN ptoveniat aequale Quadr»* 
tOi quod fit cx radio ipfios CircuU gemtoffis.* Natt^ 
quia M N crdinata fupponitur incidere In centrunLji 
Circuli ; crit t^ni abfciUa AM, qui^m portio ordi- 
nats MC ejus Qrculi radius: atqueidcircbportioal^ 
tcra ofdiiMt» CN «qnalis drcumfeicnti» Qulidfi»* 
tis AC* Undc» ciim ffc^^aogufaim AN (it cqiiaic>> 
duobus rc^angolis^ utii nempfcy quodriit ex AM in 
M C ; & alteri, quotl cx AM in CN .• profofto, qoia 
icflangulum ex A M in M C cft sequale qaadrato 
radii AM^ & redangulum ex AM io CN eft xqusL- 
le doplo Quadrantis A M C; etit idem rcftanguluiiu. 
A N sqi»Te quadrata radii A M , uni cum duplo 
Quadrantls AMC: & propterea rcflangiilum ipnini. 
AN diminutum duplo Quadrantis AMCv zqualc^ 
erit quadrato folius radii AM. Jam verd, ci^m fpa* 
tium Cycloidale A N O Ht xquale .fegmcnto Cirau 
ktf oofff efpoodenci A M C ; fcdangnnifli AN duplo 
Quadrantis AMC diminutum eft cqiialc ipatio Cyu. 
cloidali intcrmedio ACN. Tpitur , cum ordinata^ 
MN iaddit ia ceotsum Circuu CcnitoriSf (patium 
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.Cycloidale intermediuni A C N eft «quale quadra« 
tOf ouod fic ex radio ipfias Circali Genicoris» 

Altenim quod deducitur illud c(i ; qu6d, fi ea- 
dem ordinata M N incidat in aliud punf^uni dia- 
metri Circuli genitoris AB, cujus centrum fcd 
- - ita tanien ut abfcilTa AM Ht quarta pars ipfius AB; 
Ura & confequeiiter diroidia radii A £ ; qu6d , inquam 9 
fpftCit C^lddails AMN qaadratur^i pofTit quo« 
que haberi ablque pofita Circuli quadratura 9 
ctim ipfum fpatlum Cycloidalc A M N exfttt ae-i 
quale triplo trianguli ACM. Quoniam jun^a CE, 
cum re^anguluni AN fit sequale duobus re^angu- 
lis» oni fctiicct, quod fit ex AM in M C» & alteri» 
quod fit ex AM in GN ; profeAdt quia AM di<* 
iuidia fupponitur radii AE ; atque ide6 rcAangulum 
cx AM in M C cft sequalc fci^^ori AEC; crit idcm 
rcflangulum A N aequalc reftangulo AMC unA cum 
fedorc AEC. Undc, cum fpatium Cycioidalc extcr- 
nnm ANO fit aequale fegmento Clrculari corrcfpon- 
denti A M C ; fi ab reoangulo A N aufcratur fpa- 
tium Cycloidaie cxternum ANO; & cx rc(?iangulo 
A M C unk cum fc6^ore A E C dcmatur fpatiumL. 
Circulare AMC, fupercrit fpatium Cycioidalo 
A M N xquale re^iangulo A M C, uni cum trian- 
gttlo CME: St propterca»' quia reiftangulum AMC 
eft arquale duplo trianguli A C M ; & propter bafes 
aquales AM, ME, cidcm triangulo ACM cft «- 
quale etiam triangulum C M E , erit idcni fpatium 
Cycloidal^ A M N aequalc triplo trianguli correi^ 
pondentl AC M • 

Porr6 praeter hanc Cycloldem, qux Primaria 
dici folet ; duas alias Cycloidcs cxcogitarunt Re« 
ccntiorCs Gcometrae, unaro quidcm Vrotraflamy Co»- 
tpa£lam vcr6 aUcram • Nam » quemadmodum in Cy-. 

cloidc 
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cloide primaria Doctio cujusvis Ofdlnatx C N [ ead, 
Ft^*] eft aequaiis' arctti oorrefpoodoori .A C ; ipla- 
qQ9 kie6 bamSD aeqnaCs fanidzeiiiiiferenCic ACB; 
jta confiderarunt» fieri pofle, ut cadcm portio ordi- ' , 
natat CN fit ad arcum fuum correfponderTfem AG 
in qualibet alia data ratione; cx. gr. m ad » : & hac 
connderatione ills duae aliac Cvcloides ipii» fubortar 
fncrunc. Eteniiiit fiotclcaiii iia6ctur magnitttdo m flB- 
4)iiaKs inagnitadini oritur fpfa Cyclois primarta ; 
Guia ratio fit aequalicatis ; ira ettam fi ma^nitudo m ' 
tucrit prim6 major magnitudinc w, fiet Tocus Cv- 
cloidi FrotraiJ^e ; cum ejus balls B D major 
fiat feiuiciraiinicrcncii ACB» Et^ fi (ccund6 magni- 
tiido m lulnor faertt eadcin magoicudfne th babebi- 
tnr Cyclois altera Cmraffa ; quia bafis ipnu» D 
ycdditur viciflim rcmicircumrcrentii A C B minor . 

Scd hae intcrim Cycloides cum non niultum in- 
ter fe difTerant; & ex proprictatibus jan) cognitis 
Cycloidis primatte inillo negotio dcdad queant pro- . 
prietates tkm Cydoldis protrate 9 quikm Cyclotdif rlQ^Urft 
cootnite; rupervacaneuni cxidimo de4is.plttra fub- 
iungere. iSluocirci aliam Curvam lineam confide- 
randam fufcipimus Eficjcloidem di(51am ; quoniam ctfi 
ad Cycloidis nmilitudinem Ht ea cxcositata ; muUum 
taroen abeftyUtcx proprietatibttsCydoidis proprietates* 
iUius pofliiic dcduci.* quin ctsam talis nacurtf de- 
prehenditur , ut potrt^s ex ejus proprietatibus pro-' 
prietates Cycloidis eruantur .* Nam inteUigitar gene- 
rari ex revolutione unius Circuli fuper aliun) Cir- 
culuro ; cujufmodi eft Curva AN D defcripta ex re- 
lF<rtutloQe Qicnli ACil fuper alium Qrailum BDE; 
ita ut integra Curvae baHs DBD ^ perindeac in Cy-« 
doidCf (it xqualis circumfcrcntiae integrae CircUU' 
genitoris ACJB . Hinc cnim confe(5iatur, qu6d, fi cen-. 
txum F fccuodi Ciicuii BD£ abeac iu jniinitum; 

quio-. 
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quia boc cafu ipfius circumferentia xc&i linea eva* 
dit ; ipfa Curva AND in Cvcloidem inilgamii immu. 
atiir i jik propterei proprietattes ^ihiiet -^beat Cy- 
eloidis ordtfiarix - • 

Ex ipfa autcm hujus Cunr» genefi deducitur , 
qu6ci, fi Circulus Gcnitor ACB intelligatur pervc- 
nitie ad poritioncm N G H , ut propterea delcribat 
Ep.cvclbideiii AN; qu6d, inquanif centro- F« dlc 
:^lgUra intervdlo FN dcfflHpco Ciiciiio<NCM»^«t fecct 
*^ Cincutum GenitDrem ACB in punffo^C* abfciirus 

1 OA« arcus AC fit acquatiK arcui BG . Nam, quia Cir-i 
culus NGH conringit Circulum BGD in pun(5}o G, 
du<^us radius f G pertranfibit per ccntrum iplius fe- 
niicircati . N G H : idcifcoqne «rtt aogiitvs N F O »^ 

fnalis angulo CFB ; atqae kk6;> qsia latera NF , 
G sequalia funt lateribus CF, FE alterum alteri; 
crit balis unius trianguli NG sEquoiis bafi alrerius 
trianguli C B . Scd in Circulis atqualibus cquaies 
chordx asquales arcus abfcindunt; igitur, cum chorda 
K . .. NC 0tqtNili9 Ht cliord» OJB; ^cnint ettatn 'Cqaalei 
arcos N G , C S ; 8t conrcquentcratqifates quoqito 
atcus reliqui GH, AC. Jam verd pr<)pter ipfam 
gcnefim Epicycloidis arcus G H cft arqualis arciil 
£G ; quarc crit etiam cidcm arcui BG xquaiis ipfe- 
mct arcus AC, ...... 

Unde.patet etiaiii» qu6d idem atcus AC ( #«4» 
Fig. ) adseqint portloaeiir io ctrcumferentia Oiciil| 
BD fimilem arcui inrerctpto CN. Nam , cuiii^ 
angulus NFG fit aequalis ant^ulo CFB, erunt quo-i 
quc squaies arcus, quibus iufiDuiit, NO, CM. £c 
propterea erunt etiam atauales atciia N C , O M • 
Uade, qai» arpis OM ttnilireft andui tO» CttnL» 
ambo cunidetQ^afigviQm llibtendant , erit cttam. eidcm» 
arcui BG /imilis arcus NC. Sed arcui J5G often- 
fuS' 9Sk aiqualis asois A C; quaic arcus A C ad*' 
• .» zqua- 
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cqirabit portionem in circumfcrcntla Grsuli D 
fimilen) avcui intcrccpeo C N. . « ; 

Arqae liinc expedltt nobifl fubiyafciriit' Epicv^ 
-cloldem In plano pcr punAa dcfcribendi ratio: fci* 
licct, fi fumpti in circumfcrentia Circoli Gcnitoris 
portione quavis A C, [ead^Fi^»] abfcifsaque ex cir- 
cuniferentia alterius Circuli portione aitera BG, quic 
ipH AC flt eequalis^ fiat angulus G£N squalis an- 
gulo A FC Nsntyidefcripto.i tWBde ex centro F 
nrcuMNy 44*1 tranfcac pcr punf^uw- C ; hic oc- 
Cttrrec reftae linejc FN in punfto N r quod crTt in ■ '• " ' ' 
Epicycloide qusHta : <S^ eadcai ratkme ceUsa aikLj» 
cius punAa invcnientur* /. 

Porr5^ drca hanc Cttmm trcff caius di(finguere 
oportet pro tripnci rclatione» quam babere polTunt rl^Urft 
Circuli ACB, BGE^ Nam priind» vcl Circulus Gc- ^ 
nitor ACB cft sequaiis alteri Circulo BGE; & qaia I OC« 
aequales funt ctiam ipforuni circumfercntise ; bafls 
Epicycloidis crit integra circumfercntia alterius Cirr. 
cutl iBGD; iwoindcque ipfa £picy<}Io)s eritian)qflamr 
Ovalis cbok diametros A^ BE ipforuro Circndocuiir,r 
veluti unam rcAani' lincam, defcripta. Atquc hoc 
cafu pcrfpicuum eft , Epicycloidem uon tam ficri 
pcr revolutioncm Circuli ACB fupcr circumferentia -^, 
altcrius BGE, quim. per ^evolutionem Circuli BG^ r JgUr^ 
fnpcr circimiibdmtia prtorit * ACBi' So^nd^. vel i4pai} ^ 
Circulus Gcnitor ACB minor eft Ciipuk> altcwy: I O0« 
BGE; & gula drcumferentia illius roinor cft quo- 
que circumfercntia alterius hujus Cireuii ; baf»s Epi- 
cydoidis minor adhiic crit ^circutwferentia CircuU .. i..* * 
BG£: atque ide6 ipfa Epic^^clols ad pon^um E 
exfreauiii aiteruoi diamctri huin^t.Circnll non pvt". ^ 
tingct. Vel)dcro^e CiiculfN»:OanifDr A CBiiiNijor ptCTIir^l 
cft Circulo BGE-^ & quia major eft quoqiie ipfius- ^ iy^Uicl 
cifcuai£ereBtia» cxit bafis £picy)ci<»di» majof ct>aai^> T 

cir- 
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cjrcumferentii Circuli BGE: atque id«6 partes ipfias 
£picycloid'S fe fe inter/ecabunc prope cxtrernum ai- 
tcruih 'diametri E ; cdni ponto/qiuc ex 4ex€ra inct- . 
plc^ddinat ad rini^ram ; 6c vicidiin porcio» qacm* 
cipit a finlflra , definat derrorfum • 

Jam vcr6 Curva if^hsec noii in oinni cafu de- 
prehcnditur Mechanica , 6c naturse trafcendentis ; fed 
tantuoi cu-01 radii Circulorum ACB, j8GE, 
^ C4m Intcr fe Iwbefit proportioMm, 'qu» nal« 

1 i^*-»ra Circulus Geniror A C B adaequet Circulum alium_. 

8hGE , quia, ex nupcr oftenfis, portio quxvis circunife- 
, rentiae Circuli Gcnitoris A C adsequat portionem^ 
aliam io cireumterentia alterius Circuli B C (iaiilem 
« - afcul fiitercepto C N ; ^ proptcr eqiialttateai eo- 
\ nim Cifculoriiniyportio -AC non modo eft- li^uaiit ^ 
fcd eriam fimilis porrioni R(}; erir eadem portio 
A C (imiiis qiicque arcui interccpro C N ; & con- 
fcqucnter, punAum H fit centrum Circuii gen.to- 
. ris ACB, crtt an£ulu« AHC cqualisMiaaloCFN. 
Unde Epicycloit hoc caru Geometric^ diercril)etar : ' 
rcilicer, (i in centro Circuli genitoris Aimpto quoquts 
angulo AHC; fiat in cenrro alterius Circufi angulus 
Cl-N aequalis priori AHC; quandoquidcm, exi- 
Aente N ipfi iC aequali, erit N punAum Epicy- 
clolditf ^ prohide 'Ipfa Curva nams - evidec 
r Ceoinetrieir • 

Stfcond6 eadcm Curva A N D deprehenditur 
quoque naturx Geon)etricx, quotiefcunque radii ipfo- 
JrlgUr^ rum Circulorum ACJS, BGDnon quidem funt x- 
quales, fed quamvis intcr' fe habeant proportioncui, 
qa« iiumerit -esrprimi poillt. Quippe, cum per gene* 
ralcm Epievcloidis proprietatem , arcus CN uinilis 
(it arcui BG, erit angulus BFG aequalis angulo 
Ci^N; & conicquent^^ ^um iimiies iint fe<f^ores 
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FBG, FCN; erit ttf FBidlBCItsFCad CN; 
9tqxt!t idoo ancilf 0G divifiiffpcr radiufn BFcqua<« 
Jis criC arcttJ C N ^mCo per radiuin F C ; tnde eft^ 
ut pun^lum Epicjrdoidis N inveniatur ; H conflttuto 
in ccntro Circult Genitoris an^ulo AUC, fiat ut 
radius BF unlus Circuli ad radiuni A H aiterius» 
ita angulus affafnprof AHC ad aogulttiii CFN; 
quippe exiAentc F N ipii F.C Bquali^ erit etiani N 
pvnaum Epicvcloidis. 

Etenim fi fint angulus BFG [ eari, Fi^.) xqua' 
\\t angulo CFN, erit llmiiiter ut radius BF ad ra- 



Sedanguluf AHC cft ad angnlttm BFG« ot arcos 
AC divifus per radiani AH» ad arcom BG divifunL« 

per radiuni BF : quare erit, cx equa rattonc, ut ra- 
dius BF ad radium AH; ita arcus AC rflvifus j^kt 
radium A H ad ajcuni BG divifum pes radiuni BF. 
£c confequenter arcus A C squalis eric arcui B G ; 
nadef cAin propcer angolos «qttales BFG» Cl-N, 
miles fint arcus BG» CN; erit arctts AC a^qualis. 
arcui B G ; qui cft nmilis arcui intercepto C N : pro- 
ptcreaquc pun<51:um N erit in Epicycioidc quarli»-a . 

Jam vcr6| quia ti^ni dumtaxat inveniri potcfl 
Cflometrlck) five per Cttrvam Gcofnctricb raciona-.. 
lcm angttltts GFN» (ead*Fig*) ad qoeai anguioa 
adfttm^M AHC fitut radius BF ad radium AH ; 
quotiefcunque proportio ipforum radiori.Tii BF, AH 
mimeris cxpriraitui ; & nequaquara cuni endcm pro- 
porcto Builis quidem numeris potefi dclignari» ut 
GtiMnettBe nbnino binc.efi» ut Epicvcti^s cil dua»^ . 
tanat cafu dcpreheiidatur nacuiae Medianiaef ac 
trafcendcotif 9 cum proportio radii BF ad radtum^ 
AH rationalis exiftit. Quod ctiani oftendi pctell . 
ex eo, quia, exiftcnte irrationaii proportione radiov. 
ruins, iiiationaiis 6t ctiam propoitioy ^ux inter 
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ipCas dKiimferencIas intcrcectit. £c Idcircd^ (i Cir- 
cuius GeniCor ACB» completa prinia revolutlone» 
intelligatur adhiic revolui fuper circumferentii alte- 
rius Circuli BGD, ut faciat fecundam, tertiam, quar- 
tam revolutionem, puiK^um defcribens nunquam^ 
perveniec ad primum illud pun^ura 9 in quo coepe- 
rat Circnlus Genitor moveri; ttque it^ defcrtbec 
Curvam « quam In infinitis pnnAis poterit re^a n> 
nea fccare . 

^quatio vcrd algcbrica Epicycloidis primo cafu 
defcriptx Circuloruiii aequalium A C R y B G £• 
. ( Fi^, 108. pa^, 200.) fkcile obtlnebicurs fi^* po^is 

£^|GrUf3, onmibuSf uci ibidero; & du^i ex punAo N CurvK 
^ qusefitsB UneiNM normali ad datam FEBHAy finC 

* ablciflTac x ; atqiic MN ardinata: y, Nam, jun- 

ais HC, CF, &I'N, c]ux fccet Circulum BE in D; 
cx D ducatur normalis DO ad F C* £(l Guidcnu 
quadracum F N aNjuale quadratis ex N M , MF: qua- 
re expreflus ejus valor habebitur. Atqui NF r= CF* 
Idcircd in triangulo CHF latcra CH, HF nota 
erunt , & data ; denominatum ver6 latus FC« Igi- - 
tur dcnominafus habcbicur finus an^uli CHF, leu 
CHA« Sed hic finus aequaiis finui DO anouii DOF, 
oui efle debet xqualis angulo CHA : dc Circuii 
funt zquales. Igitur , pofiia ex N duSl normail 
NG ad radium FC Circuli NC concentrici cum^ 
BE;quique per N, & C femper pertranfit; habc- 
bitur, per fimiiitudincm trian|ulorum FDO,FNG» 
cxpreifus valor ipfius NG« Atqui> H ex D ducatur. 
alta D I normalis ad F B cadium Circuli ipfius BE; 
valor etiam exprefTus illius quidem erit per fimili- 
tudinem triangulorum F N M , FDI. Ergo, cum fit 
NG ad NM, uti DO ad DI ; & omnium inven- 
tz fint exprefliones valorum j obtinebitur quxfir.i.^ 
aequatio EpicycLoidisi oux ejus naturam propius v ac 
' perrpediAsnobisrepisienubit. Se- 
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Sccundo cafu Circulorum inaequalium ACB, 
BGD ( Fi^. lo^ fa£. 200.) ; quorum radii ratio^ 
nem muciiaiii biibttiit iraineris «xpcdnun ;.compara- 
le etiam nobis fiidle «quatioiiem algebricaro Curvz 
naturam qmtinentcm pofTumQSt eadcm f«rii]eanalv(i« 
Etenim , pofrtis omnibus plane uti in primo cafu ; 
dcnominatus finus CP anguli CHA, uri niodo in^ 
ventus eO « pro ignoca erit accipienda, ciinv ih nornia- 
lls ad UA» Ib InTeaiendo-finti. an^iiy qvi ad ipfum 
GH A datam- habaat mtanein , qux inrcr di6)os 
radios Circulorum, Accepti ver6 hac ignora ; dein 
(ecundum proportlonem , quac intereircr debet inter fi- 
nuni anguli unius C H A ad (jnum aiterius anguli 
D F O 9 qui rationem imperatam niutuo fervent , in« 
venienir expreflhs valor finds DO aneuli DFO* 
Hoc pai6H>« Sit.ex* gr. ratio radiorum HA» FB jufla 
uti I ad Igitur angulus DFO, fcu arcus DIC 
illum fubtcndens debet clTe triplus anguli CHA, 
fcu arcus CA. Soiuto autem probiemate trifc(5^ionis 
angnli» jam nofeitur proportio liofis CP anguli 
CH A » qui fit .tertta pars (]|tt«(ita anguli dati y ad 
(inum ipnufmet angult dati m tres xquales partes 
dividendi. Quare, chm debeat elle DFO trip!us 
anguli CHA; & cu habeamus notani di(5ian) proportic- 
nem, quxdicacur ^ ad r; & denoioinatus fit Unm 
ipfe C P ; denominatus quoque erit per quartam prc- 
portionalem ftnus D O Ignotis & 1n rationey 
in qua duo termini funt &: r, tertius ver6 
ipfa CP denominata eirdcm ignotis Xy & 7. Hoc 
/inu DO denominato in Circulo BE, cetera iiant uti 
Aipra : &. exoptatam habebinius xquationem ; qus 
hoc lccundo calti defcriptam Epicycloidem demon- 
firabit. Atque ita de reiiqiils cafibus rationis impe- 
satat di^orum anguloriim > fea radiorum • 

i ' • C c z Ratlo 
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Ratio radii Circuli A C fupcrioris ad radiunu 
CircuU 6£ infcrioris acccpca aci nofti» minoris 
ad n»ias* Si propofita faede fxtio 3U8-4Myorfar 
iDinus ; tum ongo abrciflarom Epicycloidis F acct^ 
piatur k centro H Crculi AB; qoi imnnitabinir m 
Circulam infcrioreni . Itcm fmc hac immutationc* orl- 
ginis abfciffarum Epicycloidis, idcm cc»fictetar eadcoi) 
qua fupra, viii. Naro^quiay inrcAti anguH trifeAionct 
ue ddem cxemplo imiftaittr^ no fe itor probcV M dU 
ximus , proportio Hnus anguli triencis anguli id^') 
qui Hnus in noflro cafu ci\ ipfa DO^ ad iinum za^ 
^uli dati in trcs partcs irqtiales fecandi, quz ci\ itl^ 
Dofiro cafu ipfa ^CP^ (i profc^o haec xacio inccr hos 
duos fimis dicatnr coilem modb. pi id iticnoaQRtt^ 
iane quoque cric codcm modo rgiioth:9r»'dk y-^f^ 
i>0 9 pcf quamm ptopoftiomikaiyi' in. raeionc^ » 
cujus duo tcrmini funt r, tertms vcr6 rpfa_. 

CP dcnominata , uti raod6 fupra 9 cifdcm pofitis 
ignotis x> & jr. Ex bac vcr6 ioventiooc xquaciofojs 
utriu^ue caroB defcripne £picycloldlaiBoftitt]« iiBccC» 
fitas ratioais inter dnos znarquxftiam CinrttldrOiu 
sadiof 9 qm mmeris «xpsiaai polSCi» 
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Curvas alix MechaniciCi 



EXplicata natura tim Cycloidis, qiiini Epicycfoi- 

ribO>Otoin«flr]9«kl!^gUatae, nunc alias CuMirmAS 

]Mrftrin^«fna$, qtix paflim circumferuritur. Etprii^^ 

CUi-va Logiftica, five L6gai ithmitJi oceurrit ; fic' rfj<^aV 

quod Logarithmorum invcnrioni fit ufui , Eju^ t-»» 

autem gencfis^ id hunc moduni ^ Geometris concipi^ rl^Ura 

tur» -Su^dAtiif^rfi rtfaa nflca« ihddimtia! A B portfoHM . 

quxcuiDque aequalW AC^ CD> DE; EF; fit CX ptirtffis .M fl ^ | 1 

A, C, D, E, F ne^o!r angulos ^^infifr toti- 

deni aia: re<5lae lineie AN, CN, DN, EN, FN, quae j 

(int iii propretfione Geometrica, ut AN (it ad CN^ 

«e[|it*i«fl CN ad DN^ & CN fit ad DN, ut DN,- 

SNl .£Nrati)ittf1ftt doifkep». P0rt6^ MMiquaque hal^ 

nmiffk^ttonlim bi^i5RH «SccftdKffi^ (!x ytinai» (^id^- 

fitim fotrderti al?a? 'p^fi-stndklilaWS ; qu* fir>f mcd!*' 

proporciofiafti inter projrittla^ doFIaterales : atqtf<L» 

cjufinodi bife^io ta^r^MTnSr pcragatUr». dofict petpcndi- 

culares,quae {itiiiai*JreA&tlW«rigunrtttr, fiant 

iilMf qiJkfil MrtxlM vl«!Ml«fr''liii^ailMr dHFeASs, per- 

ttlafffibiP ^ cxlftmlwttt «rUttf 'pei-lieiidiciirafiUitt 

Curva Mfiea N N < qu* togrftlca? , five lo|ifrithttiie{E . 

non?en acCepirrqu^^Mie^idem ex ipf* genefi palanu 

r{^, qt}6d ^ dtiAeflHbus cju^ «bfcrAs itf arithmctiea.^ 

trogrCffibiMv -«fdlMMli^ illbidii^ pirogref^ . 

Hi«C pra«i|5U!(tf Ihijtti CurVi? «fU« hi togia 
fllMRiit^ Mttft»j^ dil^Sttl^tttliMe cxpiicaiids fe pr6d!t 
- ' Nam 
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Nam pri(ii6, li eiufntocii Curvg Unea cflct in fpatio in- 
^cntiori adcurate defignara, ut portioncs prfnio lo- 
co adfumptae AC, CD ♦ DH, EF f ri///. Fij^. ] tantar 
clfcnt niagfiitudinis, ut llngula: per plurcs HfeAiones 
fubdividi ^^offcnc non niodo in caitum, aut mille « fed 
in deceni» aut centuro mille particulas cauales; po- 
fitft quiilen ACpartium looooo, ut iu m pun^um 
A partium ooooo, foret A D partiuni 200000. A E 
partium :^ooooo. atque ita dcinceps: proindcque, fi 
pcrpcndicularcs AN, CN, DN, EN ponantur elfc 
^ in ica Ceometrica progrenioQC) qux incipiens ab uni- 
tatecrelat .in decoplum» ita uc.pNoiici AN 1« fit CN 
I o, DN 100» EN iQOo; atque ita dcinpepji^certd numeris 
Gcomctrice proportionalibus , i. 10. 100. 1000. 
corrcfpondebunt numeri alii irithmctice proportio- 
palcs, tauquani Lo^arithmi pria)arii>oooQO. looooo. 
20oooob ^oppocv Unde jara cuilibtt dato nu» 
* nierQ intermedio facil^ poflet fuus logaritlinius ad* 
fignari» Quippe Q datiis numerus fuerit numerus 9^ 
abfclfs^ ex linc;^ principali fiN portioac BF, qua; 
fit ad pcrpendicufarem AN, ut 9. ad u du(5^aque_# 
per pun^um F rcdA.line^ FO ipli A^ paralleiiis 



• A M , quam ex ipfa A B abfcindit dcmilGi pcrpciMli* 

cularis . O M , logarithmos crit qusfitus • 

Qu^d fi ver6 arduum videatur figuram a4c6 
grandcro^ <& exa^am dclinearc, ut ita diliicile fit 
n^ ratjqoe iogarithmos invcnKc ^tcamen. cia- 
^xiU^sm^ p^lis . d^i^peationis mo4ns. -^cvifjcn^^ 
nem . npbis apcrit^i^biiiieticgm^y.quo vfri. ingeriiQfi 
ufi. fuot in ccndendfs TabnliS; Logaritnmoruni_,i 
quas fumma.cper^ntium fullertia.,) & facilitate jam^ 
habeniUs: fcilicet invcneruqt; ii fCoptMHie (npdias pro-* 
portionales arithfii(^ic^5 .4nier ^u^s .qMocvis ]egarith. 
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cas intit doos numercs vulgare^ [oearithmis )is cor« 
teTpondentes: fictftl in detiReindi . ipfii 'CwyxJt 
logarithmica pMlonefc prlores Mtedihtar; 6t ex 

pun<5tis feftionum perpcndicularcs totidcm ertguhtiiri 
qux fint mediae proporrionalei; Geomctricc intCr 
proximas collaterales . Scd hxc (uCms profequi non c(l 
hujus loci : Sc fttis fit» ea IndicalTe» nt ttfitt ad* 
latat Cttrvc-lmiore(cat* Nam jnte^rum logarithmo* 
rnm libellum nbn eft nobis proponctim exmberc ; in 
quo folent, praeter logarithmos Ordinarios, hyperbolici 
quoquL* lo^arithmi cxplicari • Cctcroquin qui lo^a- 
rithmica; Curvx Proprietaces omnes cupiac , eafquc 
Veterji moreveKtdemonftrataSt adeatpnectaromopus 
P/Gnidonis Grandii noftri Mtthcmacict» in quo Huge- / 
ninnoruni Thcorematum dcmonOrationes traduncur • 
Namoccanonc horum Thcorcmatum non mod6pro- 
prictatcs rheorematibus iis comprehenfas, vcriini^ 
alia quoquc permulta dodiilimb quidem> & Geome- 
tric^ periequicar • 

Occurnt fecundo loco Spiralis Logarithmica 9 
quse tale quoquc nomen fortita cft, qudd Io?anth- 
niorum proprietas in ca fimilirer dcprchenaatur . r?* ^ 
Ejus enim natura talis conflituitur, uc fi ex cen- ri&Jlirtt 
tro ipfius A ducarur ad aliquod ejus puni5)um rcAa 
Jkica AM; eamqiie €ontin|[at In codem punAd M I I 3* 
rcAa Iinca MT;qv6d, mquam, angulus AMT/ 
radio AM , & tangcnte MT comprchcnfus fic fcm- 
per ejufdem magnitudinis, quocumquc in loco Spira- 
iis pun^um M accipiatur* £x quo deducicur, qu6d, 
exiftcntibtta angttllt in eentfo arqualibus > acque ide6 
componendo » Arithmetlc^ proportionalibtts ; radli 
eos angulos cenftituentes Geomecricam ferveot pro^ 
greflioncm ; quippfe fi cx ccntro A ducantur ad fpi- 
ralcmplures radii AM, AN, AO, AP; qui finC 
incer ic indefinite proximi^ & cfiiciant in centro A 

' an- 
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finitc ^arv w ; fHnlts^ co/iipGpen^^ifinguU M A JM?» 
MAO>MAP fint aritbnicficc proportionale? ; cert6, 
proptcr radiorum Kndefinitan] propinquitat^i, portio- 
tici intcrctpt^? Spiralis M N , N O, O P tanquiua^ 
totidem rc^ait lincs indcfinitx p^iiyiutis fumi poce- 
rnnti quap fq confoiid^ .onm angoitibuf 9 qu« 
duci^iioir ad {mna^ SpVralif M« N^t 0:« Unde jam, 
cum proptcjr natnrani Spiralis aequalc'; quoque lint 
anguli AMN, ANO, AOP; itquian^ula erunt 
triangula MAN, NA.O, OAp; ^tqwe idco inter 
fc (imiJia. Idcircoquc erit ut AMvail AN, ita.. 
AN, ad AO; & ui AN ad AO, U% AO id AN. 

OccurriC tertio loco Spiralis ParaboUca fic di- 
fta, qu6d Appllonianac Paralolac naturani p-^fefe- 
rat . Intelljgitur namquc gcnerari , fi ex centro ali- 
'Ur^ cujus Circpli A du<5U& *d jpfius qircumfcrentjam ra- 
* diis A M > ^^t iVP^pcr i«aapguluin » quod fit ex 
I Am reAa quadam iinea conftanti ( quani paTaroctrttm , 
. (ivc latos re^iim npminare licct) in arcuni aliquem 
B M fit «quale quadrato portionis M N fumptae in 
correfpondcnte radio AM. Nam hoc pafto , con- 
fiderando ipfos arcu^ BM tanaquam abfciffas, & 
portioiK» MN velutl ordlnalas id>fcillis its coneCt 
ppndeiiic^i eiiC i ^rind^ ac ii^PacalK>U 
' 117« q|u4rat(U9 CHjMTque ordinaiae arqjialc rcaangu- 
!o, quod fit cx parametro, fivc latere re<f^o in ab- 
fcilTaui correfpondentem . Atque ideo duaruni , aut 
pjuriun^ ordinatarum quadjrata habebMnt . iotcr ft^ 
eanidew ratipoem, quam fcabcnt abfciH» correfpoo» -- • 
deatcpV Scd fa^^eil ad bujHs rimilitudVnem fpira- . 
les alia» ii^ inftiMlo^w. cflfingere . Nam > ficuti Para- 
bolas aliaf coafideratvi(mw> ii»<quibfis ik>d niod6 qua- 
dratum , fcA qu^vis ordmatae potcftas adaequet pron 
dii^5^|iQi bon)pgff);$Uis , fit cx aUa ia£n;iori po« • 

■ teftatc^ 
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tcflate latcris tc6\\ in pofeftatcm itliauam abfciifir 
correfpondenti» ; ica quoqae Spirale» anar hanc tani*- ^ 
dem nahtiaRi habentts cohfiderari p9teifoiir<;.p«)iilfc 
deque ea oinnia y quse rupctidf de infinltif Paralio* 
lis di^a funty ad efurmodi quoque Cucyas petemtit 
accomodari . 

Et dcnique conftderanda eft Curva quacdarm^ f 
quam Cycloidcm. diqiidiatam diccre: foleo ; cum-. Cj^„ * 
generar! intelligatur per adplicationem arcnr sHcii» rigUra 
jus Grculi fuis abfciflis 'correipoodentibi» • Si «ACE 
fuerit Circulus aliquis , cujus diamctcr fit rcff.i-, I 1 
AB, & ad eam adpliccntur ordinatse CM; fan^ 
protraftis hifce ordinatis ufque ad pundta N; fcd . 
ita tamen* ut quxlibct ipfaruiu MN ada^uet ar«- ^ ' * 
cum correfpondentem AC^ tranfibit pcr puoAa iila ^ ; < 
Curva linea AND^ quae erit illa eadem « .quamL» 
hicponimusCurvam. Undc hujus Curvapea cft propric- 
tas, ut qu3Evis- ipfius ordinata MN adxquct arcuni 
in Circulo gcnitorc corrcrpondcntcm A C ; ciim ta* 
men in CycToide cadcm ordinata M N adxquabat 
srctmi A C9 mA aun cori^fpondente ordiimta Cir«> 
culi genitorisCM . Hincpalamcft, Curvam iftam clfe^ 
Cycloidcm diraidiatam; quandoquidcni fi in Cycloi- ^ 
dc intclligatur Circulus genitor ad diametrum rcdu- 
&uiy coulquef ut cvaneicant omncs iplius ordinatar 
CMy ipfa Cydois in liaoo Curvam immutabitur 4 
• ' Quochdl ei^cagnltis Cydoidis proprietatibnf 
fkdle erit alteirTUS bo^s Curvx proprictates dcdok 
cere . Nam prim6, quemadmodum in Cycloidc fpa- 
tium fub ipfa, & bafi ccmprchenfum triplum cft 
Circuli gcnitoris; ita in hac Curva fpatium, (ead, 
Fi£,) quod fub ip(a & bafi continetur duplum e0e 
debet Circuli ^itori^; com nll altud fit, qui^m ip- 
Aim illud fpatium Cycloidate Circulo gcnitore dimi- 
ntttum» Uadeconfcquens cft fecundd} ut fpatium^) 

D d quod 
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quod 4 Curva,& circumfcrcntfi Circuli genitoris, ac 
iancomprchcnruui el^ iproCircuio ntaequalc: & ter- 
* ti6» fitt defcrtpto circa ip&m Cttrvani KAangulo» 
quia eiurniodi reAanguluro eft quadruplum Circuli 
genitoris, ciim fiat cx ipfius dianietro in Curv« ba- 
(im, quae cft xaualis intcgrx circiimrercntiac C'x- 
culi gcnitoris j Ipatium cxternum fit ceq*uale fpatio 
interno : & conrcquentcr duplum quoque Circuli 
gcnitoris* 

Ceterum nofcendum cfl, figurauKjpdus Curvx 
talem efle , qualcm fubje^^u Schema nobi<? exhibct ; 
nempe, ut a vcrtice A ufquc ad ordinntani cciitro 
Circuli gcnitoris corrcfpojidcntcni Gi' fit coiicava_, 
ex parce interiori, & convexa eY -oarte.cxtcriori ; ac 
1 6. vicifliro» ut ab eadem ordinaca GF« uique ad baftm 
fic convexa ex parte interiori , concava autem ex 
partc cxterioti, Atque oritur hiijufmodi converfio ; 
quia, fi compieatur circa Curvam ipfam ref^angu- 
ium, & in Htraque ejus poitionc ordinatx ufquc ad 
redanguium producantur; ordinatae portioitls prioris 
6nt cquales complemeiltis , qux ordinatis Tecunds 
porttonis proptcr reAangulum adjUnguntur: &l vl* 
ciiHni ordinata; fecundse portionis aequales complc- 
mentis, quae prioris portionis ordinatis propter ideni 
re(f)anguluni adjunguntur. Hinc cnini fit) ut fccun- 
da portio fit ipfa prior ; nifi qudd iftlus pun^a^ 
leferantur ad diametrum Circult genltoris ; cOm ta- - 
nen punAa illius latus rcdanguli .fibi vicinUou 
fcipiaant* 
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. ADPROBATIO 

JUlTtt RevercndifTimi ?• PrxpoHti Genertlif noftri 
Ordinis adrente perieginius Librum» cui titttiuS) 

De Lineh curvh Liber = i R. P. D. Johannc Ba- 
ptirta Caracciolo noftri Ordinis Prtsbyrcro , & in 
Pifano Licajo Publico Philofophirr ProfcfTore com- 
pofitum . Cum in co nihil Chri^lianse Reli^ioni, 
Donifijoe . noribus contrarittin dcprehendet.-mtis; 
dignapi efle xenfenitts ; quo ad id 9 qood ad no- 
firam adprobationcm fpecflat , ut rvpis mandetur. 
Dat. in noftris '^dibus S. Marif Montis Nigri in 
ik^ro Liburnenrt dic 18, Aprilis 1740. 

D, retruf Cajetanus Mafetti C, R, Prafnfi. 
f «/ Dm6s « Sga Tbeo/, Frof, 
T^D*f?rancifcuthUfia Donati C,R, VigariHi 
Dom/is 9 Sm* TbtoL Brofeff. 

HOc Opus Marhcmaticura De Lineir Curvir k R-, 
P. D* Jo. fiaptifta Caracciolo noHr^ Congrcga- 
tionts Tbeologo« Bl in Ac^demia Pifana Pbilotophi^ 
DoAorc <x>mpofirua)9 d^^ttxta aflertiottero Patrunn 

qutbus id coniniifimus, approbarum, ut typis man- 
dctur, qiio ad Nos fpe^^ar, faculiarcm concedinuis. 
In quurum fidem pr^fcnccs Lircras manu propria 
' fubicr-pflmtis': dlt fbbto Doftro Sigillo iirmavimus. 
' Rcmf lA^dlbus S.,Sifvelhl MontisQuirindi^trie 
23. Aprilis 1740. 

^•D» Andrear Boh^netu Vreefofitur Cener. C.K, 
F,D,Jo»Ji€ftiJia CaguoU ClUSeeriU 



Jmfrimatur VicGen, S.Offic.Pif, 
Imfrimatur Clemenr Muna FroJ?ni VicGett, 
hnfrmtiur, Efuot Bli^fiue Curituttr , cirr.. 



Erratorim EmenSathnes. ^ 
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'Ifl frv^tiooe l*ag.*iii. Aceacfemlarttai- , n _ 
'defTiatum . InOpcre, P«g.7. Itn.4. CE, • CP . Ibidem 

ead. Iin. A E- A B . Pag. 17. lin.i».N E - D E Itn.ir ad ic« 
lianguiuo) ANB-adrcCtang.ADB. Pag )S. lio 1. & =:« f 
ft »a 1. Pag.38. lio iO..R'9trtliatii!r A C - protraklHr IC 
Pag.4p. Uo.as, CiKulis* Cis^lMft Fai. lio j()t» oMMiit • 

•ccntrat. Pag. fsJia. ao.«» •O*'^ es ■ G*. KB.M^n* - 

ad Pl*** Pag.j^. lin. »». ad BG'* - t^i BC*. Ptg.tfo.Iin.15.io 




Pag. 7». lin. 8. & eft A E = x - « - & cO B £ ^ «^-J 

FaiabcU cubtra ficunda - pro Eilipii cubica fecuo4a. lio. • «.. 
'■foPaiabola tubica ptinu - rro filiipa cubi^apjim*- UJsOj»» 
*-*J[iLL'=IHil Pag.to»!»»» »4. ioter.A M»:* 

km^AuX A c"^"aif ta.»af4.Jotef MO . MM - intcr 



pcftiooi AP in AC portiom ii^ AC . no.y. quia^ « ^ 

Pag 9^. lio.t. otCP*, FH . ut CH ad P H./»g. >7. 

lin% oomioaodo - nomio.n Ja^ Pag 98. \E ' AC» 

cE.Vag. ..o. i.n. M- AE ■ ct, Fag. 10^-i'iL'Lfy.!';:;: 

Ifuoi. .' pcr iojeuuin. Pag- t^-ll». CaiCO«|iilo P«*^'/ 



flramniQm AD - tfe compfeto ptrallelograinino AD. Pig.io#e 
lio.to. xquale - acquaba. Pag.toS. lio.s». emiffK AO • cmifo 
fir aCL Pag tfow lis.. t. aMenMlacor Q(9>- fiat AG . Pag. i is. 

?in t. tnvcros • inventas. Pag 117 Im. i7> fine lioea abfcif- 
faiuin • 10 ipU AK rumpii pto lioea «biciflstum. Pas. 

modus • modos. Pag, iia> 19. ipfa argufi lateri - ipia 
anguli latera. Pa)!.«4). Iin.a4.,ipfa AM • ipfa OM. Pag.i44* 
lio.t». ioterceptum- iotetcrptam. Im fiitet^iUtJtmgfgimtfigA^» 

^*g'^A9- lio.ii. AM* - OM^ lio.i9.AM^ • OliV Pa. I5f. 

lio.8, y — et y ' e4y— ehx ■ Pag. 1}». lio.)). DKN - DEB> 

bx bx 

Pag f^j. lio, itf, ita x' t* • ita 1' . T lio. iS ir (itadT* 

I fit ad T. Pag. 175. Hn. «) AN • AM. Pag. 184. lin. »f, 
moiu variabili • & cx motu variabili. lio. uit. ranooe • ra* 
tiooe. Pag tS5. lin. 3. fi pcoator m • li- ponator o^ Pag.i9a. 
lia.tf. DBD - DAD Pag 198. lio. 10 cborda NC • chor« 
da NG. Pag. 199* Hn. 19. aiietiut Circuli BGD - alterlui 
Circuii BGE. Pag. &oi. lin.5). tatiooalis txiftit • trratiooa- 
lis exiftit. Pag. aoa. lio. tf. ardioatae y • ordioatar / ■ Pag. 
ao} lin. 7. denomin^tus finus CP • deooaioatos fiout Cr 
( Ftg. tio. ) iio. i6. HA , FB - ffi, HA. Pag. ao4. lio. a». 
mfooris ad (bafos , - majoris ad oriout . lio. $. majoris ad flil- 
■tts, • minotis ad OMittS. Pag»aot. iio,S|. il8 AO adAR«. 
ita.AOad. AP.. 
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